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§Ò sè 1 
C©u1:  (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè:   y = -x3 + 3mx2 + 3(1 - m2)x + m3 - m2 
   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè trªn khi m = 1. 
   2) T×m k ®Ó ph−¬ng tr×nh: -x3 + 3x2 + k3 - 3k2 = 0 cã 3 nghiÖm ph©n biÖt. 
   3) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua 2 ®iÓm cùc trÞ cña ®å thÞ hµm sè trªn.         
C©u2: (1,75 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: 0121
2
3

2
3 =−−++ mxlogxlog  (2) 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh (2) khi m = 2. 

   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh (2) cã Ýt nhÊt 1 nghiÖm thuéc ®o¹n 




 3

31;  .         

C©u3: (2 ®iÓm) 

        1) T×m nghiÖm ∈ (0; 2π) cña pt : 32
221

33
5 +=








+
++ xcos

xsin
xsinxcos
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        2) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng: y = 34
2 +− xx  , y = x + 3        

C©u4: (2 ®iÓm) 
1) Cho h×nh chãp tam gi¸c ®Òu S.ABC ®Ønh S cã ®é dµi c¹nh ®¸y b»ng a. Gäi M 

vµ N lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh SB vµ SC. TÝnh theo a diÖn tÝch ∆AMN biÕt 
r»ng mÆt ph¼ng (AMN) vu«ng gãc mÆt ph¼ng (SBC). 

    2) Trong kh«ng gian Oxyz cho 2 ®−êng th¼ng: ∆1: 
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      vµ ∆2: 





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   a) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (P) chøa ®−êng th¼ng ∆1 vµ song song víi ®−êng 
th¼ng ∆2. 
   b) Cho ®iÓm M(2; 1; 4). T×m to¹ ®é ®iÓm H thuéc ®−êng th¼ng ∆2 sao cho ®o¹n 
th¼ng MH cã ®é dµi nhá nhÊt.               
C©u5: (1,75 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxy xÐt ∆ABC vu«ng t¹i 

A, ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng BC lµ: 033 =−− yx , c¸c ®Ønh A vµ B thuéc trôc 

hoµnh vµ b¸n kÝnh ®−êng trßn néi tiÕp b»ng 2. T×m to¹ ®é träng t©m G cña ∆ABC 
    2 Khai triÓn nhÞ thøc: 



ĐỀ THI THỬ ĐẠI HỌC 2009 CHỌN LỌC 

 

Toanhoccapba.wordpress.com Page 2 

 

nx
n
n

nxx
n
n

xnx

n

nx

n

nxx

CC...CC 












+













++














+














=













+

−−−−
−−

−−−−−
3

1

32

1

13

1

2

1

12

1

032

1

22222222

  BiÕt r»ng trong khai triÓn ®ã 13
5 nn CC =  vµ sè h¹ng thø t− b»ng 20n, t×m n vµ x 

§Ò sè 2 

C©u1: (2 ®iÓm) 

C©u  Cho hµm sè: y = mx4 + (m2 - 9)x2 + 10  (1) 

    1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1. 

    2) T×m m ®Ó hµm sè (1) cã ba ®iÓm cùc trÞ.          

C©u2: (3 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: sin23x - cos24x = sin25x - cos26x 

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: logx(log3(9
x - 72)) ≤ 1 

   3) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






++=+

−=−

2

3

yxyx

yxyx
         

C©u3: (1,25 ®iÓm) 

TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng: y =  
x

  y vµ  
x 2

244
4

2

=−          

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxy cho h×nh ch÷ nhËt 

ABCD cã t©m I 





 0

2

1
; , ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng AB lµ x - 2y + 2 = 0 vµ AB = 2AD. 

T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh A, B, C, D biÕt r»ng ®Ønh A cã hoµnh ®é ©m 

   2) Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A1B1C1D1 cã c¹nh b»ng a 

    a) TÝnh theo a kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng A1B vµ B1D. 

    b) Gäi M, N, P lÇn l−ît lµ c¸c trung ®iÓm cña c¸c c¹nh BB1, CD1, A1D1. TÝnh gãc 

gi÷a hai ®−êng th¼ng MP vµ C1N.         

C©u5: (1,25 ®iÓm) 

Cho ®a gi¸c ®Òu A1A2...A2n (n ≥ 2, n ∈ Z) néi tiÕp ®−êng trßn (O). BiÕt r»ng sè 

tam gi¸c cã c¸c ®Ønh lµ 3 ®iÓm trong 2n ®iÓm A1, A2, ... ,A2n nhiÒu gÊp 20 lÇn sè h×nh 

ch÷ nhËt cã c¸c ®Ønh lµ 4 ®iÓm trong 2n ®iÓm A1, A2, ... ,A2n . T×m n. 
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§Ò sè 3 

C©u1: (3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

1

12
2

−
−−

x
mxm

  (1)  (m lµ tham sè)  

    1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè (1) øng víi m = -1. 

    2) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi ®−êng cong (C) vµ hai trôc to¹ ®é. 

    3) T×m m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè (1) tiÕp xóc víi ®−êng th¼ng y = x. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: (x2 - 3x) 0232
2 ≥−− xx . 

    2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 








=
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−=
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yy
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xx
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24
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C©u3: (1 ®iÓm) 

T×m x ∈ [0;14] nghiÖm ®óng ph−¬ng tr×nh: cos3x - 4cos2x + 3cosx - 4 = 0 .        

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Cho h×nh tø diÖn ABCD cã c¹nh AD vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (ABC); AC = 

AD = 4 cm ; AB = 3 cm; BC = 5 cm. TÝnh kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm A tíi mÆt ph¼ng 

(BCD). 

    2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxyz, cho mÆt ph¼ng  

       (P): 2x - y + 2 = 0 vµ ®−êng th¼ng dm: 
( ) ( )

( )



=++++
=−+−++

02412

01112

mzmmx

mymxm
  

    X¸c ®Þnh m ®Ó ®−êng th¼ng dm song song víi mÆt ph¼ng (P) .       

C©u5: (2 ®iÓm)  

1) T×m sè nguyªn d−¬ng n sao cho: 243242
210 =++++ n

n
n

nnn C...CCC . 
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     2) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é ®Ò c¸c vu«ng gãc Oxy cho ElÝp (E) cã 

ph−¬ng tr×nh: 1
916

22

=+ yx
. XÐt ®iÓm M chuyÓn ®éng trªn tia Ox vµ ®iÓm N chuyÓn 

®éng trªn tia Oy sao cho ®−êng th¼ng MN lu«n tiÕp xóc víi (E). X¸c ®Þnh to¹ ®é cña 

M, N ®Ó ®o¹n MN cã ®é dµi nhá nhÊt. TÝnh gi¸ trÞ nhá nhÊt ®ã.    

§Ò sè 4 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

3
2

−
+

x
x

  

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ  hµm sè. 

   2) T×m trªn ®−êng th¼ng y = 4 c¸c ®iÓm mµ tõ ®ã kÎ ®−îc ®óng 2 tiÕp tuyÕn 

®Õn ®å thÞ hµm sè.           

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=−++

−=+−+

0

123

yxyx

yxyx
 

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) 01
2

1 2 >+−−+
xxln

x
ln  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cosx+ cos2x + cos3x + cos4x + cos5x = -
2

1
 

    2) Chøng minh r»ng ∆ABC tho¶ mmn ®iÒu kiÖn 

22
4

2
2

2

7 B
cos

A
cos

C
sinCcosBcosAcos ++−=−+    th× ∆ABC ®Òu                 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é cho A(1, 0); B(0, 2); O(0, 0) vµ ®−êng trßn (C) cã 

ph−¬ng tr×nh: (x - 1)2 + 
2

2

1






 −y  = 1. ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua c¸c giao 

®iÓm cña ®−êng th¼ng (C) vµ ®−êng trßn ngo¹i tiÕp ∆OAB. 
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    2) Cho h×nh chãp S.ABC cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c vu«ng c©n víi AB = AC = a,  

SA = a, SA vu«ng gãc víi ®¸y. M lµ mét ®iÓm trªn c¹nh SB, N trªn c¹nh SC sao cho 

MN song song víi BC vµ AN vu«ng gãc víi CM. T×m tû sè 
MB
MS

.           

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh diÖn tÝch phÇn mÆt ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng cong: y = x3 - 2 vµ  

(y + 2)2 = x.   

   2) Víi c¸c ch÷ sè 1, 2, 3, 4, 5, 6 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè cã 3 ch÷ sè kh¸c 

nhau, biÕt r»ng c¸c sè nµy chia hÕt cho 3. 

§Ò sè 5 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x + 1 + 
1

1

−x
. 

      1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) hµm sè. 

      2) Tõ mét ®iÓm trªn ®−êng th¼ng x = 1 viÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn ®Õn ®å thÞ (C).          

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 1635223132
2 −+++=+++ xxxxx  

   2) T×m c¸c gi¸ trÞ x, y nguyªn tho¶ mmn: ( ) yyxxlog
y

3732
282

2

2

+−≤++
+

 

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: (cos2x - 1)(sin2x + cosx + sinx) = sin22x 

    2) ∆ABC cã AD lµ ph©n gi¸c trong cña gãc A (D ∈ BC) vµ sinBsinC ≤ 
2

2 A
sin . 

Hmy chøng minh AD2 ≤ BD.CD . 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxy, cho elip cã 

ph−¬ng tr×nh: 4x2 + 3y2 - 12 = 0. T×m ®iÓm trªn elip sao cho tiÕp tuyÕn cña elip t¹i 

®iÓm ®ã cïng víi c¸c trôc to¹ ®é t¹o thµnh tam gi¸c cã diÖn tÝch nhá nhÊt. 

    2) Trong kh«ng gian víi hÖ trôc to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxyz, cho hai mÆt 

ph¼ng (P): x - y + z + 5 = 0 vµ (Q): 2x + y + 2z + 1 = 0. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu cã 

t©m thuéc mÆt ph¼ng (P) vµ tiÕp xóc víi mÆt ph¼ng (Q) t¹i M(1; - 1; -1). 
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C©u5: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng: y = 2 - 
4

2x
 vµ x + 2y = 0 

   2) §a thøc P(x) = (1 + x + x2)10 ®−îc viÕt l¹i d−íi d¹ng: P(x) = a0 + a1x + ... + 

a20x
20. T×m hÖ sè a4 cña x4. 

 
 
 
 

§Ò sè 6 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

2

−
++

x
mxmx

  (1)   (m lµ tham sè) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = -1. 

   2) T×m m ®Ó ®å thÞ hµm sè (1) c¾t trôc hoµnh t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt vµ hai ®iÓm 

®ã cã hoµnh ®é d−¬ng.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cotgx - 1 = 
tgx

xcos
+1

2
 + sin2x - 

2

1
sin2x 

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 








+=

−=−

12

11

3xy

y
y

x
x

    

C©u3: (3 ®iÓm) 

1) Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D'. TÝnh sè ®o cña gãc ph¼ng nhÞ diÖn  

[B, A'C, D]. 

   2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho h×nh hép ch÷ nhËt 

ABCD.A'B'C'D' cã A trïng víi gèc cña hÖ to¹ ®é, B(a; 0; 0), D(0; a; 0), A'(0; 0; b)  

(a > 0, b > 0). Gäi M lµ trung ®iÓm c¹nh CC'. 

  a) TÝnh thÓ tÝch khèi tø diÖn BDA'M theo a vµ b. 

  b) X¸c ®Þnh tû sè 
b
a

 ®Ó hai mÆt ph¼ng (A'BD) vµ (MBD) vu«ng gãc víi nhau.     

C©u4: (2 ®iÓm) 
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1) T×m hÖ sè cña sè h¹ng chøa x8 trong khai triÓn nhÞ thøc Niut¬n cña:  
n

x
x








 + 5

3

1
, biÕt r»ng: ( )373

1
4 +=− +

+
+ nCC n

n
n
n   (n ∈ N*, x > 0) 

   2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
+

32

5
2

4xx

dx
    

C©u5: (1 ®iÓm) 

Cho x, y, z lµ ba sè d−¬ng vµ x + y + z ≤ 1. Chøng minh r»ng: 

     82
111
2

2

2

2

2

2 ≥+++++
z

z
y

y
x

x     

§Ò sè 7 
C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 - 3x2 + m  (1) 
   1) T×m m ®Ó ®å thÞ hµm sè (1) cã hai ®iÓm ph©n biÖt ®èi xøng víi nhau qua gèc 
to¹ ®é. 
   2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 2 .   
C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cotgx - tgx + 4sin2x = 
xsin2

2
 

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 













+=

+=

2

2

2

2

2
3

2
3

y

x
x

x

y
y

    

C©u3: (3 ®iÓm) 

        1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §ªc¸c vu«ng gãc Oxy cho ∆ABC cã: AB = 

AC, = 900. BiÕt M(1; -1) lµ trung ®iÓm c¹nh BC vµ G 





 0

3

2
;  lµ träng t©m ∆ABC. 

T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh A, B, C . 
        2) Cho h×nh l¨ng trô ®øng ABCD.A'B'C'D' cã ®¸y ABCD lµ mét h×nh thoi c¹nh a, 

gãc  = 600 . gäi M lµ trung ®iÓm c¹nh AA' vµ N lµ trung ®iÓm c¹nh CC'. Chøng 
minh r»ng bèn ®iÓm B', M, D, N cïng thuéc mét mÆt ph¼ng. Hmy tÝnh ®é dµi c¹nh 
AA' theo a ®Ó tø gi¸c B'MDN lµ h×nh vu«ng. 
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        3) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®iÓm A(2; 0; 0) B(0; 0; 8) 

vµ ®iÓm C sao cho ( )060 ;;AC = . TÝnh kho¶ng c¸ch tõ trung ®iÓm I cña BC ®Õn ®−êng 

th¼ng OA.   
C©u4: (2 ®iÓm) 

1) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ nhá nhÊt cña hµm sè: y = x + 2
4 x−  

   2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫

π

+
−4

0

2

21

21
dx

xsin
xsin

    

C©u5: (1 ®iÓm) 
Cho n lµ sè nguyªn d−¬ng. TÝnh tæng: 

    n
n

n

nnn C
n

...CCC
1

12

3

12

2

12
1

2
3

1
2

0

+
−++−+−+

+
 

     ( k
nC  lµ sè tæ hîp chËp k cña n phÇn tö)    

§Ò sè 8 

C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
2

42
2

−
+−

x
xx

  (1) 

   2) T×m m ®Ó ®−êng th¼ng dm: y = mx + 2 - 2m c¾t ®å thÞ cña hµm sè (1) t¹i hai 

®iÓm ph©n biÖt.     

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 0
242

222 =−





 π− x

cosxtg
x

sin  

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 322
22

2 =− −+− xxxx     

C©u3: (3 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é trùc §ªc¸c vu«ng gãc Oxy cho ®−êng trßn: 

  (C): (x - 1)2 + (y - 2)2 = 4 vµ ®−êng th¼ng d: x - y - 1 = 0 

 ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn (C') ®èi xøng víi ®−êng trßn (C) qua ®−êng th¼ng d. 

T×m täa ®é c¸c giao ®iÓm cña (C) vµ (C'). 

   2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxyz cho ®−êng th¼ng: 

   dk: 




=++−
=+−+
01

023

zykx

zkyx
    

  T×m k ®Ó ®−êng th¼ng dk vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (P): x - y - 2z + 5 = 0. 
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   3) Cho hai mÆt ph¼ng (P) vµ (Q) vu«ng gãc víi nhau, cã giao tuyÕn lµ ®−êng 

th¼ng ∆. Trªn ∆ lÊy hai ®iÓm A, B víi AB = a. Trong mÆt ph¼ng (P) lÊy ®iÓm C, trong 

mÆt ph¼ng (Q) lÊy ®iÓm D sao cho AC, BD cïng vu«ng gãc víi ∆ vµ AC = BD = AB. 

TÝnh b¸n kÝnh mÆt cÇu ngo¹i tiÕp tø diÖn ABCD vµ tÝnh kho¶ng c¸ch tõ A ®Õn mÆt 

ph¼ng (BCD) theo a.   

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = 
1

1

2 +

+

x

x
  

            trªn ®o¹n [-1; 2] 

   2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ −
2

0

2 dxxx     

C©u5: (1 ®iÓm) 

Víi n lµ sè nguyªn d−¬ng, gäi a3n - 3 lµ hÖ sè cña x3n - 3 trong khai triÓn thµnh ®a 

thøc cña (x2 + 1)n(x + 2)n. T×m n ®Ó a3n - 3 = 26n.   

§Ò sè 9 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )12

33
2

−
−+−

x
xx

       (1) 

    1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1). 

 2) T×m m ®Ó ®−êng th¼ng y = m c¾t ®å thÞ hµm sè (1) t¹i hai ®iÓm A, B sao cho 

AB = 1. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

 1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 
( )

3

7
3

3

162
2

−
−>−+

−
−

x

x
x

x

x
 

 2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )









=+

=−−

25

1
1

22

4

4

1

yx

y
logxylog

    

C©u3: (3 ®iÓm) 

 1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òcac Oxy cho ®iÓm A(0; 2) vµ B ( )13 −− ; . 

T×m to¹ ®é trùc t©m vµ to¹ ®é t©m ®−êng trßn ngo¹i tiÕp ∆OAB. 
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 2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y 

ABCD lµ h×nh thoi, AC c¾t BD t¹i gèc to¹ ®é O. BiÕt A(2; 0; 0) B(0; 1; 0)  

S(0; 0; 2 2 ). Gäi M lµ trung ®iÓm cña c¹nh SC. 

 a) TÝnh gãc vµ kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng SA vµ BM. 

 b) Gi¶ sö mÆt ph¼ng (ABM) c¾t SD t¹i N. TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp S.ABMN.     

C©u4: (2 ®iÓm) 

 1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ −+

2

1 11
dx

x

x
 

 2) T×m hÖ sè cña x8 trong khai triÓn thµnh ®a thøc cña: ( )[ ]82
11 xx −+     

C©u5: (1 ®iÓm) 

 Cho ∆ABC kh«ng tï tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: cos2A + 2 2 cosB + 2 2 cosC = 3 

TÝnh c¸c gãc cña ∆ABC.    

§Ò sè 10 
C©u1: (2 ®iÓm) 

  Cho hµm sè: y = xxx 32
3

1 23 +−  (1) cã ®å thÞ (C) 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1). 

 2) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn ∆ cña (C) t¹i ®iÓm uèn vµ chøng minh r»ng ∆ lµ 

tiÕp tuyÕn cña (C) cã hÖ sè gãc nhá nhÊt.   

C©u2: (2 ®iÓm) 

 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 5sinx - 2 = 3(1 - sinx)tg2x 

 2) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = 
x

xln2

 trªn ®o¹n 

[ ]3
1 e; .    

C©u3: (3 ®iÓm) 

 1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ®iÓm A(1; 1), B(4; -3). T×m 

®iÓm C thuéc ®−êng th¼ng y = x - 2y - 1 = 0 sao cho kho¶ng c¸ch tõ C ®Õn ®−êng 
th¼ng AB b»ng 6. 

 2) Cho h×nh chãp tõ gi¸c ®Òu S.ABCD cã c¹nh ®¸y b»ng a, gãc gi÷a c¹nh bªn 

vµ mÆt ®¸y b»ng ϕ (00 < ϕ < 900). TÝnh tang cña gãc gi÷a hai mÆt ph¼ng (SAB) vµ 

(ABCD) theo a vµ ϕ. 
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 3) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®iÓm A(-4; -2; 4) vµ ®−êng 

th¼ng d: 








+−=
−=

+−=

tz

ty

tx

41

1

23

  (t ∈ R). ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ∆ ®i qua ®iÓm A, c¾t vµ 

vu«ng gãc víi ®−êng th¼ng d.   

C©u4: (2 ®iÓm) 

 1) TÝnh tÝch ph©n I = ∫
+e

xdxln
x

xln

1

31
   

 2) Trong mét m«n häc, thÇy gi¸o cã 30 C©u hái kh¸c nhau gåm 5 C©u hái khã, 

10 C©u hái trung b×nh, 15 C©u hái dÔ. Tõ 30 C©u hái ®ã cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu ®Ò 
kiÓm tra, mçi ®Ò gåm 5 C©u hái kh¸c nhau, sao cho trong mçi ®Ò nhÊt thiÕt ph¶i cã ®ñ 

3 lo¹i C©u hái (khã, dÔ, trung b×nh) vµ sè C©u hái dÔ kh«ng Ýt h¬n 2?    

C©u5: (1 ®iÓm) 

 X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: 

  22422
1112211 xxxxxm −−++−=





 +−−+     

§Ò sè 11 

C©u1: (2 ®iÓm) 

 Cho hµm sè y = x3 - 3mx2 + 9x + 1      (1)    (m lµ tham sè) 

    1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 2. 

 2) T×m m ®Ó ®iÓm uèn cña ®å thÞ hµm sè (1) thuéc ®−êng th¼ng y = x + 1. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( )( ) xsinxsinxcosxsinxcos −=+− 2212  

 2) T×m m ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh sau: 




−=+

=+

myyxx

yx

31

1
 cã nghiÖm. 

C©u3: (3 ®iÓm) 

 1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ∆ABC cã c¸c ®Ønh A(-1; 0); 

B(4; 0); C(0; m) víi m ≠ 0. T×m to¹ ®é träng t©m G cña ∆ABC theo m. X¸c ®Þnh m ®Ó 

∆GAB vu«ng t¹i G. 

 2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho h×nh l¨ng trô ®øng 

ABC.A1B1C1. BiÕt A(a; 0; 0); B(-a; 0; 0); C(0; 1; 0); B1(-a; 0; b) a > 0, b > 0. 
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 a) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng B1C vµ AC1 theo a, b. 

 b) Cho a, b thay ®æi nh−ng lu«n tho¶ mmn a + b = 4. T×m a, b ®Ó kho¶ng c¸ch 

gi÷a 2 ®−êng th¼ng B1C vµ AC1 lín nhÊt. 

 3) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho 3 ®iÓm A(2; 0; 1) B(1; 0; 0) 

C(1; 1; 1) vµ mÆt ph¼ng (P): x + y + x - 2 = 0. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu ®i qua 3 

®iÓm A, B, C vµ cã t©m thuéc mÆt ph¼ng (P). 

C©u4: (2 ®iÓm) 

 1) TÝnh tÝch ph©n I = ( )∫ −
3

2

2 dxxxln  

 2) T×m c¸c sè h¹ng kh«ng chøa x trong khai triÓn nhÞ thøc Newt¬n cña 

7

4

3 1







 +
x

x  víi x > 0       

C©u5: (1 ®iÓm) 

 Chøng minh r»ng ph−¬ng tr×nh sau cã ®óng 1 nghiÖm: x5 - x2 - 2x - 1 = 0    

§Ò sè 12 
C©u1: (2 ®iÓm) 

 Gäi (Cm) lµ ®å thÞ cña hµm sè: y = mx + 
1

x
 (*)   (m lµ tham sè) 

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (*) khi m = 
1

4
 

2. T×m m ®Ó hµm sè (*) cã cùc trÞ vµ kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm cùc tiÓu cña (Cm) 

®Õn tiÖm cËn xiªn cña (Cm) b»ng 
1

2
 

C©u2: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 5 1 1 2 4x x x− − − > −  

2. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cos23xcos2x - cos2x = 0 

C©u3: (3 ®iÓm) 

1. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho hai ®−êng th¼ng 

d1: x - y = 0 vµ d2: 2x + y - 1 = 0 
 T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh cña h×nh vu«ng ABCD biÕt r»ng ®Ønh A thuéc d1, ®Ønh C 
thuéc d2 vµ c¸c ®Ønh B, D thuéc trôc hoµnh. 
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2. Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz cho ®−êng th¼ng d: 

1 3 3

1 2 1

x y z− + −
= =

−
 vµ mÆt ph¼ng (P): 2x + y - 2z + 9 = 0. 

a. T×m to¹ ®é ®iÓm I thuéc d sao cho kho¶ng c¸ch tõ I ®Õn mÆt ph¼ng 

(P) b»ng 2 

b. T×m to¹ ®é giao ®iÓm A cña ®−êng th¼ng d vµ mÆt ph¼ng (P). ViÕt 

ph−¬ng tr×nh tham sè cña ®−êng th¼ng ∆ n»m trong mÆt ph¼ng (P), 

biÕt ∆ ®i qua A vµ vu«ng gãc víi d. 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1. TÝnh tÝch ph©n I = 
2

0

sin 2 sin

1 3cos

x x
dx

x

π

+
+∫  

2. T×m sè nguyªn d−êng n sao cho: 

( )1 2 2 3 3 4 2 1

2 1 2 1 2 1 2 1 2 1
2.2 3.2 4.2 ... 2 1 2 2005n n

n n n n n
C C C C n C

2 +
+ + + + +− + − + + + =  

C©u5: (1 ®iÓm) 

 Cho x, y, z lµ c¸c sè d−¬ng tho¶ mmn: 
1 1 1

4
x y z

+ + = . Chøng minh r»ng:  

   
1 1 1

1
2 2 2x y z x y z x y z

+ + ≤
+ + + + + +

 

§Ò sè 13 

C©u1: (2 ®iÓm)  

Gäi (Cm) lµ ®å thÞ hµm sè y = 
( )2 1 1

1

x m x m

x

+ + + +
+

  (*)  m lµ tham sè 

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (*) khi m = 1. 

2. Chøng minh r»ng víi m bÊt kú, ®å thÞ (Cm) lu«n lu«n cã ®iÓm cùc ®¹i, cùc 

tiÓu vµ kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®iÓm ®ã b»ng 20  

C©u2: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )2 3

9 3

1 2 1

3log 9 log 3

x y

x y

 − + − =


− =

 

2. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 1 + sinx + cosx + sin2x + cos2x = 0 

C©u3: (3 ®iÓm) 
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1. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho A(2; 0) vµ B(6; 4). ViÕt ph−¬ng 

tr×nh ®−êng trßn (C) tiÕp xóc víi trôc hoµnh t¹i hai ®iÓm  vµ kho¶ng c¸ch tõ 

t©m cña (C) ®Õn ®iÓm B b»ng 5. 

2. Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz cho h×nh l¨ng trô ®øng ABC.A1B1C1 

víi A(0; -3; 0) B(4; 0; 0) C(0; 3; 0) B1(4; 0; 4) 

a. T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh A1, C1. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu cã t©m lµ A vµ 

tiÕp xóc víi mÆt ph¼ng (BCC1B1). 

b. Gäi M lµ trung ®iÓm cña A1B1. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng P) ®i qua 

hai ®iÓm A, M vµ song song víi BC1. mÆt ph¼ng (P) c¾t ®−êng th¼ng 

A1C1 t¹i ®iÓm N. TÝnh ®é dµi ®o¹n MN 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1. TÝnh tÝch ph©n: I = 
2

0

sin 2 cos

1 cos

x x
dx

x

π

+∫  

2. Mét ®éi thanh niªn tÝnh nguyÖn cã 15 ng−êi, gåm 12 nam vµ 3 n÷. Hái cã 

bao nhiªu c¸ch ph©n c«ng ®éi thanh niªn t×nh nguyÖn ®ã vÒ gióp ®ì 3 tÝnh 

miÒn nói, sao cho mçi tØnh cã 4 nam vµ 1 n÷? 

C©u5: (2 ®iÓm) 

 Chøng minh r»ng víi mäi x thuéc R ta cã:  

12 15 20
3 4 5

5 4 3

x x x

x x x     + + ≥ + +     
     

 

 Khi nµo ®¼ng thøc x¶y ra? 

§Ò sè 14 
C©u1: (2 ®iÓm)  

Gäi (Cm) lµ ®å thÞ hµm sè: y = 3 21 1

3 2 3

m
x x− +   (*)   (m lµ tham sè) 

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (*) khi m = 2 
2. Gäi M lµ ®iÓm thuéc (Cm) cã hoµnh ®é b»ng -1. T×m m ®Ó tiÕp tuyÕn cña 

(Cm) t¹i ®iÓm M song song víi ®−êng th¼ng 5x - y = 0 
C©u2: (2 ®iÓm) 
 Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh sau: 

1. 2 2 2 1 1 4x x x+ + + − + =  

2. 4 4 3
cos sin cos sin 3 0

4 4 2
x x x x

π π   + + − − − =   
   

 

C©u3: (3 ®iÓm) 
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1. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho ®iÓm C(2; 0) vµ Elip (E): 
2 2

1
4 1

x y
+ = . T×m to¹ ®é c¸c ®iÓm A, B thuéc (E), biÕt r»ng A, B ®èi xøng 

víi nhau qua trôc hoµnh va ∆ABC lµ tam gi¸c ®Òu. 
2. Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz cho hai ®−êng th¼ng: 

d1: 
1 2 1

3 1 2

x y z− + +
= =

−
   vµ d2: 

2 0

3 12 0

x y z

x y

+ − − =
 + − =

 

a. Chøng minh r»ng: d1 vµ d2 song song víi nhau. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt 
ph¼ng (P) chøa c¶ hai ®−êng th¼ng d1 vµ d2 

b. mÆt ph¼ng to¹ ®é Oxz c¾t hai ®−êng th¼ng d1, d2 lÇn l−ît t¹i c¸c ®iÓm 

A, B. TÝnh diÖn tÝch ∆OAB  (O lµ gèc to¹ ®é) 
C©u4: (2 ®iÓm) 

1. TÝnh tÝch ph©n: I = ( )
2

sin

0

cos cosx
e x xdx

π

+∫  

2. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc M = 
( )
4 3

1
3

1 !

n n
A A

n

+ +
+

 biÕt r»ng  

2 2 2 2

1 2 3 42 2 149n n n nC C C C+ + + ++ + + =  

C©u5: (1 ®iÓm) 

 Cho c¸c sè nguyªn d−¬ng x, y, z tho¶ mmn xyz = 1. Chøng minh r»ng: 

  
3 3 3 3 3 31 1 1

3 3
x y y z z x

xy yz zx

+ + + + + +
+ + ≥  

 Khi nµo ®¼ng thøc x¶y ra? 

§Ò sè 15 
 PhÇn chung cã tÊt c¶ c¸c thÝ sinh 

C©u1: (2 ®iÓm) 
1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 2x3 - 9x2 + 12x - 4 

2. T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã 6 nghiÖm ph©n biÖt: 
3 22 9 12x x x m− + =  

C©u2: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
( )6 62 sin sin .cos

0
2 2sin

cos x x x x

x

+ −
=

−
 

2. Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
3

1 1 4

xy xy

x y

 − =


+ + + =
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C©u3: (2 ®iÓm) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz. Cho h×nh lËp ph−¬ng 
ABCD.A’B’C’D’ víi A(0; 0; 0) B(1; 0; 0) D(0; 1; 0) A’(0; 0; 1). Gäi M vµ N lÇn l−ît 
lµ trung ®iÓm cña AB vµ CD. 

1. TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng A’C vµ MN. 
2. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng chøa A’C vµ t¹o víi mÆt ph¼ng Oxy mét gãc α 

biÕt cosα = 
1

6
  

C©u4: (2 ®iÓm) 

1. TÝnh tÝch ph©n: I = 
2

2 2
0

sin 2

cos 4sin

x
dx

x x

π

+∫  

2. Cho hai sè thùc x ≠ 0, y ≠ 0 thay ®æi vµ  ®iÒu kiÖn: (x + y)xy = x2 + y2 - xy. 

T×m GTLN cña biÓu thøc A = 
3 3

1 1

x y
+   

PhÇn Tù chän: ThÝ sinh chän C©u 5.a hÆc C©u 5.b 

C©u5a: Theo ch−¬ng tr×nh kh«ng ph©n ban: (2 ®iÓm) 
 1. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho c¸c ®−êng th¼ng: 
 d1: x + y + 3 = 0  d2: x - y - 4 = 0 d3: x - 2y = 0. 

T×m to¹ ®é ®iÓm M n»m trªn ®−êng th¼ng d3 sao cho kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn 
®−êng th¼ng d1 b»ng hai lÇn kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn ®−êng th¼ng d2  

 2. T×m hÖ sè cña sè h¹ng chøa x26 trong khai triÓn nhÞ thøc: 7

4

1
n

x
x

 + 
 

, biÕt 

r»ng: 1 2 0

2 1 2 1 2 1... 2 1n

n n nC C C
2

+ + ++ + + = −   

C©u5b: Theo ch−¬ng tr×nh ph©n ban: (2 ®iÓm) 
 1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 3.8x + 4.12x - 18x - 2.27x = 0 
 2. Cho h×nh l¨ng trô cã c¸c ®¸y lµ hai h×nh trßn t©m O vµ O’, b¸n kÝnh b»ng 
chiÒu cao vµ b»ng a. Trªn ®−êng trßn ®¸y t©m O lÊy ®iÓm A, trªn ®−êng trßn ®¸y t©m 
O’ lÊy ®iÓm B sao cho AB = 2a. TÝnh thÓ tÝch cña khèi tø diÖn OO’AB. 

§Ò sè 16 
 PhÇn chung cã tÊt c¶ c¸c thÝ sinh 
C©u1: (2 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
2

1

2

x x

x

+ −
+

 

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè. 
2. ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña ®å thÞ (C), biÕt tiÕp tuyÕn ®ã vu«ng gãc víi 

tiÖm cËn xiªn cña (C). 
C©u2: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cotx + sinx 1 tan .tan 4
2

x
x

 + = 
 
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2. T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã hai nghiÖm thùc ph©n biÖt: 

 2 2 2 1x mx x+ + = −  
C©u3: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz cho ®iÓm A(0; 1; 2) vµ hai ®−êng th¼ng : 

  d1: 
1 1

2 1 1

x y z− +
= =

−
 d2: 

1

1 2

2

x t

y t

z t

= +
 = − −
 = +

 

1. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (P) qua A, ®ång thêi song song víi d1 vµ d2. 
2. T×m to¹ ®é c¸c ®iÓm M ∈ d1, N ∈ d2 sao cho ba ®iÓm A, M, N th¼ng hµng 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1. TÝnh tÝch ph©n: I = 
ln 5

ln 3
2 3x x

dx

e e
−+ −∫  

2. Cho x, y lµ c¸c sè thùc thay ®æi. T×m GTNN cña biÎu thøc: 

A = ( ) ( )2 22 21 1 2x y x y y− + + + + + −  

PhÇn Tù chän: ThÝ sinh chän C©u 5.a hÆc C©u 5.b 
C©u5a: Theo ch−¬ng tr×nh kh«ng ph©n ban: (2 ®iÓm) 
 1. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho ®−êng trßn (C): x2 + y2 -2x - 6y + 6 
= 0 vµ ®iÓm M(-3; 1). Gäi T1 vµ T2 lµ  c¸c tiÕp ®iÓm cña c¸c tiÕp tuyÕn kÎ tõ M ®Õn 
(C). ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng T1T2 
  2. Cho tËp hîp A gåm n phÇn tö (n ≥ 4). BiÕt r»ng sè tËp con gåm 4 phÇn tö cña 
A b»ng 20 lÇn sè tËp con gåm 2 phÇn tö cña A. T×m k ∈ {1, 2,..., n} sao cho sè tËp 
con gåm k phÇn tö cña A lµ lín nhÊt. 
C©u5b: Theo ch−¬ng tr×nh ph©n ban: (2 ®iÓm) 

 1. Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )2

5 5 5log 4 144 4log 2 1 log 2 1x x−+ − < + +  

 2. Cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y ABCD lµ h×nh ch÷ nhËt víi AB = a, AD = 

a 2 , SA = a vµ SA vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (ABCD). Gäi M vµ N lÇn l−ît lµ trung 
®iÓm cña AD vµ SC; I lµ giao ®iÓm cña BM vµ AC. Chøng minh r»ng: mÆt ph¼ng 
(SAC) vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (SMB). TÝnh thÓ tÝch cña khèi tø diÖn ANIB 

§Ò sè 17 
 PhÇn chung cã tÊt c¶ c¸c thÝ sinh 

C©u1: (2 ®iÓm) 
  Cho hµm sè y = x3 - 3x + 2 

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè ®m cho. 
2. Gäi d lµ ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm A(3; 2) vµ cã hÖ sè gãc lµ m. T×m m ®Ó 

®−êng th¼ng d c¾t ®å thÞ (C) t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt. 
C©u2: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cos3x + cos2x - cosx - 1 = 0 
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2. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 2
2 1 3 1 0x x x− + − + =  (x ∈ R) 

C©u3: (2 ®iÓm)  

 Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz, cho ®iÓm A(1; 2; 3) vµ hai ®−êng th¼ng  

  d1: 
2 2 3

2 1 1

x y z− + −
= =

−
  d2: 

1 1 1

1 2 1

x y z− − +
= =

−
 

1. T×m to¹ ®é ®iÓm A’ ®èi xøng víi ®iÓm A qua ®−êng th¼ng d1 

2. ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ∆ ®i qua A vu«ng gãc víi d1 vµ c¾t d2 

C©u4: (2 ®iÓm)  

1. TÝnh tÝch ph©n: I = ( )
1

2

0

2 x
x e dx−∫  

2. Chøng minh r»ng: víi mäi a > 0, hÖ ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm duy nhÊt: 

( ) ( )ln 1 ln 1
x y

e e x y

y x a

 − = + − +


− =
 

PhÇn Tù chän: ThÝ sinh chän C©u 5.a hÆc C©u 5.b 

C©u5a: Theo ch−¬ng tr×nh kh«ng ph©n ban: (2 ®iÓm) 
 1. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho ®−êng trßn (C): x2 + y2 - 2x - 2y + 1 
= 0 vµ ®−êng th¼ng d: x - y + 3 = 0. T×m to¹ ®é ®iÓm M n»m trªn d sao cho ®−êng 
trßn t©m M, cã b¸n kÝnh gÊp ®«i b¸n kÝnh ®−êng trßn (C) tiÕp xóc ngo¹i víi ®−êng 
trßn (C) 
 2. §éi thanh niªn xung kÝch cña mét tr−êng phæ th«ng cã 12 häc sinh, gåm 5 
häc sinh líp A, 4 häc sinh líp B vµ 3 häc sinh líp C. CÇn chän 4 häc sinh ®i lµm 
nhiÖm vô, sao cho 4 häc sinh nµy thuéc kh«ng qu¸ 2 trong 3 líp trªn. Hái cã bao 
nhiªu c¸ch chän nh− vËy? 
C©u5b: Theo ch−¬ng tr×nh ph©n ban: (2 ®iÓm) 

 1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
2 2 22 4.2 2 4 0x x x x x+ −− − + =  

 2. Cho h×nh chãp S.ABC cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c ®Òu c¹nh a, SA = 2a vµ SA 
vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (ABC). Gäi M vµ N lÇn l−ît lµ h×nh chiÕu vu«ng gãc cña A 
trªn c¸c  ®−êng th¼ng SB vµ SC. TÝnh thÓ tÝch cña khèi chãp A.BCNM 

§Ò sè 18 
 PhÇn chung cã tÊt c¶ c¸c thÝ sinh 

C©u1: (2 ®iÓm)  

 Cho hµm sè: y = 
( )2 22 1 4

2

x m x m m

x

+ + + +
+

   (1)  m lµ tham sè  

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = -1. 
2. T×m m ®Ó hµm sè (1) cã cùc ®¹i vµ cùc tiÓu, ®ång thêi c¸c ®iÓm cùc trÞ cña 

®å thÞ cïng víi gèc to¹ ®é t¹o thµnh mét tam gi¸c vu«ng t¹i O 
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C©u2: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )2 21 sin cos 1 cos sin 1 sin 2x x x x x+ + + = +  

2. T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm thùc: 243 1 1 2 1x m x x− + + = −  
C©u3: (2 ®iÓm) 
 Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz cho hai ®−êng th¼ng 

  d1: 
1 2

2 1 1

x y z− +
= =

−
   vµ d2: 

1 2

1

3

x t

y t

z

= − +
 = +
 =

 

1. Chøng minh r»ng: d1 vµ d2 chÐo nhau. 
2. ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng d vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (P): 7x + y - 4z = 

0 vµ c¾t hai ®−êng th¼ng d1, d2 
C©u4: (2 ®iÓm) 

1. TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng: y = (e + 1)x, y = (1 + ex)x 
2. Cho x, y, z lµ c¸c sè thùc d−¬ng thay ®æi vµ tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: xyz = 1. 

T×m GTNN cña biÓu thøc: P = 
( ) ( ) ( )2 2 2

2 2 2

x y z y z x z x y

y y z z z z x x x x y y

+ + +
+ +

+ + +
 

PhÇn Tù chän: ThÝ sinh chän C©u 5.a hÆc C©u 5.b 

C©u5a: Theo ch−¬ng tr×nh kh«ng ph©n ban: (2 ®iÓm) 

 1. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho ∆ABC cã A(0; 2) B(-2 -2) vµ  
C(4; -2). Gäi H lµ ch©n ®−êng cao kÎ tõ B; M vµ N lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh 
AB vµ BC. ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn ®i qua c¸c ®iÓm H, M, N 

 2. Chøng minh r»ng: 
2

1 3 5 2 1

2 2 2 2

1 1 1 1 2 1
...

2 4 6 2 2 1

n
n

n n n n
C C C C

n n

− −
+ + + + =

+
 

C©u5b: Theo ch−¬ng tr×nh ph©n ban: (2 ®iÓm) 

 1. Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )3 1

3

2log 4 3 log 2 3 2x x− + + ≤  

 2. Cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y lµ h×nh vu«ng c¹nh a, mÆt bªn SAD lµ tam 
gi¸c ®Òu vµ n»m trong mÆt ph¼ng vu«ng gãc víi ®¸y. Gäi M, N, P lÇn l−ît lµ trung 
®iÓm cña c¸c c¹nh SB, BC, CD. Chøng minh AM vu«ng gãc víi BP vµ tÝnh thÓ tÝch 
cña khèi tø diÖn CMNP. 

§Ò sè 19 
 PhÇn chung cã tÊt c¶ c¸c thÝ sinh 

C©u1: (2 ®iÓm) 
 Cho hµm sè: y = -x3 + 3x2 + 3(m2 -1)x - 3m2 - 1  (1) m lµ tham sè 

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1 
2. T×m m ®Ó hµm sè (1) cã cùc ®¹i, cùc tiÓu vµ c¸c ®iÓm cùc trÞ cña ®å thÞ hµm 

sè (1) c¸ch ®Òu gèc to¹ ®ä O. 
C©u2: (2 ®iÓm) 
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1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 2sin22x + sin7x - 1 = sinx 
2. Chøng minh r»ng víi mäi gi¸ trÞ d−¬ng cña tham sè m, ph−¬ng tr×nh sau cã 

hai nghiÖm thùc ph©n biÖt:   x2 + 2x - 8 = ( )2m x −  

C©u3: (2 ®iÓm) 
 Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz cho mÆt cÇu (S): x2 + y2 + z2 - 2x + 4y + 
2z - 3 = 0 vµ mÆt ph¼ng (P): 2x - y + 2z - 14 = 0 

1. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (Q) chøa trôc Ox vµ c¾t (S) theo mét ®−êng 
trßn cã b¸n kÝnh b»ng 3. 

2. T×m to¹ ®é ®iÓm M thuéc mÆt cÇu (S) sao cho kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn mÆt 
ph¼ng (P) lín nhÊt 

C©u4: (2 ®iÓm) 
1. Cho h×nh ph¼ng H giíi h¹n bëi c¸c ®−êng: y = xlnx, y = 0, x = e. TÝnh thÓ 

tÝch cña khèi trßn xoay t¹o thµnh khi quay h×nh H quanh trôc Ox. 
2. Cho x, y, z lµ ba sè thùc d−¬ng thay ®æi. T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu thøc: 

P = 
1 1 1

2 2 2

x y z
x y z

yz zx xy

    + + + + +    
    

 

PhÇn Tù chän: ThÝ sinh chän C©u 5.a hÆc C©u 5.b 

C©u5a: Theo ch−¬ng tr×nh kh«ng ph©n ban: (2 ®iÓm) 
 1. T×m hÖ sè cña sè h¹ng chøa x10 trong khai triÓn nhÞ thøc cña (2 + x)n biÕt 

  ( )0 1 1 2 2 3 33 3 3 3 ... 1 2048
nn n n n n

n n n n n
C C C C C

− − −− + − + + − =  

2. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho ®iÓm A(2; 2) vµ c¸c ®−êng th¼ng: 
d1: x + y - 2 = 0   d2: x + y - 8 = 0 

 T×m to¹ ®é c¸c ®iÓm B vµ C lÇn l−ît thuéc d1 vµ d2 sao cho ∆ABC vu«ng c©n t¹i 
A. 
C©u5b: Theo ch−¬ng tr×nh ph©n ban: (2 ®iÓm) 

 1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )2 1 2 1 2 2 0
x x

− + − − =  

 2. Cho h×nh chãp tø gi¸c ®Òu S.ABCD cã ®¸y lµ h×nh vu«ng c¹nh a. Gäi E lµ 
®iÓm ®èi xøng cña D qua trung ®iÓm cña SA, M lµ trung ®iÓm cña AE, N lµ trung 
®iÓm cña BC. Chøng minh MN vu«ng gãc víi BD vµ tÝnh theo a kho¶ng c¸ch gi÷a hai 
®−êng th¼ng MN vµ AC. 

§Ò sè 20 
 PhÇn chung cã tÊt c¶ c¸c thÝ sinh 

C©u1: (2 ®iÓm) Cho hµm sè: y = 
2

1

x

x +
 

1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè ®m cho. 
2. T×m to¹ ®é ®iÓm M thuéc (C), biÕt tiÕp tuyÕn cña (C) t¹i M c¾t hai trôc Ox, 

Oy t¹i A, B vµ tam gi¸c OAB cã diÖn tÝch b»ng 
1

4
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C©u2: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
2

sin cos 3 cos 2
2 2

x x
x

 + + = 
 

 

2. T×m gi¸ trÞ cña tham sè m ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm thùc: 

3 3

3 3

1 1
5

1 1
15 10

x y
x y

x y m
x y

 + + + =

 + + + = −


 

C©u3: (2 ®iÓm) 
 Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é Oxyz cho hai ®iÓm A(1; 4; 2 B(-1 2; 4) vµ 

®−êng th¼ng ∆: 
1 2

1 1 2

x y z− +
= =

−
 

1. ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng d ®i qua träng t©m G cña tam gi¸c OAB vµ 
vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (OAB). 

2. T×m to¹ ®é ®iÓm M thuéc ®−êng th¼ng ∆ sao cho MA2 + MB2- nhá nhÊt 
C©u4: (2 ®iÓm) 

1. TÝnh tÝch ph©n: I = 3 2

1

ln

e

x xdx∫  

2. Cho a ≥ b > 0. Chøng minh r»ng: 
1 1

2 2
2 2

b a

a b

a b

   + ≤ +   
   

 

PhÇn Tù chän: ThÝ sinh chän C©u 5.a hÆc C©u 5.b 
C©u5a: Theo ch−¬ng tr×nh kh«ng ph©n ban: (2 ®iÓm) 
 1. T×m hÖ sè cña x5 trong khai triÓn thµnh ®a thøc cña: x(1 - 2x)5 + x2(1 + 3x)10 
 2. Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é Oxy cho ®−êng trßn (C): (x - 1)2 + (y + 2)2 = 
9 vµ ®−êng th¼ng d: 3x - 4y + m = 0. 
 T×m m ®Ó trªn d cã duy nhÊt mét ®iÓm P mµ tõ ®ã cã thÓ kÎ ®−îc hai tiÕp tuyÕn 
PA, PB tíi (C) (A, B lµ c¸c tiÕp ®iÓm) sao cho ∆PAB ®Òu  
C©u5b: Theo ch−¬ng tr×nh ph©n ban: (2 ®iÓm) 

1. Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( )2 2

1
log 4 15.2 27 2log 0

4.2 3

x x

x
+ + + =

−
 

2. Cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y lµ h×nh thang, ˆABC  = ˆBAD  = 900 , BA = 
BC = a, AD = 2a. c¹nh bªn SA vu«ng gãc víi ®¸y vµ SA = a 2 . Gäi H lµ 
h×nh chiÕu vu«ng gãc cña A trªn SB. Chøng minh tam gi¸c SCD vu«ng vµ 
t×nh theo a kho¶ng c¸ch tõ H ®Õn mÆt ph¼ng (SCD) 

 

§Ò sè 21 
C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x4 - mx2 + m - 1   (1)     (m lµ tham sè) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 8. 
  2) X¸c ®Þnh m sao cho ®å thÞ cña hµm sè (1) c¾t trôc hoµnh t¹i bèn ®iÓm ph©n biÖt.    

C©u2: (2 ®iÓm) 
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  1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )xxx
2.32log44log

12

2

1

2

1 −≥+ +  

  2) X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh: ( ) 02sin24coscossin4
44 =−+++ mxxxx  cã Ýt 

nhÊt mét nghiÖm thuéc ®o¹n 






2
;0
π
     

C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) Cho h×nh chãp S.ABC cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c ®Òu c¹nh a vµ c¹nh bªn SA vu«ng 
gãc víi mÆt ph¼ng ®¸y (ABC). TÝnh kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm A tíi mÆt ph¼ng (SBC) theo 

a, biÕt r»ng SA = 
2

6a
 

  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
+

1

0
2

3

1x

dxx
 

C©u4: (2 ®iÓm) 

  Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxy, cho hai ®−êng trßn: 

       (C1): x
2 + y2 - 10x = 0,            (C2): x

2 + y2 + 4x - 2y - 20 = 0 
  1) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn ®i qua c¸c giao ®iÓm cña (C1), (C2) vµ cã t©m n»m 

trªn ®−êng th¼ng x + 6y - 6 = 0. 
  2) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn chung cña c¸c ®−êng trßn (C1) vµ (C2).  

C©u5: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 16212244
2 −+−=−++ xxxx  

  2) §éi tuyÓn häc sinh giái cña mét tr−êng gåm 18 em, trong ®ã cã 7 häc sinh khèi 
12, 6 häc sinh khèi 11 vµ 5 häc sinh khèi 10. Hái cã bao nhiªu c¸ch cö 8 häc sinh 

trong ®éi ®i dù tr¹i hÌ sao cho mçi khèi cã Ýt nhÊt mét em ®−îc chän. 

C©u6: ( Tham kh¶o) 

  Gäi x, y, z lµ kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm M thuéc miÒn trong cña ∆ABC cã 3 gãc nhän ®Õn 

c¸c c¹nh BC, CA, AB. Chøng minh r»ng: 
R

cba
zyx

2

222 ++≤++ ; a, b, c lµ 

ba c¹nh cña ∆, R lµ b¸n kÝnh ®−êng trßn ngo¹i tiÕp. DÊu "=" x¶y ra khi nµo? 

 

§Ò sè 22 

C©u1: (2 ®iÓm) 
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  1) T×m sè n nguyªn d−¬ng tho¶ mmn bÊt ph−¬ng tr×nh: nCA
n
nn 92

23 ≤+ − , trong ®ã 

k
nA  vµ k

nC  lÇn l−ît lµ sè chØnh hîp vµ sè tæ hîp chËp k cña n phÇn tö. 

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) ( )xxx 4log1log
4

1
3log

2

1
2

8
42 =−++    

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
2

2
2

−
+−

x

mxx
  (1)     (m lµ tham sè) 

  1) X¸c ®Þnh m ®Ó hµm sè (1) nghÞch biÕn trªn ®o¹n [-1; 0]. 

  2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1. 

  3) T×m a ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: 

 ( ) 012329
22

1111 =+++− −+−+
aa

tt     

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
x

xg
x

xx

2sin8

1
2cot

2

1

2sin5

cossin
44

−=+
 

  2) XÐt ∆ABC cã ®é dµi c¸c c¹nh AB = c; BC = a; CA = b. TÝnh diÖn tÝch ∆ABC, biÕt 

r»ng: bsinC(b.cosC + c.cosB) = 20   

C©u4: (3 ®iÓm) 

  1) Cho tø diÖn OABC cã ba c¹nh OA; OB vµ OC ®«i mét vu«ng gãc. Gäi α; β; γ lÇn 

l−ît lµ c¸c gãc gi÷a mÆt ph¼ng (ABC) víi c¸c mÆt ph¼ng (OBC); (OCA) vµ (OAB). 

Chøng minh r»ng:   3coscoscos ≤++ γβα . 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho mÆt ph¼ng (P): x- y + z + 3 = 0 

vµ hai ®iÓm A(-1; -3; -2), B(-5; 7; 12). 

  a) T×m to¹ ®é ®iÓm A' lµ ®iÓm ®èi xøng víi ®iÓm A qua mÆt ph¼ng (P). 

  b) Gi¶ sö M lµ mét ®iÓm ch¹y trªn mÆt ph¼ng (P), t×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu thøc: 

MA + MB.    

C©u5: (1,0 ®iÓm) 

  TÝnh tÝch ph©n: I = 

( )
∫

+

3ln

0
3

1
x

x

e

dxe
     

§Ò sè 23 
 

C©u1: (3,0 ®iÓm) 
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Cho hµm sè: y = 
3

1
22

3

1 23 −−−+ mxmxx   (1)     (m lµ tham sè) 

 1) Cho m = 
2

1
 

    a) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè (1) 
    b) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña ®å thÞ (C), biÕt r»ng tiÕp tuyÕn ®ã song song víi 
®−êng th¼ng d: y = 4x + 2. 

 2) T×m m thuéc kho¶ng 







6

5
;0  sao cho h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi ®å thÞ cña hµm sè (1) 

vµ c¸c ®−êng x = 0, x = 2, y = 0 cã diÖn tÝch b»ng 4.    
C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=−

=+−

0loglog

034

24 yx

yx
 

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
( )

x

xx
xtg

4

2
4

cos

3sin2sin2
1

−=+     

C©u3: (2 ®iÓm) 
  1) Cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y ABCD lµ h×nh vu«ng c¹nh a, SA vu«ng gãc víi 
mÆt ph¼ng (ABCD) vµ SA = a. Gäi E lµ trung ®iÓm cña c¹nh CD. TÝnh theo a kho¶ng 
c¸ch tõ ®iÓm S ®Õn ®−êng th¼ng BE. 
  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®−êng th¼ng  

∆: 




=+++
=+++
02

012

zyx

zyx
   vµ mÆt ph¼ng (P): 4x - 2y + z - 1 = 0 

  ViÕt ph−¬ng tr×nh h×nh chiÕu vu«ng gãc cña ®−êng th¼ng ∆ trªn mÆt ph¼ng (P). 

C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) T×m giíi h¹n: L = 
x

xx

x

3

0

11
lim

−++
→

 

  2) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òcac Oxy cho hai ®−êng trßn: 
    (C1): x

2 + y2 - 4y - 5 = 0  vµ  (C2): x
2 + y2 - 6x + 8y + 16 = 0 

   ViÕt ph−¬ng tr×nh c¸c tiÕp tuyÕn chung hai ®−êng trßn (C1) vµ (C2)    
C©u5: (1 ®iÓm) 

  Gi¶ sö x, y lµ hai sè d−¬ng thay ®æi tho¶ mmn ®iÒu kiÖn x + y = 
4

5
. T×m gi¸ trÞ nhá 

nhÊt cña biÓu thøc: S = 
yx 4

14 +    

§Ò sè 24 
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C©u1: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 12312 ++−≥+ xxx  

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: tgx + cosx - cos2x = sinx(1 + tgxtg
2

x
)    

C©u2: (2 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = (x - m)3 - 3x     (m lµ tham sè) 

  1) X¸c ®Þnh m ®Ó hµm sè ®m cho ®¹t cùc tiÓu t¹i ®iÓm cã hoµnh ®é x = 0. 

  2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè ®m cho khi m = 1.  

  3) T×m k ®Ó hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: 
( )








≤−+

<−−−

11
3

1

2

1

031

3
2

2
2

3

xlogxlog

kxx
 

C©u3: (3 ®iÓm) 

  1) Cho tam gi¸c vu«ng c©n ABC cã c¹nh huyÒn BC = a. Trªn ®−êng th¼ng vu«ng gãc 

víi mÆt ph¼ng (ABC) t¹i ®iÓm A lÊy ®iÓm S sao cho gãc gi÷a hai mÆt ph¼ng (ABC) vµ 

(SBC) b»ng 600. TÝnh ®é dµi ®o¹n th¼ng SA theo a. 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng: 

    d1: 




=+−
=−−
01

0

zy

aazx
   vµ d2: 





=−+
=−+
063

033

zx

yax
        

  a) T×m a ®Ó hai ®−êng th¼ng d1 vµ d2 c¾t nhau. 

  b) Víi a = 2, viÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (P) chøa ®−êng th¼ng d2 vµ song song víi 

®−êng th¼ng d1. TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a d1 vµ d2 khi a = 2.     

C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶ sö n lµ sè nguyªn d−¬ng vµ (1 + x)n = a0 + a1x + a2x
2 + ... + akx

k + ... + anx
n
  

BiÕt r»ng tån t¹i sè k nguyªn (1 ≤ k ≤ n - 1) sao cho 
2492

11 +− == kkk aaa
, hmy tÝnh n. 

  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ( )∫
−

++
0

1

32
1 dxxex

x      

C©u5: (1 ®iÓm) 

  Gäi A, B, C lµ ba gãc cña ∆ABC. Chøng minh r»ng ®Ó ∆ABC ®Òu th× ®iÒu kiÖn cÇn 

vµ ®ñ lµ: 
2

cos
2

cos
2

cos
4

1
2

2
cos

2
cos

2
cos

222 ACCBBACBA −−−=−++  
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
x

mxx

−
+

1

2

  (1)     (m lµ tham sè) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 0. 
  2) T×m m ®Ó hµm sè (1) cã cùc ®¹i vµ cùc tiÓu. Víi gi¸ trÞ nµo cña m th× kho¶ng c¸ch 
gi÷a hai ®iÓm cùc trÞ cña ®å thÞ hµm sè (1) b»ng 10.    
C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 0log3log16
2

327
3 =− xx xx

 

  2) Cho ph−¬ng tr×nh: a
xx

xx =
+−
++

3cos2sin

1cossin2
  (2)   (a lµ tham sè) 

    a) Gi¶i ph−¬ng tr×nh (2) khi a = 
3

1
. 

    b) T×m a ®Ó ph−¬ng tr×nh (2) cã nghiÖm.    
C©u3: (3 ®iÓm) 
  1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òcac Oxy cho ®−êng th¼ng d: x - y + 1 = 0 vµ 
®−êng trßn (C): x2 + y2 + 2x - 4y = 0. T×m to¹ ®é ®iÓm M thuéc ®−êng th¼ng d mµ qua 
®ã ta kÎ ®−îc hai ®−êng th¼ng tiÕp xóc víi ®−êng trßn (C) t¹i A vµ B sao cho gãc 
AMB b»ng 600. 
  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®−êng th¼ng  

d: 




=−−+
=+−−

0422

0122

zyx

zyx
 vµ mÆt cÇu (S): x2 + y2 + z2 + 4x - 6y + m = 0. 

 T×m m ®Ó ®−êng th¼ng d c¾t mÆt cÇu (S) t¹i hai ®iÓm M, N sao cho kho¶ng c¸ch gi÷a 
hai ®iÓm ®ã b»ng 9. 
  3) TÝnh thÓ tÝch khèi tø diÖn ABCD, biÕt AB = a; AC = b; AD = c vµ c¸c gãc BAC; 
CAD; DAB ®Òu b»ng 600   
C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ −
2

0

56 3
cossincos1

π

xdxxx  

  2) T×m giíi h¹n: 
x

xx

x cos1

1213
lim

23 2

0 −
++−

→
    

C©u5: (1 ®iÓm) 

  Gi¶ sö a, b, c, d lµ bèn sè nguyªn thay ®æi tho¶ mmn 1 ≤ a < b < c < d ≤ 50. Chøng 

minh bÊt ®¼ng thøc: 
b

bb

d

c

b

a

50

50
2 ++≥+  vµ t×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu thøc: 

  S = 
d

c

d

a +     
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§Ò sè 26 

C©u1: (2 ®iÓm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = xxx 32
3

1 23 +−  

  2) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi ®å thÞ hµm sè (1) vµ trôc hoµnh.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: x
x

sin
cos8

1
2

=  

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )
( )





=−−+

=−−+

3532log

3532log

23

23

xyyy

yxxx

y

x
 

C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) Cho h×nh tø diÖn ®Òu ABCD, c¹nh a = 6 2 cm. Hmy x¸c ®Þnh vµ tÝnh ®é dµi ®o¹n 

vu«ng gãc chung cña hai ®−êng th¼ng AD vµ BC. 

  2) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òcac Oxy cho elip (E): 1
49

22

=+ yx
 vµ ®−êng 

th¼ng dm: mx - y - 1 = 0. 

  a) Chøng minh r»ng víi mäi gi¸ trÞ cña m, ®−êng th¼ng dm lu«n c¾t elÝp (E) t¹i hai 

®iÓm ph©n biÖt. 

  b) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña (E), biÕt r»ng tiÕp tuyÕn ®ã ®i qua ®iÓm N(1; -3)    

C©u4: (1 ®iÓm) 

  Gäi a1, a2, ..., a11 lµ hÖ sè trong khai triÓn sau: 

  ( ) ( ) 11
9

2
10

1
1110

...21 axaxaxxx ++++=++  

Hmy tÝnh hÖ sè a5    

C©u5: (2 ®iÓm) 

  1) T×m giíi h¹n: L = 
( )2

6

1 1

56
lim

−
+−

→ x

xx

x
 

  2) Cho ∆ABC cã diÖn tÝch b»ng 
2

3
. Gäi a, b, c lÇn l−ît lµ ®é dµi cña c¸c c¹nh BC, 

CA, AB vµ ha, hb, hc t−¬ng øng lµ ®é dµi c¸c ®−êng cao kÎ tõ c¸c ®Ønh A, B, C cña tam 

gi¸c. Chøng minh r»ng: 3
111111 ≥






 ++





 ++

cba hhhcba
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§Ò sè 27 

C©u1: (2 ®iÓm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè y = 
( )12

342
2

−
−−

x

xx
 

  2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh: 2x2 - 4x - 3 + 2m 1−x  = 0 cã hai nghiÖm ph©n biÖt.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) 0623 =++− xcosxsintgxtgx  

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






=+

=

322
yx

xy ylogxylog
    

C©u3: (3 ®iÓm) 

  1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho parabol (P) cã ph−¬ng tr×nh y2 = x 

vµ ®iÓm I(0; 2). T×m to¹ ®é hai ®iÓm M, N thuéc (P) sao cho INIM 4= . 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho tø diÖn ABCD víi A(2; 3; 2), 

B(6; -1; -2), C(-1; -4; 3), D(1; 6; -5). TÝnh gãc gi÷a hai ®−êng th¼ng AB vµ CD. T×m 

to¹ ®é ®iÓm M thuéc ®−êng th¼ng CD sao cho ∆ABM cã chu vi nhá nhÊt. 

  3) Cho l¨ng trô ®øng ABC. A'B'C' cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c c©n víi AB = AC = a vµ 

gãc BAC = 1200, c¹nh bªn BB' = a. Gäi I lµ trung ®iÓm CC'. Chøng minh r»ng ∆AB'I 

vu«ng ë A. TÝnh cosin cña gãc gi÷a hai mÆt ph¼ng (ABC) vµ (AB'I).      

C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) Cã bao nhiªu sè tù nhiªn chia hÕt cho 5 mµ mçi sè cã 4 ch÷ sè kh¸c nhau? 

  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ +

4

0
2cos1

π

dx
x

x
 

C©u5: (1 ®iÓm) 

  T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = sin5x + 3 cosx 

 
] 
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§Ò sè 28 
 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

( )mx

mmxmx

+
+++++

2

412
22

  (1)      (m lµ tham sè) 

  1) T×m m ®Ó hµm sè (1) cã cùc trÞ vµ tÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®iÓm cùc trÞ cña ®å 

thÞ hµm sè (1). 

  2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 0   

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cos2x + cosx(2tg2x - 1) = 2 

  2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 11
21212.15

++ +−≥+ xxx     

C©u3: (3 ®iÓm) 

  1) Cho tø diÖn ABCD víi AB = AC = a, BC = b. Hai mÆt ph¼ng (BCD) vµ (ABC) 

vu«ng gãc víi nhau vµ gãc BDC = 900. X¸c ®Þnh t©m vµ tÝnh b¸n kÝnh mÆt cÇu ngo¹i 

tiÕp tø diÖn ABCD thao a vµ b. 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng: 

 d1: 
12

1

1

zyx =+=   vµ  d2: 




=−+
=+−

012

013

yx

zx
 

  a) Chøng minh r»ng d1, d2 chÐo nhau vµ vu«ng gãc víi nhau. 

  b) ViÕt ph−¬ng tr×nh tæng qu¸t cña ®−êng th¼ng d c¾t c¶ hai ®−êng th¼ng d1, d2 vµ 

song song víi ®−êng th¼ng ∆: 
2

3

4

7

1

4

−
−=−=− zyx

    

C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) Tõ c¸c ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 4, 5 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè tù nhiªn mµ mçi sè cã 6 

ch÷ sè kh¸c nhau vµ ch÷ sè 2 ®øng c¹nh ch÷ sè 3? 

  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ −
1

0

23
1 dxxx    

C©u5: (1 ®iÓm) 

  TÝnh c¸c gãc cña ∆ABC biÕt r»ng: 

( )








−
=

≤−

8

332

2
sin

2
sin

2
sin

4

CBA

bcapp

 

trong ®ã BC = a, CA = b, AB = c, p = 
2

cba ++
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§Ò sè 29 

C©u1: (2 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = (x - 1)(x2 + mx + m)     (1)       (m lµ tham sè) 

   1) T×m m ®Ó ®å thÞ hµm sè (1) c¾t trôc hoµnh t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt. 

   2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 4.   

C©u2: (2 ®iÓm) 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 032943
26 =++− xcosxcosxcos  

   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh: ( ) 04

2

1
2

2 =+− mxlogxlog  cã nghiÖm thuéc 

kho¶ng (0; 1).    

C©u3: (3 ®iÓm) 

        1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ®−êng th¼ng d: x - 7y + 10 = 0. 

ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn cã t©m thuéc ®−êng th¼ng ∆: 2x + y = 0 vµ tiÕp xóc víi 

®−êng th¼ng d t¹i ®iÓm A(4; 2). 

   2) Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D'. T×m ®iÓm M thuéc c¹nh AA' sao cho 

mÆt ph¼ng (BD'M) c¾t h×nh lËp ph−¬ng theo mét thiÕt diÖn cã diÖn tÝch nhá nhÊt. 

   3) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho tø diÖn OABC víi A(0; 0; 

3a ), B(0; 0; 0), C(0; a 3 ; 0)  (a > 0). Gäi M lµ trung ®iÓm cña BC. TÝnh kho¶ng 

c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng AB vµ OM.  

C©u4: (2 ®iÓm) 

   1) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = x6 + ( )32
14 x−  trªn 

®o¹n [-1; 1]. 

   2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
−

5

2

2

1

ln

ln
x

x

e

dxe
    

C©u5: (1 ®iÓm) 
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   Tõ c¸c ch÷ sè 1, 2, 3, 4, 5, 6 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè tù nhiªn, mçi sè cã 6 

ch÷ sè vµ tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: S¸u ch÷ sè cña mçi sè lµ kh¸c nhau vµ trong mçi sè ®ã 

tæng cña ba ch÷ sè ®Çu nhá h¬n tæng cña ba ch÷ sè cuèi mét ®¬n vÞ? 

 
§Ò sè 30 

 

C©u1: (2 ®iÓm) 

  Cho hµm sè: y = 
1

12

−
−

x

x
  (1) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (C) cña hµm sè (1).  
  2) Gäi I lµ giao ®iÓm cña hai ®−êng tiÖm cËn cña (C). T×m ®iÓm M thuéc (C) sao cho 

tiÕp tuyÕn cña (C) t¹i M vu«ng gãc víi ®−êng th¼ng IM.  

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
( )

1
1cos2

42
sin2cos32

2

=
−







 −−−

x

x
x

π

 

  2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) 06log1log2log 2

4

1

2

1 ≤+−+ xx     

C©u3: (3 ®iÓm) 

  1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho elip (E): 1
14

22

=+ yx
, M(-2; 3), 

N(5; n). ViÕt ph−¬ng tr×nh c¸c ®−êng th¼ng d1, d2 qua M vµ tiÕp xóc víi (E). T×m n ®Ó 
trong sè c¸c tiÕp tuyÕn cña (E) ®i qua N vµ cã mét tiÕp tuyÕn song song víi d1 hoÆc d2  

  2) Cho h×nh chãp ®Òu S.ABC, ®¸y ABC cã c¹nh b»ng a, mÆt bªn t¹o víi ®¸y mét gãc 

b»ng ϕ (00 < ϕ < 900). TÝnh thÓ tÝch khèi chãp S.ABC vµ kho¶ng c¸ch tõ ®Ønh A ®Õn 

mÆt ph¼ng (SBC). 

  3) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®iÓm I(0; 0; 1), K(3; 0; 0). 

ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng ®i qua hai ®iÓm I, K vµ t¹o víi víi mÆt ph¼ng xOy mét 
gãc b»ng 300 

C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) Tõ mét tæ gåm 7 häc sinh n÷ vµ 5 häc sinh nam cÇn chän ra 6 em trong ®ã sè häc 

sinh n÷ ph¶i nhá h¬n 4. Hái cã bao nhiªu c¸ch chän nh− vËy? 

  2) Cho hµm sè f(x) = 
( )

x
bxe

x

a +
+ 3

1
. T×m a vµ b biÕt r»ng  
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    f'(0) = -22  vµ  ( ) 5
1

0

=∫ dxxf   

 

C©u5: (1 ®iÓm) 

  Chøng minh r»ng: 
2

2cos
2

x
xxe

x −+≥+     ∀x ∈ R 

§Ò sè 31 

C©u1:  (2 ®iÓm) 

  Cho hµm sè: y = 
3

65
22

+
+++

x
mxx

    (1)  (m lµ tham sè) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1. 

  2) T×m m ®Ó hµm sè (1) ®ång biÕn trªn kho¶ng (1; +∞ ). 

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( )xsin

xcosxsin
xcosxcos +=

+
−

12
1

2

 

  2) Cho hµm sè: f(x) = 2xlogx    (x > 0, x ≠ 1) 

TÝnh f'(x) vµ gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh f'(x) ≤ 0    

C©u3: (3 ®iÓm) 

  1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ∆ABC cã ®Ønh A(1; 0) vµ hai 

®−êng th¼ng lÇn l−ît chøa c¸c ®−êng cao vÏ tõ B vµ C cã ph−¬ng tr×nh t−¬ng øng lµ: 

    x - 2y + 1 = 0  vµ 3x + y - 1 = 0 TÝnh diÖn tÝch ∆ABC. 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho mÆt ph¼ng  

       (P): 2x + 2y + z - m2 - 3m = 0  (m lµ tham sè)     

vµ mÆt cÇu (S): ( ) ( ) ( ) 9111
222 =−+++− zyx  

   T×m m ®Ó mÆt ph¼ng (P) tiÕp xóc víi mÆt cÇu (S). Víi m t×m ®−îc, hmy x¸c ®Þnh to¹ 

®é tiÕp ®iÓm cña mÆt ph¼ng (P) vµ mÆt cÇu (S). 

  3) Cho h×nh chãp S.ABC cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c vu«ng t¹i B, AB = a, BC = 2a, c¹nh 

SA vu«ng gãc víi ®¸y vµ SA = 2a. Gäi M lµ trung ®iÓm cña SC. Chøng minh r»ng 

∆AMB c©n t¹i M vµ tÝnh diÖn tÝch ∆AMB theo a. 

C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) Tõ 9 ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè tù nhiªn ch½n mµ 

mçi sè gåm 7 ch÷ sè kh¸c nhau? 
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  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
1

0

3
2

dxex x     

C©u5: (1 ®iÓm) 

  T×m c¸c gãc A, B, C cña ∆ABC ®Ó biÓu thøc: Q = CsinBsinAsin 222 −+  ®¹t gi¸ trÞ 

nhá nhÊt. 

 

§Ò sè 32 

C©u1: (2 ®iÓm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (C) cña hµm sè: y = 2x3 - 3x2 - 1 

  2) Gäi dk lµ ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm M(0 ; -1) vµ cã hÖ sè gãc b»ng k. T×m k ®Ó 

®−êng th¼ng dk c¾t (C) t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
xsin
xcos

tgxgxcot
2

42+=  

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) xlog x −=− 1455     

C©u3: (3 ®iÓm) 

  1) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®iÓm A(2; 1; 1), B(0; -1; 3) 

vµ ®−êng th¼ng d: 




=−+
=−−
083

01123

zy

yx
 

  a) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (P) ®i qua trung ®iÓm I cña AB vµ vu«ng gãc víi 

AB. Gäi K lµ giao ®iÓm cña ®−êng th¼ng d vµ mÆt ph¼ng (P), chøng minh r»ng d 

vu«ng gãc víi IK. 

  b) ViÕt ph−¬ng tr×nh tæng qu¸t cña h×nh chiÕu vu«ng gãc cña d trªn mÆt ph¼ng cã 

ph−¬ng tr×nh: x + y - z + 1 = 0. 

  2) Cho tø diÖn ABCD cã AD vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (ABC) vµ ∆ABC vu«ng t¹i A, 

AD = a, AC = b, AB = c. TÝnh diÖn tÝch cña ∆BCD theo a, b, c vµ chøng minh r»ng: 

   2S ≥ ( )cbaabc ++     

C©u4: (2 ®iÓm) 

  1) T×m sè tù nhiªn n tho¶ mmn: 1002
333222 =++ −− n

nnnn
n
nn CCCCCC  

trong ®ã k
nC  lµ sè tæ hîp chËp k cña n phÇn tö. 
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  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
+e

xdxln
x

x

1

2
1

 

C©u5: (1 ®iÓm) 

  X¸c ®Þnh d¹ng cña ∆ABC, biÕt r»ng: ( ) ( ) BsinAsincBsinbpAsinap =−+− 22  

trong ®ã BC = a, CA = b, AB = c, p = 
2

cba ++
    

 

§Ò sè 33 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

  1) Cho hµm sè: y = 
1

1
2

−
−+

x
mxx

 (*) 

   a) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè khi m = 1. 

   b) T×m nh÷ng ®iÓm trªn (C) cã to¹ ®é lµ nh÷ng sè nguyªn. 

   c) X¸c ®Þnh m ®Ó ®−êng th¼ng y = m c¾t ®å thÞ cña hµm sè (*) t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt 

A, B sao cho OA vu«ng gãc víi OB. 

C©u2: (1 ®iÓm) 

  Cho ®−êng trßn (C): x2 + y2 = 9 vµ ®iÓm A(1; 2). Hmy lËp ph−¬ng tr×nh cña ®−êng 

th¼ng chøa d©y cung cña (C) ®i qua A sao cho ®é dµi d©y cung ®ã ng¾n nhÊt.    

C©u3: (3,5 ®iÓm) 

  1) Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 




+=+
=+

12

3

mymx

myx
 

 a) Gi¶i vµ biÖn luËn hÖ ph−¬ng tr×nh ®m cho. 

 b) Trong tr−êng hîp hÖ cã nghiÖm duy nhÊt, hmy t×m nh÷ng gi¸ trÞ cña m sao 

cho nghiÖm (x0; y0) tho¶ mmn ®iÒu kiÖn 




>
>

0

0

0

0

y

x
 

  2) Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh vµ bÊt ph−¬ng tr×nh sau: 

 a) sin(πcosx) = 1 

 b) 11252 5 <− xlogxlog  

 c) 082124
515

22

=+− −−−−− xxxx .    

C©u4: (1 ®iÓm) 

  1) T×m sè giao ®iÓm tèi ®a cña  

 a) 10 ®−êng th¼ng ph©n biÖt. 
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 b) 6 ®−êng trßn ph©n biÖt. 

  2) Tõ kÕt qu¶ cña 1) hmy suy ra sè giao ®iÓm tèi ®a cña tËp hîp c¸c ®−êng nãi trªn.   

C©u5: (2 ®iÓm) 

  Cho h×nh chãp tø gi¸c ®Òu S.ABCD cã c¸c c¹nh bªn b»ng a vµ mÆt chÐo SAC lµ tam 

gi¸c ®Òu. 

  1) T×m t©m vµ b¸n kÝnh cña mÆt cÇu ngo¹i tiÕp h×nh chãp. 

  2) Qua A dùng mÆt ph¼ng (α) vu«ng gãc víi SC. TÝnh diÖn tÝch thiÕt diÖn t¹o bëi 

mÆt ph¼ng (α) vµ h×nh chãp. 

§Ò sè 34 

C©u1: (2 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = 
12

1

−
−

x
x

 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 

  2) T×m c¸c ®iÓm trªn ®å thÞ hµm sè cã to¹ ®é lµ c¸c sè nguyªn.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xsinxcostgxxtg 3
3

1
2 =−  

  2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) ( ) 04221 3

3

1

3

1 <−+++− xlogxlogxlog      

C©u3: (1 ®iÓm) 

  Cho ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 01212
1

22

=+−++
−

m
xx

  (1)  (m lµ tham sè) 

  T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh (1) cã nghiÖm.    

C©u4: (3 ®iÓm) 

  1) Cho h×nh chãp tø gi¸c ®Òu S.ABCD cã c¹nh ®¸y AB = a, ®−êng cao SH = 
2

6a
. 

mÆt ph¼ng (P) ®i qua A vu«ng gãc víi SC c¾t SB, SC, SD lÇn l−ît t¹i B'C'D'. TÝnh diÖn 

tÝch tø gi¸c AB'C'D' theo a. 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho A(1; 1; 2), B(-2; 1; -1) C(2;-2; 1) 

 a) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (ABC). 

 b) X¸c ®Þnh to¹ ®é h×nh chiÕu vu«ng gãc cña ®iÓm O trªn mÆt ph¼ng (ABC). 

 c) TÝnh thÓ tÝch tø diÖn OABC.   
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C©u5: (2 ®iÓm) 

  1) Cho ®a gi¸c låi cã n c¹nh. X¸c ®Þnh n ®Ó ®a gi¸c cã sè ®−êng chÐo gÊp ®«i sè 

c¹nh. 

  2) TÝnh tÝch ph©n: I = 
( )∫ ++

1

0

2

11
dx

xx

x
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C©u1: (3,5 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = 
1

4
2

−
+−

x
xx

 (1) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè (1). 

  2) T×m m ®Ó ®−êng th¼ng (d) cã ph−¬ng tr×nh y = mx c¾t (C) t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt. 

  3) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng ®−îc giíi h¹n bëi (C); tiÖm cËn xiªn vµ c¸c ®−êng 

th¼ng x = 2; x = 4. 

C©u2: (1 ®iÓm) 

  Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 02122
3 =−+++−+ xcosxsinxsinxcosxsin  

C©u3: (2 ®iÓm) 

    Cho ph−¬ng tr×nh: 04
22 =+−− mxx   (2) 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh (2) khi m = 2. 

   2) X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh (2) cã nghiÖm.  

C©u4: (1 ®iÓm) 

  Cho c¸c ch÷ sè: 0, 1, 2, 3, 4. Cã bao nhiªu sè tù nhiªn ch½n gåm 5 ch÷ sè kh¸c nhau 

lËp tõ c¸c ch÷ sè trªn?  

C©u5: ( 2,5 ®iÓm) 

   Cho elip (E) cã hai tiªu ®iÓm lµ F1( 03;− ); ( )032 ;F  vµ mét ®−êng chuÈn cã 

ph−¬ng tr×nh: x = 
3

4
. 
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   1) ViÕt ph−¬ng tr×nh chÝnh t¾c cña (E). 

   2) M lµ ®iÓm thuéc (E). TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc:  

P = MF.MFOMMFMF 21
22

2
2

1 3 −−+  

   3) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng (d) song song víi trôc hoµnh vµ c¾t (E) t¹i hai 

®iÓm A, B sao cho OA ⊥ OB.    

 
 
 

§Ò sè 36 
 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = 
x

xx 23
2 +−

    

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè.  

  2) T×m trªn ®−êng th¼ng x = 1 nh÷ng ®iÓm M sao cho tõ M kÎ ®−îc hai tiÕp tuyÕn 

tíi (C) vµ hai tiÕp tuyÕn ®ã vu«ng gãc víi nhau. 

C©u2: (1,5 ®iÓm)    Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh: 

  1) ( ) ( ) 24224 =+ xloglogxloglog  

  2) 
5

5

3

3 xsinxsin =  

C©u3: (2 ®iÓm) 

Gi¶i c¸c bÊt ph−¬ng tr×nh:  

 1) ( ) ( ) 06140252
1 <+− + ,,, xx  

 2) 5216 −++>+ xxx  

C©u4: (2 ®iÓm) Cho In = ( )∫ −
1

0

22
1 dxxx

n
  vµ J n = ( )∫ −

1

0

2
1 dxxx

n
 

víi n nguyªn d−¬ng. 

  1) TÝnh Jn vµ chøng minh bÊt ®¼ng thøc: 
( )12

1

+
≤

n
In  

  2) TÝnh In + 1  theo In vµ t×m 
n

n

x I
I

lim 1+
∞→

  

C©u5: (2 ®iÓm) 
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  1) Trong mÆt ph¼ng (P) cho ®−êng th¼ng (D) cè ®Þnh, A lµ mét ®iÓm cè ®Þnh n»m 

trªn (P) vµ kh«ng thuéc ®−êng th¼ng (D); mét gãc vu«ng xAy quay quanh A, hai tia 

Ax vµ Ay lÇn l−ît c¾t (D) t¹i B vµ C. Trªn ®−êng th¼ng (L) qua A vµ vu«ng gãc v¬i 

(P) lÊy ®iÓm S cè ®Þnh kh¸c A. §Æt SA = h vµ d lµ kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm A ®Õn (D). 

T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña thÓ tÝch tø diÖn SABC khi xAy quay quanh A. 

  2) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ∆ABC. §iÓm M(-1; 1) lµ trung 

®iÓm cña c¹nh BC; hai c¹nh AB vµ AC theo thø tù n»m trªn hai ®−êng th¼ng cã 

ph−¬ng tr×nh lµ: x + y - 2 = 0; 2x + 6y + 3 = 0. 

  X¸c ®Þnh to¹ ®é ba ®Ønh A, B, C. 
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C©u1: (3 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = x3 - 3mx + 2 cã ®å thÞ lµ (Cm)    (m lµ tham sè) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C1) cña hµm sè khi m = 1. 

  2) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi (C1) vµ trôc hoµnh. 

  3) X¸c ®Þnh m ®Ó (Cm) t−¬ng øng chØ cã mét ®iÓm chung víi trôc hoµnh.     

C©u2: (1 ®iÓm) 

  1) Chøng minh r»ng víi mäi sè nguyªn d−¬ng n ta ®Òu cã: 

    n
nnnn

n
nnnn C...CCCC...CCC 2

2
4
2

2
2

0
2

12
2

5
2

3
2

1
2 ++++=++++ −  

  2) Tõ c¸c ch÷ sè 1, 2, 3, 4, 5 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè gåm 3 ch÷ sè kh¸c nhau 

nhá h¬n 245.    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

  1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )( )
( )( )





=++

=−−

15

3

22

22

yxyx

yxyx
 

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xx +=+ 173     

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

  Cho ph−¬ng tr×nh: ( ) 01122 =−+−+ mxcosmxcos    (m lµ tham sè) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi m = 1. 

  2) X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm trong kho¶ng 





 ππ

;
2

.     

C©u5: (3 ®iÓm) 
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  1) Cho khèi chãp tø gi¸c ®Òu S.ABCD cã c¸c c¹nh bªn vµ c¹nh ®¸y ®Òu b»ng a. Gäi 

M, N vµ P lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AD, BC vµ SC. MÆt ph¼ng (MNP) c¾t 

SD t¹i Q. Chøng minh r»ng MNPQ lµ h×nh thang c©n vµ tÝnh diÖn tÝch cña nã. 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng: 

 (D1): 








−=
=

−=

tz

ty

tx 1

 vµ (D2): 








=
−=

=

'tz

'ty

'tx

1

2

   (t, t' ∈ R) 

  a) Chøng minh (D1), (D2) chÐo nhau vµ tÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng Êy. 

  b) T×m hai ®iÓm A, B lÇn l−ît trªn (D1), (D2) sao cho AB lµ ®o¹n vu«ng gãc chung 

cña (D1) vµ (D2).  
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C©u1: (3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

1
2

−
−+

x
mxx

 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 1. 

  2) X¸c ®Þnh m ®Ó hµm sè ®ång biÕn trªn c¸c kho¶ng (-∞ ; 1) vµ (1; +∞ ) 

  3) Víi gi¸ trÞ nµo cña m th× tiÖm cËn xiªn cña ®å thÞ hµm sè t¹o víi c¸c trôc to¹ ®é 

mét tam gi¸c cã diÖn tÝch b»ng 4 (®¬n vÞ diÖn tÝch). 

C©u2: (2 ®iÓm) 

 Cho ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) m
tgxtgx

=−++ 223223  

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh khi m = 6. 

  2) X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã ®óng hai nghiÖm ph©n biÖt n»m trong kho¶ng 







 ππ−

22
; .    

C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( )
4

3

16

13
13

4

14 ≤−−
x

x loglog  

  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫

π
2

0

32 xdxsinxsinxsin     
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C©u4: (2 ®iÓm) 

  Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ∆ABC vµ ®iÓm M(-1; 1) lµ trung 

®iÓm cña AB. Hai c¹nh AC vµ BC theo thø tù n»m trªn hai ®−êng: 

 2x + y - 2 = 0 vµ  x + 3y - 3 = 0 

  1) X¸c ®Þnh täa ®é ba ®Ønh A, B, C cña tam gi¸c vµ viÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng cao CH. 

  2) TÝnh diÖn tÝch ∆ABC.   

C©u5: (1 ®iÓm) 

  Gi¶ sö x, y lµ c¸c nghiÖm cña hÖ ph−¬ng tr×nh: 




−+=+

−=+

32

12

222 aayx

ayx
 

X¸c ®Þnh a ®Ó tÝch P = x.y ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt. 

 

§Ò sè 39 

C©u1: (2 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
2

5
2

−
−+

x
xx

 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè ®m cho. 

  2) BiÖn luËn theo m sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: 
2

5
2

−
−+

x

xx
 = m   

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 01 =++ xcosxsin  

  2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) xlogxlog x 2
2

22 +  ≤ 4   

C©u3: (1 ®iÓm) 

  Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )







++=+

−=−

2

7

22

33

yxyx

yxyx
   

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

  TÝnh c¸c tÝch ph©n sau: I1 = ( )∫

π

+
2

0

44
2 dxxcosxsinxcos     I2 = ∫

π
2

0

5 xdxcos     

C©u5: (3,5 ®iÓm) 
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  1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ®−êng trßn (S) cã ph−¬ng tr×nh: 

x2 + y2 - 2x - 6y + 6 = 0 vµ ®iÓm M(2 ; 4) 

  a) Chøng minh r»ng ®iÓm M n»m trong ®−êng trßn. 

  b) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm M, c¾t ®−êng trßn t¹i hai ®iÓm A vµ B 

sao cho M lµ trung ®iÓm cña AB. 

  c) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn ®èi xøng víi ®−êng trßn ®m cho qua ®−êng th¼ng 

AB. 

  2) Cho h×nh chãp tø gi¸c S.ABCD cã ®é dµi tÊt c¶ c¸c c¹nh ®Òu b»ng a. Chøng minh 

r»ng: 

  a) §¸y ABCD lµ h×nh vu«ng. 

  b) Chøng minh r»ng n¨m ®iÓm S, A, B, C, D cïng n»m trªn mét mÆt cÇu. T×m t©m vµ 

b¸n kÝnh cña mÆt cÇu ®ã. 

 

§Ò sè 40 

C©u1: (2 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
( )

( )1

132
2

−−
−+−+

mx
mxmx

 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 2. 

  2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó hµm sè ®m cho ®ång biÕn trong kho¶ng (0; +∞ ).    

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) TÝnh tÝch ph©n: I = ( )∫

π

−
2

0

33 dxxsinxcos  

  2) Tõ 5 ch÷ sè 0, 1, 2, 5, 9 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè lÎ, mçi sè gåm 4 ch÷ sè 

kh¸c nhau.    

C©u3: (3 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) 442 =−+ xsinxcosxsin  

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






+=−

+=−

432

432

22

22

yxy

xyx
 

  3) Cho bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 114
2

5
2

5 <+−++ xlogmxxlog  
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T×m m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh nghiÖm ®óng víi mäi x thuéc kho¶ng (2 ; 3)    

C©u4: (3 ®iÓm) 

  Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng (∆1) vµ (∆2) cã 

ph−¬ng tr×nh: ∆1: 




=+−
=+−

0104

0238

zy

yx
      ∆2: 





=++
=−−

022

032

zy

zx
 

  1) Chøng minh (∆1) vµ (∆2) chÐo nhau. 

  2) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng (∆) song song víi trôc Oz vµ c¾t c¸c ®−êng th¼ng 

(∆1) vµ (∆2).      

 

 

 

§Ò sè 41 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

  Cho hµm sè: y = x3 - mx2 + 1  (Cm) 

  1) Khi m = 3 

    a) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 

    b) T×m trªn ®å thÞ hµm sè tÊt c¶ c¸c cÆp ®iÓm ®èi xøng nhau qua gèc to¹ ®é. 

  2) X¸c ®Þnh m ®Ó ®−êng cong (Cm) tiÕp xóc víi ®−êng th¼ng (D) cã ph−¬ng tr×nh  

y = 5. Khi ®ã t×m giao ®iÓm cßn l¹i cña ®−êng th¼ng (D) víi ®−êng cong (Cm). 

C©u2: (1,5 ®iÓm) 

  1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 1

3

3

1

310310 −
−

+
+

+−− x
x

x
x

 ≥ 0 

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) 01641 3
2
3 =−++ xlogxxlogx    

C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( )( ) 45252 =−++−++ xxxx  

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
xcos

xcosxcos
1

7822 =+−    

C©u4: (2 ®iÓm) 
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  1) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®iÓm A(-1; 2; 5), B(11; -16; 10). 

T×m trªn mÆt ph¼ng Oxy ®iÓm M sao cho tæng c¸c kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn A vµ B lµ bÐ 

nhÊt. 

  2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
−+

3

2
48

7

21
dx

xx

x
    

C©u5: (2 ®iÓm) 

  Trªn tia Ox, Oy, Oz ®«i mét vu«ng gãc lÇn l−ît lÊy c¸c ®iÓm kh¸c O lµ M, N vµ S 

víi OM = m, ON = n vµ OS = a. 

  Cho a kh«ng ®æi, m vµ n thay ®æi sao cho m + n = a. 

  1) a) TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp S.OMN 

      b) X¸c ®Þnh vÞ trÝ cña c¸c ®iÓm M vµ N sao cho thÓ tÝch trªn ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt. 

  2) Chøng minh:  
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C©u1: (2 ®iÓm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè: y = 
2

1

−
+

x
x

 

  2) T×m c¸c ®iÓm trªn ®å thÞ (C) cña hµm sè cã to¹ ®é lµ nh÷ng sè nguyªn. 

  3) T×m c¸c ®iÓm trªn ®å thÞ (C) sao cho tæng kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm ®ã ®Õn hai tiÖm 

cËn lµ nhá nhÊt.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 012315 =−−−−− xxx  

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )
( )




=+
=+

223

223

xylog

yxlog

y

x
    

C©u3: (1 ®iÓm) 

  Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: 022
3 =−+ xcosxcosxsin     

C©u4: (2 ®iÓm) 
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  Cho D lµ miÒn giíi h¹n bëi c¸c ®−êng y = tg2x; y = 0; x = 0 vµ  x = 
4

π
. 

  1) TÝnh diÖn tÝch miÒn D. 

  2) Cho D quay quanh Ox, tÝnh thÓ tÝch vËt thÓ trßn xoay ®−îc t¹o thµnh. 

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

  Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ba ®iÓm A(1; 4; 0), B(0; 2; 1),  

C(1; 0; -4). 

  1) ViÕt ph−¬ng tr×nh tæng qu¸t cña mÆt ph¼ng (α) ®i qua ®iÓm C vµ vu«ng gãc víi 

®−êng th¼ng AB. 

  2) T×m to¹ ®é ®iÓm C' ®èi xøng víi ®iÓm C qua ®−êng th¼ng AB. 

C©u6: (1,5 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xxCCC xxx 14966
2321 −=++  (x ≥ 3, x ∈ N) 

  2) Chøng minh r»ng: 1919
20

17
20

5
20

3
20

1
20 2=+++++ CC...CCC  
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè y = 
1

2

−x
x

. 

  2) BiÖn luËn theo tham sè m sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: m
x
x =
− 1

2

    

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

  1) Chøng minh r»ng nÕu x, y lµ hai sè thùc tho¶ mmn hÖ thøc: 

    x + y = 1  th×  x4 + y4 ≥ 
8

1
 

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 12822324
222

212 ++>++ + x.x..xx xxx  

C©u3: (2,5 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 0
239624

22

=−−+
xcos

xcosxsinxsin
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  2) C¸c gãc cña ∆ABC tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: 

  ( )CcosBcosAcosCsinBsinAsin 222222
3 ++=++    

Chøng minh r»ng ∆ABC lµ tam gi¸c ®Òu.  

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

   1) TÝnh tÝch ph©n: ∫
e

xdxlnx
1

22  

 2) Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D' víi c¸c c¹nh b»ng a. Gi¶ sö M, N lÇn 

l−ît lµ trung ®iÓm cña BC, DD'. TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng BD vµ MN 

theo a. 

 

 

 

 

§Ò sè 44 

C©u1: (3 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = x3 - 3mx2 + 3(2m - 1)x + 1  (1) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 2. 

  2) X¸c ®Þnh m sao cho hµm sè (1) ®ång biÕn trªn tËp x¸c ®Þnh. 

  3) X¸c ®Þnh m sao cho hµm sè (1) cã mét cùc ®¹i vµ mét cùc tiÓu. TÝnh to¹ ®é cña 

®iÓm cùc tiÓu.     

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 23sin2sinsin
222 =++ xxx  

  2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh: ( )33
2

4
2

2

1
2
2 −=−+ xlogmxlogxlog   

    cã nghiÖm thuéc kho¶ng [32; +∞ ).    

C©u3: (2 ®iÓm) 
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  1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






=+−

=+−

015132

932

22

22

yxyx

yxyx
 

  2) TÝnh tÝch ph©n: ∫
e

dx
x

xln

1
3

    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

  Cho h×nh chãp S.ABC cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c ®Òu c¹nh a vµ SA vu«ng gãc víi mÆt 

ph¼ng (ABC). §¹t SA = h. 

  1) TÝnh kho¶ng c¸ch tõ A ®Õn mÆt ph¼ng (SBC) theo a vµ h. 

  2) Gäi O lµ t©m ®−êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c ABC vµ H lµ trùc t©m tam gi¸c SBC. 

Chøng minh: OH ⊥ (SBC).     

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

  Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®−êng th¼ng d vµ mÆt ph¼ng (P): 

  d: 




=−
=−+
032

03

zy

zx
  (P): x + y + z - 3 = 0 

  1) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (Q) chøa ®−êng th¼ng d vµ qua ®iÓm M(1; 0; -2). 

  2) ViÕt ph−¬ng tr×nh h×nh chiÕu vu«ng gãc cña ®−êng th¼ng d trªn mÆt ph¼ng (P). 

§Ò sè 45 

C©u1: (3 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = 
1

1
2

−
−−

x
xx

  (C) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (C). 

  2) LËp ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn víi (C) t¹i ®iÓm cã hoµnh ®é x = 0. 

  3) T×m hÖ sè gãc cña ®−êng th¼ng nèi ®iÓm cùc ®¹i, cùc tiÓu cña ®å thÞ (C).  

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xxx .4269 =+ . 

  2) TÝnh:    ∫
++

2

0
2

3

12

3

xx

dxx
    

C©u3: (2,5 ®iÓm) 
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  1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=+

=+

26

2

33 yx

yx
 

  2) TÝnh gãc C cña ∆ABC nÕu: ( )( ) 211 =++ gBcotgAcot   

C©u4: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz  : 

  1) Cho 2 ®−êng th¼ng: 

 (∆1): 




=
=

0

0

y

x
  (∆2): 





=
=−+

0

01

z

yx
 

 Chøng minh (∆1) vµ (∆2) chÐo nhau. 

  2) Cho 2 ®iÓm A(1 ; 1 ; -1), B(3 ; 1 ; 1) vµ mÆt ph¼ng (P) cã ph−¬ng tr×nh:  

x + y + z - 2 = 0   

T×m trªn mÆt ph¼ng (P) c¸c ®iÓm M sao cho ∆MAB lµ tam gi¸c ®Òu.  

 
 
 
 
 

§Ò sè 46 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = x3 - (2m + 1)x2 - 9x     (1) 

  1) Víi m = 1; 

    a) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè (1).    

    b) Cho ®iÓm A(-2; -2), t×m to¹ ®é ®iÓm B ®èi xøng víi ®iÓm A qua t©m ®èi xøng 

cña ®å thÞ (C). 

  2) T×m m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè (1) c¾t trôc hoµnh t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt cã c¸c hoµnh 

®é lËp thµnh mét cÊp sè céng. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 03sin2cos4cossin =+ xxxx  

  2) Cho ∆ABC c¹nh a, b, c tho¶ mmn hÖ thøc: 2b = a + c.  

Chøng minh r»ng: 3
2

cot
2

cot =C
g

A
g . 
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C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )12lg
2

1
3lg

22 +−>− xxx  

  2) T×m a ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm duy nhÊt: 
( )

( )





−=+

−=+

1

1

2

2

xayxy

yaxxy
    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

  1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ ++
+−2

0
5cos3sin4

1sin3cos4

π

dx
xx

xx
 

  2) TÝnh tæng: P = 5
10

54
10

43
10

32
10

21
10

1
10 33333 CCCCCC −+−+−     

            10
10

109
10

98
10

87
10

76
10

6
33333 CCCCC +−+−+  

C©u5: (2 ®iÓm) 

  1) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho mÆt ph¼ng (P) vµ mÆt cÇu (S) lÇn 

l−ît cã ph−¬ng tr×nh:    (P): y - 2z + 1 = 0  (S): x2 + y2 + z2 - 2z = 0. 

  Chøng minh r»ng mÆt ph¼ng (P) vµ mÆt cÇu (S) c¾t nhau. X¸c ®Þnh t©m vµ b¸n kÝnh 

cña ®−êng trßn giao tuyÕn. 

  2) Cho h×nh chãp ®Òu S.ABC ®Ønh S, chiÒu cao lµ h, ®¸y lµ tam gi¸c ®Òu c¹nh a. Qua 

c¹nh AB dùng mÆt ph¼ng vu«ng gãc víi SC. TÝnh diÖn tÝch thiÕt diÖn t¹o thµnh theo a 

vµ h.       

 
§Ò sè 47 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
1

2
222

+
++

x
mxmx

 (m lµ tham sè) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 0. 

  2) T×m m ®Ó trªn ®å thÞ cã hai ®iÓm ®èi xøng nhau qua gèc to¹ ®é.      

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 093283
22

122 =+− +++ xxxx .  

  2) Cho ∆ABC. Chøng minh r»ng nÕu 
Csin

Bsin
tgC
tgB

2

2

=  th× tam gi¸c ®ã lµ tam gi¸c vu«ng 

hoÆc c©n.    



ĐỀ THI THỬ ĐẠI HỌC 2009 CHỌN LỌC 

 

Toanhoccapba.wordpress.com Page 49 

 

C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) TÝnh tÝch ph©n: ∫ −
9

1

3 1 dxx x   

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )





+=+

+=+

yxyx

yyxx

3
22

22

   

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

  1) Cho h×nh chãp tam gi¸c ®Òu S.ABC cã gãc gi÷a mÆt bªn vµ mÆt ®¸y lµ α vµ SA = 

a. TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp ®m cho. 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz víi hÖ to¹ ®é vu«ng gãc Oxyz, cho 

hai ®−êng th¼ng: ∆1: 
3

3

2

2

1

1 −=−=− zyx
 ∆2: 





=−+−
=−+

0532

02

zyx

zyx
 

  TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng ®m cho.   

C©u5: ( 1 ®iÓm) 

  Chøng minh r»ng: P1 + 2P2 + 3P3 + ... + nPn = Pn + 1 - 1 

Trong ®ã n lµ sè tù nhiªn nguyªn d−¬ng vµ Pn lµ sè ho¸n vÞ cña n phÇn tö.    
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C©u1: (3 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = x3 + 3x2 + 1 (1) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1). 

  2) §−êng th¼ng (d) ®i qua ®iÓm A(-3 ; 1) cã hÖ gãc lµ k. X¸c ®Þnh k ®Ó (d) c¾t ®å thÞ 

hµm sè (1) t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt.    

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 0221 =++++ xcosxsinxcosxsin  

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )( )






=−++

=++

095

1832

2

2

yxx

yxxx
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C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( )3
8

2
4 1−+ xlogxlog  ≤ 1 

  2) T×m giíi h¹n: 
xcos

xx
lim
x −

++−
→ 1

1213
23 2

0
    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

  Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho hai ®iÓm A(1; 2), B(3; 4). T×m trªn 

tia Ox mét ®iÓm P sao cho AP + PB lµ nhá nhÊt.    

C©u5: (1 ®iÓm) 

  TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
+

+2

0
3 23

1
dx

x

x
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = ( ) ( ) 431
3

1 23 −++−+− xmxmx   (1)  (m lµ tham sè) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 0. 

  2) X¸c ®Þnh m ®Ó hµm sè (1) ®ång biÕn trong kho¶ng: 0 < x < 3    

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 0322212 333 =+++++ xxx   (1) 

  2) Cho ph−¬ng tr×nh: ( ) 061232
2 =−++− mxcosxsinmxsin  

    a) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi m = 1. 
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    b) Víi gi¸ trÞ nµo cña m th× ph−¬ng tr×nh (1) cã nghiÖm.    

C©u3: (1 ®iÓm) 

  Gi¶i hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh: 






>+−

<−+

013

0123

3

2

xx

xx
    

C©u4: (3 ®iÓm) 

  1) Cho mÆt ph¼ng (P): 012 =−++ zyx  vµ ®−êng th¼ng (d): 
3

2

12

1

−
+==− zyx

 

ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua giao ®iÓm cña (P) vµ (d), vu«ng gãc víi (d) vµ 

n»m trong (P). 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho 4 ®iÓm: A(1; -1; 1), B(1; 3; 1), 

C(4; 3; 1), D(4; -1; 1) 

  a) Chøng minh r»ng A, B, C vµ D lµ bèn ®Ønh cña h×nh ch÷ nhËt. 

  b) TÝnh ®é dµi ®−êng chÐo AC vµ to¹ ®é giao ®iÓm cña AC vµ BD.    

C©u5: (1,5 ®iÓm) TÝnh: 

  1) I = ( )∫
−+

1

0

2
2 dxexx x   2) J = ∫

π

0

6

2
dx

x
sin     
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C©u1: (2 ®iÓm) 

 Cho ®−êng cong (Cm): y = x3 + mx2 - 2(m + 1)x + m + 3 

 vµ ®−êng th¼ng (Dm): y = mx - m + 2  m lµ tham sè. 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C-1) cña hµm sè víi m = -1. 

  2) Víi gi¸ trÞ nµo cña m, ®−êng th¼ng (Dm) c¾t (Cm) t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt?    

C©u2: (2 ®iÓm) 

  1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ −++

2

0 22 xx

xdx
 

  2) Chøng minh r»ng: 

1

10

1

22
−












−
−≤

nn
n
nnn

n
C...CC     n ∈ N, n ≥ 2 
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   X¸c ®Þnh n ®Ó dÊu "=" x¶y ra?    

C©u3: (2 ®iÓm) 

  1) Cho ph−¬ng tr×nh: xsinmxcosxsin 2
66 =+  

    a) Gi¶i ph−¬ng tr×nh khi m = 1. 

    b) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm. 

  2) Chøng minh r»ng ∆ABC ®Òu khi vµ chØ khi 







−+
−+=

=

acb
acb

a

Ccosba
333

2

2

    

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

  1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òcac Oxy cho ®iÓm A(8; 6). LËp ph−¬ng tr×nh 

®−êng th¼ng qua A vµ t¹o víi hai trôc to¹ ®é mét tam gi¸c cã diÖn tÝch b»ng 12. 

  2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz Cho A(1; 2; 2), B(-1; 2; -1),  

C(1; 6; -1), D(-1; 6; 2) 

    a) Chøng minh r»ng ABCD lµ h×nh tø diÖn vµ tÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng 

th¼ng AB vµ CD. 

    b) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu ngo¹i tiÕp tø diÖn ABCD.  

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

  Cho hai hµm sè f(x), g(x) x¸c ®Þnh, liªn tôc vµ cïng nhËn gi¸ trÞ trªn ®o¹n [0; 1]. 

Chøng minh r»ng: ( ) ( ) ( ) ( )∫∫∫ ≤











 1

0

1

0

21

0

dxxgdxxfdxxgxf     
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C©u1: (2 ®iÓm) 

  Cho hµm sè: y = 
( )( )

mmx
mxxm

+
++−− 421

2

      (Cm) (m lµ tham sè, m ≠ 0, -
4

1
) 

       1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (C2) víi m = 2. 

       2) T×m m ®Ó hµm sè (Cm) cã cùc ®¹i, cùc tiÓu vµ gi¸ trÞ cùc ®¹i, cùc tiÓu cïng dÊu.  

C©u2: (2 ®iÓm) 

   1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






++=

++=

22

22

3

3

yxy

xyx
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   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: tg2x + cotgx = 8cos2x 

C©u3: (2,5 ®iÓm) 

   1) TÝnh thÓ tÝch cña h×nh chãp S.ABC biÕt ®¸y ABC lµ mét tam gi¸c ®Òu c¹nh a, 

mÆt bªn (SAB) vu«ng gãc víi ®¸y, hai mÆt bªn cßn l¹i cïng t¹o víi ®¸y gãc α. 

   2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng: 

 (D1): 




=+−
=+−

0104

0238

zy

zx
  (D2): 





=++
=−−

022

032

zy

zx
 

    a) ViÕt ph−¬ng tr×nh c¸c mÆt ph¼ng (P) vµ (Q) song song víi nhau vµ lÇn l−ît ®i qua 

(D1) vµ (D2). 

    b) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng (D) song song víi trôc Oz vµ c¾t c¶ hai ®−êng 

th¼ng (D1), (D2)    

C©u4: (2 ®iÓm) 

   1) TÝnh tæng: S = ( ) n
n

n
nnnn nC....CCCC 1432
4321 −++−+−  

Víi n lµ sè tù nhiªn bÊt kú lín h¬n 2, k
nC  lµ sè tæ hîp chËp k cña n phÇn tö. 

   2) TÝnh tÝch ph©n:  I = ∫ +

2

1 12xx

dx
    

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

  Cho ba sè bÊt kú x, y, z. Chøng minh r»ng: 

   222222 zyzyzxzxyxyx ++≥+++++     

§Ò sè 52 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

1

−
+

x
x

 (1)  cã ®å thÞ (C) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1). 

   2) Chøng minh r»ng ®−êng th¼ng d: y = 2x + m lu«n c¾t (C) t¹i hai ®iÓm A, B 

thuéc hai nh¸nh kh¸c nhau. X¸c ®Þnh m ®Ó ®o¹n AB cã ®é dµi ng¾n nhÊt.     

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: 032323
22

224 =−+− −− m. xx  (1) 
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   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh (1) khi m = 0.    

   2) X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh (1) cã nghiÖm. 

C©u3: (2,5 ®iÓm) 

Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh vµ bÊt ph−¬ng tr×nh sau: 

   1) xtg
xsinxcos

xcosxsin
2

8

13
22

66

=
−

+
 

   2) ( ) ( )2431243
2

3
2

9 ++>+++ xxlogxxlog     

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz Cho A(1; 1; 1), B(1; 2; 0) vµ mÆt 

cÇu (S): x2 + y2 + z2 - 6x - 4y - 4z + 13 = 0. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng chøa ®−êng 

th¼ng AB vµ tiÕp xóc víi (S).    

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

TÝnh tæng: S = n
nnnn C

n
...CCC

1

1

3

1

2

1 211

+
++++  

  BiÕt r»ng n lµ sè nguyªn d−¬ng tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: 79
21 =++ −− n

n
n
n

n
n CCC  

  k
nC  lµ sè tæ hîp chËp k cña n phÇn tö.   
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C©u1: (2 ®iÓm) 

   Cho hµm sè: y = -x3 + 3x2 - 2 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè. 

   2) T×m t ®Ó ph−¬ng tr×nh: 023 2
23 =−−+− tlogxx  cã 6 nghiÖm ph©n biÖt.     

C©u2: (3 ®iÓm) 

   1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ®−êng trßn  
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   (C): ( ) ( ) 413
22 =−+− yx  . ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña (C) biÕt r»ng tiÕp 

tuyÕn nµy ®i qua ®iÓm M0(6; 3) 

   2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho h×nh hép ABCD.A'B'C'D' 

Víi A(2; 0; 2), B(4; 2; 4), D(2; -2; 2) vµ C'(8; 10; -10). 

     a) T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh cßn l¹i cña h×nh hép ABCD.A'B'C'D'. 

     b) TÝnh thÓ tÝch cña h×nh hép nãi trªn.    

C©u3: (2 ®iÓm) 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 21 +=++ xxx  

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 







π−=π−

=+

22

1

22 y
y

x
x

ysinxsin
    

C©u4: (2 ®iÓm) 

     1) Chøng minh r»ng: k
n

k
n

k
n

k
n CCCCCCC =++ −

−
−
−−

2
2

2
2

1
2

1
22

0
2  

    n ≥ k + 2 ; n vµ k lµ c¸c sè nguyªn d−¬ng, k
nC  lµ sè tæ hîp chËp k cña n phÇn tö.    

     2) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi parabol: y = -x2 - 4x; ®−êng th¼ng x = -1; 

®−êng th¼ng x = -3 vµ trôc Ox 

C©u5: (1 ®iÓm)  

Cho 2 sè nguyªn d−¬ng m, n lµ sè lÎ 

  TÝnh theo m, n tÝch ph©n: I = ∫

π
2

0

xdxcosxsin mn     
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C©u1: (2 ®iÓm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = xx
x

32
3

2
3

+−  

   2) Dùa vµ ®å thÞ (C) ë C©u trªn, hmy biÖn luËn theo tham sè m sè nghiÖm cña 

ph−¬ng tr×nh: mee
e xx

x
=+− 32

3

2
3

  

C©u2: (3 ®iÓm) 
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   1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho elÝp (E) cã ph−¬ng tr×nh: 

 1
2

2

2

2

=+
b

y

a

x
  (a > 0, b > 0) 

    a) T×m a, b biÕt Elip (E) cã mét tiªu ®iÓm lµ F1(2; 0) vµ h×nh ch÷ nhËt c¬ së cña (E) 

cã diÖn tÝch lµ 12 5 (®vdt). 

    b) T×m ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn (C) cã t©m lµ gèc to¹ ®é. BiÕt r»ng (C) c¾t (E) võa 
t×m ®−îc ë C©u trªn t¹i 4 ®iÓm lËp thµnh h×nh vu«ng. 

   2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz t×m theo a, b, c (a, b, c ≠ 0) to¹ 

®é c¸c ®Ønh cña h×nh hép ABCD.A'B'C'D'. BiÕt A(a; 0; 0); B(0; b; 0) C(0; 0; c) vµ  
D'(a; b; c). 

C©u3: (2 ®iÓm) 

   1) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh sau theo tham sè m: 

   ( ) 012 333 =−−− mlogxlogxlog  

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) 032332 =++−++ xcosxcosxcosxsinxsinxsin     

C©u4: (2 ®iÓm) 

   1) Cho f(x) lµ hµm liªn tôc trªn ®o¹n [0; 1]. Chøng minh r»ng:  

   ( ) ( )∫∫

ππ

=
2

0

2

0

dxxcosfdxxsinf  

   2) TÝnh c¸c tÝch ph©n: 

  I = ∫

π

+

2

0
20032003

2003

xcosxsin

xdxsin
 J = ∫

π

+

2

0
20032003

2003

xcosxsin

xdxcos
    

C©u5: (1 ®iÓm) 

   Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) n
n

n
n

n
n C.C.C.!n 32

3  ≤ 720 

k
nC  lµ tæ hîp chËp k cña n phÇn tö.      

§Ò sè 55 

C©u1: (2 ®iÓm)  

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = x4 - 10x2 + 9 

 2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña tham sè m ®Ó ph−¬ng tr×nh: x - 3mx + 2 = 0 cã 

nghiÖm duy nhÊt. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m tÊt c¶ c¸c ®−êng tiÖm cËn xiªn cña ®å thÞ hµm sè: y = 2x + 2
1 x+  



ĐỀ THI THỬ ĐẠI HỌC 2009 CHỌN LỌC 

 

Toanhoccapba.wordpress.com Page 57 

 

 2) TÝnh thÓ tÝch cña vËt thÓ trßn xoay ®−îc t¹o ra khi cho h×nh ph¼ng giíi h¹n 

bëi c¸c ®−êng: y = ex ; y = 
e
1

 ; y = e vµ trôc tung quay xung quanh Oy.     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Cho ®a thøc: P(x) = ( )2005
1516 −x , khai triÓn ®a thøc ®ã d−íi d¹ng: 

  P(x) = 2005
2005

2
210 xa...xaxaa ++++  

  TÝnh tæng: S = 2005210 a...aaa ++++  

 2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )




=+
=−

5

115223

22 logyxlog

yx
    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Cho ∆ABC cã ®é dµi c¸c c¹nh BC, CA, AB theo thø tù lËp thµnh cÊp sè 

céng. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc: P = 
22

C
gcot

A
gcot  

 2) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxy cho hypebol (H): 

1
916

22

=− yx
. LËp ph−¬ng tr×nh cña elÝp (E), biÕt r»ng (E) cã c¸c tiªu ®iÓm lµ c¸c tiªu 

®iÓm cña (H) vµ (E) ngo¹i tiÕp h×nh ch÷ nhËt c¬ së cña (H)    

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ∆ABC cã ®iÓm B(2; 3; -4), 

®−êng cao CH cã ph−¬ng tr×nh: 
52

2

5

1

−
=−=− zyx

 vµ ®−êng ph©n gi¸c trong gãc A lµ 

AI cã ph−¬ng tr×nh: 
2

1

1

3

7

5 +=−=− zyx
. LËp ph−¬ng tr×nh chÝnh t¾c cña c¹nh AC. 

 2) CMR: trong mäi h×nh nãn ta lu«n cã: 
2

6








π
V ≤ 

3

3

2








π
S

 

(V lµ thÓ tÝch h×nh nãn, S lµ diÖn tÝch xung quanh cña h×nh nãn)    
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

1

11
2

−
+++−

x
mxmx

 (1)   (m lµ tham sè) 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1. 
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 2) Chøng minh r»ng hµm sè (1) lu«n cã gi¸ trÞ cùc ®¹i (yC§) vµ gi¸ trÞ cùc tiÓu 

(yCT) víi ∀m. T×m c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó (yC§)2 = 2yCT  

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 3cosx ( ) 1221
2 −=−− xsinxsinxcosxsin  

 2) Gi¶i hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh: 






≤+−

≤−

045

02

24

2

xx

xx
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ +
3

0

23
1 dxxx  

 2) T×m sè nguyªn d−¬ng n tho¶ mmn ®¼ng thøc: nCA nn 162
23 =+     

C©u4: (3 ®iÓm) 

1) Cho tø diÖn ABCD cã ®é dµi c¹nh AB = x (x > 0), tÊt c¶ c¸c c¹nh cßn l¹i cã 

®é dµi b»ng 1. TÝnh dé dµi ®o¹n vu«ng gãc chung cña hai c¹nh AB vµ CD. T×m ®iÒu 

kiÖn ®èi víi x ®Ó C©u to¸n cã nghÜa. 

 2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho tø diÖn OABC cã O lµ gèc 

täa ®é, A ∈ Ox, B ∈ Oy, C ∈ Oz vµ mÆt ph¼ng (ABC) cã ph−¬ng tr×nh: 

6x + 3y + 2z - 6 = 0. 

    a) TÝnh thÓ tÝch khèi tø diÖn OABC. 

    b) X¸c ®Þnh to¹ ®é t©m vµ tÝnh b¸n kÝnh cña mÆt cÇu ngo¹i tiÕp khèi tø diÖn OABC. 

C©u5: (1 ®iÓm) 

Cho x, y lµ hai sè thùc d−¬ng kh¸c 1. 

  Chøng minh r»ng nÕu: ( ) ( )yloglogxloglog xyyx =   th× x = y.    

 
 

§Ò sè 57 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
2

52

−
−

x
x
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 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 

  2) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña ®å thÞ hµm sè, biÕt tiÕp tuyÕn ®i qua ®iÓm 

A(-2; 0).    

C©u2: (3 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xsinxsin 2
4

3 =





 π+  

 2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )11
11 2 +>+ −− xlogxlog xx  

 3) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






=−

=−+

72

3432

22

22

yx

xyyx
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

      1) TÝnh tÝch ph©n: ∫
++

2

0
2

3

12
dx

xx

x
 

     2) T×m hÖ sè lín nhÊt cña ®a thøc trong khai triÓn nhÞ thøc Niut¬n cña: 
15

3

2

3

1






 + x     

C©u4: (3 ®iÓm) 

1) Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D'. Chøng minh r»ng c¸c ®iÓm gi÷a cña 6 

c¹nh kh«ng xuÊt ph¸t tõ hai ®Çu ®−êng chÐo AC' lµ nh÷ng ®Ønh cña mét lôc gi¸c 

ph¼ng ®Òu. 

 2) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho hai ®−êng th¼ng: 

 x + y - 1 = 0   vµ   3x - y + 5 = 0 

Hmy t×m diÖn tÝch h×nh b×nh hµnh cã hai c¹nh n»m trªn hai ®−êng th¼ng ®m cho, mét 

®Ønh lµ giao ®iÓm cña hai ®−êng ®ã vµ giao ®iÓm cña hai ®−êng chÐo lµ I(3; 3). 

 3) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng: 

  d1: 




=+−
=+−
053

0523

zy

yx
   vµ    d2: 

25

2

1

2

−
=+=− zyx

 

Chøng minh r»ng hai ®−êng th¼ng ®ã chÐo nhau vµ t×m ph−¬ng tr×nh ®−êng vu«ng 

gãc chung cña chóng.      

§Ò sè 58 

C©u1: (4 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
mx

mx
−

−+ 13
   (1) 
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 1) X¸c ®Þnh m ®Ó hµm sè (1) nghÞch biÕn trong kho¶ng (1; +∞ ) 

 2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1, gäi ®å thÞ cña 

hµm sè nµy lµ (C). 

 3) T×m hai ®iÓm A, B thuéc (C) sao cho A vµ B ®èi xøng víi nhau qua ®−êng 

th¼ng (d): x + 3y - 4 = 0.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: x2 - 2ax + 2 - a = 0  (1) 

 1) X¸c ®Þnh a ®Ó ph−¬ng tr×nh (1) cã hai nghiÖm x1, x2 sao cho: -2 < x1 < 3 < x2 

 2) X¸c ®Þnh a ®Ó ph−¬ng tr×nh (1) cã hai nghiÖm x1, x1 sao cho: 2
2

2
1 xx +  ®¹t gi¸ 

trÞ nhá nhÊt.    

C©u3: (1 ®iÓm) 

Cho ∆ABC cã 3 gãc tho¶ mmn ®iÒu kiÖn sau: sinA + cosA + sinB - cosB + sinC 

- cosC = 1.   Chøng minh r»ng: ∆ABC lµ tam gi¸c vu«ng.    

C©u4: (3 ®iÓm) 

Cho ∆ABC cã A(-1; 5) vµ ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng BC: x - 2y - 5 = 0  (xB < 

xC) biÕt I(0 ; 1) lµ t©m ®−êng trßn ngo¹i tiÕp ∆ABC. 

 1) ViÕt ph−¬ng tr×nh c¸c c¹nh AB vµ AC. 

 2) Gäi A1, B1, C1 lÇn l−ît lµ ch©n ®−êng cao vÏ tõ c¸c ®Ønh A, B, C cña tam 

gi¸c. T×m to¹ ®é c¸c ®iÓm A1, B1, C1 

 3) Gäi E lµ t©m ®−êng trßn néi tiÕp ∆A1B1C1. T×m to¹ ®é ®iÓm E.     
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 
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Cho hµm sè: y = 
1

2

−
+−

x
mxx

   (1) (m lµ tham sè) 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1. 

 2) T×m m ®Ó ®å thÞ hµm sè (1) c¾t trôc hoµnh t¹i hai ®iÓm A, B ph©n biÖt vµ c¸c 

tiÕp tuyÕn cña ®å thÞ hµm sè (1) t¹i A, B vu«ng gãc víi nhau.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
( )

1

2

2

1

−
−=

+ gxcot
xsinxcos

xgcottgx
 

 2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 

  ( ) ( )2
3

23
33

2
3 43282 xlogxxxlogxlogxlogx +−≥−+−     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng y = 4 - x2 vµ y = xx 2
2 − . 

 2) TÝnh tÝch ph©n: I = 
( )

∫
+

+1

0
2

1

1

x

dxxln
    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

         Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ∆ABC cã ®Ønh A(2; -3) , B(3; -2) 

vµ diÖn tÝch ∆ABC b»ng 
2

3
. BiÕt träng t©m G cña ∆ABC thuéc ®−êng th¼ng d: 3x - y - 

8 = 0. T×m to¹ ®é ®iÓm C.    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®iÓm A(1; 2; -1) , B(7; -2; 3) 

vµ ®−êng th¼ng d: 




=−+
=−+

04

0432

zy

yx
 

 1) Chøng minh r»ng hai ®−êng th¼ng d vµ AB dång ph¼ng. 

 2) T×m to¹ ®é giao ®iÓm cña ®−êng th¼ng d víi mÆt ph¼ng trung trùc cña ®o¹n 

th¼ng AB. 

 3) Trªn d, t×m ®iÓm I sao cho ®é dµi ®−êng gÊp khóc IAB ng¾n nhÊt.     

§Ò sè 60 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 
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Cho hµm sè: y = 
mx

mmxx
+

+− 2
2

  (1) 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) víi m = 1. 

 2) Chøng minh r»ng nÕu ®å thÞ (Cm) cña hµm sè (1) c¾t Ox t¹i ®iÓm x0 th× c¸c 

tiÕp tuyÕn c¾t (Cm) t¹i ®iÓm ®ã cã hÖ sè gãc lµ k = 
mx

mx
+
−

0

0 22
 

 ¸p dông: T×m m ®Ó ®å thÞ (Cm) c¾t Ox t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt vµ tiÕp tuyÕn t¹i 

hai ®iÓm ®ã cña (Cm) vu«ng gãc víi nhau.    

C©u2: (1,5 ®iÓm) 

Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 

 1) sinx.cosx + cosx = -2sin2x - sinx + 1 

 2) ( ) 161 12 +=+ xlogxlog     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) B»ng c¸ch ®Æt x = t−π
2

, hmy tÝnh tÝch ph©n: I = ∫

π

+

2

0

dx
xcosxsin

xsin
 

 2) T×m m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh: mx - 3−x  ≤ m + 1 cã nghiÖm.    

C©u4: (3 ®iÓm) 

1) Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D'. Gäi I, J lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña 

A'D' vµ B'B. Chøng minh r»ng IJ ⊥ AC' 

 2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho c¸c ®−êng th¼ng: 

  (d1): 








+=
+−=

=

tz

ty

x

3

24

1

  vµ   (d2): 








−=
+=

−=

2

23

3

z

'ty

'tx

 (t, t' ∈ R) 

     a) Chøng minh r»ng (d1) vµ (d2) chÐo nhau. 

     b) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu (S) cã ®−êng kÝnh lµ ®o¹n vu«ng gãc chung cña (d1) 

vµ (d2). 

C©u5: (1 ®iÓm) 

Chøng minh r»ng: 0
2

3
32 >π−++ xgxcotxcos  víi ∀x ∈ 






 π

2
0;      
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

2
2

+
−+

x
xx

 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè.  
 2) Chøng minh r»ng trªn ®å thÞ (C) tån t¹i v« sè cÆp ®iÓm t¹i ®ã c¸c tiÕp tuyÕn 

cña ®å thÞ song song víi nhau.   

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 





=

33

4 2 x
cos

x
cos  

 2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )
( )




=+
=+

31411

31411

xylog

yxlog

y

x
    

C©u3: (3 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho ®iÓm F(3; 0) vµ ®−êng th¼ng 

(d) cã ph−¬ng tr×nh: 3x - 4y + 16 = 0 
 a) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn t©m F vµ tiÕp xóc víi (d). 

 b) Chøng minh r»ng parabol (P) cã tiªu ®iÓm F vµ ®Ønh lµ gèc to¹ ®é tiÕp xóc 

víi (d). 
      2) Cho tø diÖn ABCD cã AB, AC, AD vu«ng gãc víi nhau tõng ®«i mét. Gäi H lµ 

h×nh chiÕu cña A lªn mÆt ph¼ng (BCD) vµ S, S1, S2, S3 lÇn l−ît lµ diÖn tÝch cña c¸c mÆt 
(BCD), (ABC), (ACD), (ABD). Chøng minh r»ng: 

 a) 
2222

1111

ADACABAH
++=  

 b) 2
3

2
2

2
1

2 SSSS ++=     

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: I = ( )∫

πe

dxxlncos
1

 

 2) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè F(t) x¸c ®Þnh bëi: 

  F(t) = ∫
t

dxxcosx
0

2     

C©u5: (1 ®iÓm) 

Tõ  c¸c ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè tù nhiªn chia 

hÕt cho 5, mçi sè cã 5 ch÷ sè ph©n biÖt.    

 2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: sin4x + cos4x - cos2x + 
4

1
sin22x = 0    
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§Ò sè 62 

C©u1: (3,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 - 3x2 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè ®m cho. 

 2) TÝnh diÖn tÝch cña h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi ®−êng cong (C) vµ trôc hoµnh. 

 3) XÐt ®−êng th¼ng (D): y = mx, thay ®æi theo tham sè m. T×m m ®Ó ®−êng 

th¼ng (D) c¾t ®−êng cong (C) t¹i 3 ®iÓm ph©n biÖt, trong ®ã cã hai ®iÓm cã hoµnh ®é 

d−¬ng.     

C©u2: (2 ®iÓm) 

TÝnh c¸c tÝch ph©n sau ®©y: 

 1) I = ∫
π

0

xdxsinx   2) J = ∫

π
2

0

32 xdxcosxsin     

C©u3: (2,5 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho hypebol (H): 1
916

22

=− yx
. 

Gäi F lµ mét tiªu ®iÓm cña hypebol (H) (xF < 0) vµ I lµ trung ®iÓm cña ®o¹n OF. ViÕt 

ph−¬ng tr×nh c¸c ®−êng th¼ng tiÕp xóc víi hypebol (H) vµ ®i qua I. 

 2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®iÓm A(3; -3; 4) vµ mÆt 

ph¼ng (P): 2x - 2y + z - 7 = 0. T×m ®iÓm ®èi xøng cña ®iÓm A qua mÆt ph¼ng (P).   

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 







=

=+

9

3

411

xy

yx  
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§Ò sè 63 

C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè y = 
1

1
2

−
−+

x
xx

 

 2) T×m m ®Ó ®−êng th¼ng d: y = -x + m c¾t ®å thÞ (C) t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt. 

Khi ®ã chøng minh r»ng c¶ hai giao ®iÓm cïng thuéc mét nhµnh cña (C). 

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 43232 =−++
xx

 

 2) Cho ∆ABC cã ba gãc nhän. Chøng minh r»ng: tgA + tgB + tgC = tgAtgBtgC 

Tõ ®ã t×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu thøc E = tgA + tgB + tgC 

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

Chøng minh r»ng nÕu: y = ln 




 ++ 4

2xx  th× ®¹o hµm y' = 
4

1

2 +x
 

 Sö dông kÕt qu¶ nµy tÝnh tÝch ph©n: I = ∫ +
2

0

2
4dxx  

C©u4: (3 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho parabol (P): y2 = 4x. Tõ ®iÓm 

M bÊt kú trªn ®−êng chuÈn cña (P) vÏ hai tiÕp tuyÕn ®Õn (P), gäi T1, T2 lµ c¸c tiÕp 

®iÓm. Chøng minh r»ng T1, T2 vµ tiªu ®iÓm F cña (P) th¼ng hµng. 

 2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho mÆt ph¼ng  

(α): x + y + z + 10 = 0 vµ ®−êng th¼ng ∆: 








+=
−=

=

tz

ty

tx

3

1

2

 (t ∈ R) 

 ViÕt ph−¬ng tr×nh tæng qu¸t cña ®−êng th¼ng ∆' lµ h×nh chiÕu vu«ng gãc cña ∆ 

lªn mÆt ph¼ng (α). 

 3) Cho tø diÖn OABC cã OA, OB, OC vu«ng gãc víi nhau tõng ®«i mét, sao 

cho OA = a; OB = b; OC = 6 (a, b > 0). TÝnh thÓ tÝch tø diÖn OABC theo a vµ b. Víi 

gi¸ trÞ nµo cña a vµ b th× thÓ tÝch Êy ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt, tÝnh gi¸ trÞ lín nhÊt ®ã khi a + 

b = 1.   

C©u5: (1 ®iÓm) 

 Hmy khai triÓn nhÞ thøc Niut¬n (1 - x)2n, víi n lµ sè nguyªn d−¬ng. Tõ ®ã chøng 

minh r»ng: 1. ( ) n
nnn

n
nnn nC...C.C.Cn...CC 2

2
4
2

2
2

12
2

3
2

1
2 242123 +++=−+++ −     
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§Ò sè 64 

C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
1

2

−x
x

. Gäi ®å thÞ lµ (C) 

   2) T×m trªn ®−êng th¼ng y = 4 tÊt c¶ c¸c ®iÓm mµ tõ ®ã cã thÓ tíi ®å thÞ (C) hai 

tiÕp tuyÕn lËp víi nhau mét gãc 450.     

C©u2: (3 ®iÓm) 

Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh sau ®©y: 

   1) 11414
2 =−+− xx  

   2) sin3x = cosx.cos2x.(tg2x + tg2x) 

   3) ( )xxxx PAAP 2672
22 +=+    trong ®ã Px lµ sè ho¸n vÞ cña x phÇn tö, 2

xA  lµ sè 

chØnh hîp chËp 2 cña x phÇn tö (x lµ sè nguyªn d−¬ng). 

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Tuú theo gi¸ trÞ cña tham sè m, hmy t×m GTNN cña biÓu thøc: 

         P = (x + my - 2)2 + ( )[ ]21224 −−+ ymx . 

   2) T×m hä nguyªn hµm:  I = ∫ 





 π+






 π+ dxxgcotxtg

63
 

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho h×nh chãp SABC ®Ønh S, ®¸y lµ tam gi¸c c©n AB = AC = 3a, BC = 2a. BiÕt 

r»ng c¸c mÆt bªn (SAB), (SBC), (SCA) ®Òu hîp víi mÆt ph¼ng ®¸y (ABC) mét gãc 

600. KÎ ®−êng cao SH cña h×nh chãp. 

   1) Chøng tá r»ng H lµ t©m ®−êng trßn néi tiÕp ∆ABC vµ SA ⊥ BC. 

   2) TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp.    

C©u5: (1 ®iÓm) 

Chøng minh r»ng víi ∀x ≥ 0 vµ víi ∀α > 1 ta lu«n cã: xx α≥−α+α
1 . Tõ ®ã 

chøng minh r»ng víi ba sè d−¬ng a, b, c bÊt kú th×: 
a
c

c
b

b
a

a

c

c

b

b

a ++≥++
3

3

3

3

3

3

.      
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§Ò sè 65 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = (x + 1)2(x - 2). 

   2) Cho ®−êng th¼ng ∆ ®i qua ®iÓm M(2; 0) vµ cã hÖ sè gãc lµ k. Hmy x¸c ®Þnh 

tÊt c¶ gi¸ trÞ cña k ®Ó ®−êng th¼ng ∆ c¾t ®å thÞ cña hµm sè sau t¹i bèn ®iÓm ph©n biÖt: 

   y = 23
3 −− xx .   

C©u2: (2 ®iÓm) 

Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh:  

   1) 
2

5
122122

+=+−+++++ x
xxxx  

   2) 
( ) ( )

1
12

232 =
−

+++
xsin

xsinxsinxsinxcosxcos
    

C©u3: (2,5 ®iÓm) 

1) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh sau theo tham sè a: aaa xx =−++ 22  

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 

     ( ) 2
2

2
22

2
22

2
22 =








+++ xlog

x
log

x
logxlogxlogxlog xx     

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho tø diÖn SPQR víi SP ⊥ SQ, SQ ⊥ SR, SR ⊥ SP. Gäi A, B, C theo thø tù lµ 

trung ®iÓm cña c¸c ®o¹n PQ, QR, RP. 

   1) Chøng minh r»ng c¸c mÆt cña khèi tø diÖn SABC lµ c¸c tam gi¸c b»ng nhau. 

   2) TÝnh thÓ tÝch cña khèi tø diÖn SABC khi cho SP = a, SQ = b, SR = c.    

C©u5: (1 ®iÓm) 

TÝnh tÝch ph©n:  I = ∫

π

+

4

0
22

2
dx

xcosxsin
xcos
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§Ò sè 66 
C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
2

2

−
+

x
xx

   (C) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (C) 

   2) §−êng th¼ng (∆) ®i qua ®iÓm B(0; b) vµ song song víi tiÕp tuyÕn cña (C) t¹i 

®iÓm O(0; 0). X¸c ®Þnh b ®Ó ®−êng th¼ng (∆) c¾t (C) t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt M, N. 

Chøng minh trung ®iÓm I cña MN n»m trªn mét ®−êng th¼ng cè ®Þnh khi b thay ®æi.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 113234
22 −≥+−−+− xxxxx  

   2) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫







 π 3

2

0

3 dxxsin     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: 2m(cosx + sinx) = 2m2 + cosx - sinx + 
2

3
 

   2) Tam gi¸c ABC lµ tam gi¸c g× nÕu: 




=+
=+

BsinAsinBsinAsin

BsinAcosabAsinbBsina

422

422
22

    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho c¸c ®iÓm A(2; 0; 0),  

B(0; 3; 0), C(0; 0; 3). C¸c ®iÓm M, N lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña OA vµ BC; P, Q lµ hai 

®iÓm trªn OC vµ AB sao cho 
OC
OP

 = 
3

2
 vµ hai ®−êng th¼ng MN, PQ c¾t nhau. ViÕt 

ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (MNPQ) vµ t×m tû sè 
AB
AQ

? 

   2) Trong mÆt ph¼ng Oxy cho parabol (P) cã ®Ønh t¹i gèc to¹ ®é vµ ®i qua ®iÓm 

A ( )222; . §−êng th¼ng (d) ®i qua ®iÓm I 





 1

2

5
;  c¾t (P) t¹i hai ®iÓm M, N sao cho  

MI = IN. TÝnh ®é dµi MN.   

C©u5: (1,5 ®iÓm) 
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BiÕt c¸c sè a, b, c tho¶ mmn: 




=++
=++
1

2
222

cabcab

cba . Chøng minh: 

    
3

4

3

4 ≤≤− a ; 
3

4

3

4 ≤≤− b ; 
3

4

3

4 ≤≤− c  

§Ò sè 67 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x4 - 4x2 + m  (C) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi m = 3. 

   2) Gi¶ sö (C) c¾t trôc hoµnh t¹i 4 ®iÓm ph©n biÖt. Hmy x¸c ®Þnh m sao cho h×nh 

ph¼ng giíi h¹n bëi ®å thÞ (C) vµ trôc hoµnh cã diÖn tÝch phÇn phÝa trªn vµ phÇn phÝa 

d−íi trôc hoµnh b»ng nhau.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 










=+

=+

2

2

3
2

3
2

y
xy

x
yx

 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( )21
122

2

−=− −− xxxx     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: 





 +π=






 −π

2

3

102

1

210

3 x
sin

x
sin  

   2) Cho ∆ABC cã ®é dµi c¸c c¹nh lµ a, b, c vµ diÖn tÝch S tho¶ mmn: 

     S = (c + a - b)(c + b - a).   Chøng minh r»ng: tgC = 
15

8
.    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh: 
2

3

0

3121

x

xx
lim
x

+−+
→

 

   2) TÝnh: I = ( )∫

π

+
4

0

1 dxtgxln    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é trùc truÈn Oxyz:  
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   1) LËp ph−¬ng tr×nh tæng qu¸t cña mÆt ph¼ng ®i qua c¸c ®iÓm M(0; 0; 1) N(3; 

0; 0) vµ t¹o víi mÆt ph¼ng (Oxy) mét gãc 
3

π
. 

   2) Cho 3 ®iÓm A(a; 0; 0), B(0; b; 0), C(0; 0; c) víi a, b, c lµ ba sè d−¬ng, thay 

®æi vµ lu«n tho¶ mmn a2 + b2 + c2  = 3. 

  X¸c ®Þnh a, b, c sao cho kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm O(0; 0; 0) ®Õn mÆt ph¼ng(ABC) ®¹t gi¸ 

trÞ lín nhÊt.   

§Ò sè 68 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

1
2

+
−−+

x
mmxx

  (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = -1. 

   2) Chøng minh r»ng hä (Cm) lu«n ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh. 

   3) T×m m ®Ó hµm sè (Cm) cã cùc trÞ. X¸c ®Þnh tËp hîp c¸c ®iÓm cùc trÞ.    

C©u2: (3 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 1
20002000 =+ xcosxsin  

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 220001 <+ xlog  

   3) Chøng minh bÊt ®¼ng thøc: 
412

1 2

1

0
2000

π≤
−

≤ ∫
x

dx
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian Oxyz cho bèn ®iÓm A(-4; 4; 0), B(2; 0; 4), C(1; 2; -1) vµ  

D(7, -2, 3).  

  1) Chøng minh r»ng bèn ®iÓm A, B, C, D n»m trªn cïng mét mÆt ph¼ng. 

  2) TÝnh kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm C ®Õn ®−êng th¼ng AB. 

  3) T×m trªn ®−êng th¼ng AB ®iÓm M sao cho tæng MC + MD lµ nhá nhÊt. 

 C©u4: (1 ®iÓm)  

TÝnh tÝch ph©n: I = ∫

π

π−
+
−4

4

dx
xcosxsin
xcosxsin
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Bµ i5: (1,5 ®iÓm) 

   Mét tæ häc sinh cã 5 nam vµ 5 n÷ xÕp thµnh mét hµng däc. 

      1) Cã bao nhiªu c¸ch xÕp kh¸c nhau? 

      2) Cã bao nhiªu c¸ch xÕp sao cho kh«ng cã häc sinh cïng giíi tÝnh ®øng kÒ nhau? 

 
 

§Ò sè 69 
 

C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 18184152158
222 +−≤−+++− xxxxxx     

   2) X¸c ®Þnh gi¸ trÞ cña a ®Ó hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh: 
( )

( )





−−≤−

++≥+

axyyx

ayxyx

3

3

2

2

 cã 

nghiÖm duy nhÊt. 
C©u2: (1 ®iÓm) 

Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cos2x + cos4x + cos6x = cosxcos2xcos3x + 2 
C©u3: (3 ®iÓm) 

1) Cho hµm sè: y = 2x3 - 3(2m + 1)x2 + 6m(m + 1)x + 1 

        a) Víi c¸c gi¸ trÞ nµo cña m th× ®å thÞ (Cm) cña hµm sè cã hai ®iÓm cùc trÞ ®èi 

xøng nhau qua ®−êng th¼ng y = x + 2. 

        b) (C0) lµ ®å thÞ hµm sè øng víi m = 0. T×m ®iÒu kiÖn cña a vµ b ®Ó ®−êng th¼ng 

y = ax + b c¾t (C0) t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt A, B, C sao cho AB = BC. Khi ®ã chøng 

minh r»ng ®−êng th¼ng y = ax + b lu«n ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh. 

   2) TÝnh tÝch ph©n: ∫

π

+
+2

0
1

1
dx

xcos
xsin

   

C©u4: (2 ®iÓm) 
Cho c¸c ®−êng trßn:  (C): x2 + y2 = 1     (Cm): x2 + y2 - 2(m + 1)x + 4my = 5 

   1) Chøng minh r»ng cã hai ®−êng trßn ( )
1mC , ( )

2mC  tiÕp xóc víi ®−êng trßn 

(C) øng víi hai gi¸ trÞ m1, m2 cña m. 
   2) X¸c ®Þnh ph−¬ng tr×nh c¸c ®−êng th¼ng tiÕp xóc víi c¶ hai ®−êng trßn 
( )

1mC , ( )
2mC  ë trªn. 

C©u5: (2 ®iÓm) 
Cho hai ®−êng th¼ng chÐo nhau (d), (d') nhËn ®o¹n AA' = a lµm ®o¹n vu«ng 

gãc chung (A ∈ (d), A' ∈ (d')). (P) lµ mÆt ph¼ng qua A' vµ vu«ng gãc víi (d'). (Q) lµ 
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mÆt ph¼ng di ®éng nh−ng lu«n song song víi (P) vµ c¾t (d), (d') lÇn l−ît t¹i M, M'. N 

lµ h×nh chiÕu vu«ng gãc cña M trªn (P), x lµ kho¶ng c¸ch gi÷a (P) vµ (Q), α lµ gãc 
gi÷a (d) vµ (P). 

  1) TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp A.A'M'MN theo a, x, α. 
   2) X¸c ®Þnh t©m O cña h×nh cÇu ngo¹i tiÕp h×nh chãp trªn. Chøng minh r»ng 
khi (Q) di ®éng th× O lu«n thuéc mét ®−êng th¼ng cè ®Þnh vµ h×nh cÇu ngo¹i tiÕp h×nh 
chãp A.A'M'MN còng lu«n chøa mét ®−êng trßn cè ®Þnh.    

 

§Ò sè 70 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = ( )
12

33
2

2

−+

+−=
xx

xx
xf  

   1) T×m tËp x¸c ®Þnh vµ xÐt sù biÕn thiªn cña f(x); 

   2) T×m c¸c tiÖm cËn, ®iÓm uèn vµ xÐt tÝnh låi l©m cña ®å thÞ f(x) 

   3) CMR ®¹o hµm cÊp n cña f(x) b»ng: ( )
( ) ( ) 











+
−

−
−

++

−

11

1

1

2

12

2
1

nn

n
n

xx
!n     

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 0
132

5

5
lg

<
+−

−
+

x

x

x

x
 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xcos
xsin

xsinxsin
4

2121 =++−
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh: I = ∫
+

1

0
3

1

3

x

dx
 

   2) Chøng minh r»ng víi 2 sè tù nhiªn m, n kh¸c nhau:  

        0== ∫∫
π

π−

π

π−
nxdxcos.mxsinnxdxsin.mxcos     

C©u4: (3,5 ®iÓm) 

1) Cho 4 ®iÓm A, B, C, D. Chøng minh r»ng: 
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    a) AB  ⊥ CD  khi vµ chØ khi AC2 + BD2 = AD2 + BC2; 

   b) NÕu AB  ⊥ CD  vµ AD  ⊥ BC , th× AC  ⊥ BD  

   2) Cho 4 ®iÓm A(0; 0; 0), B(3; 0; 0), C(1; 2; 1), D(2; -1; 2) trong hÖ to¹ ®é 
§Òc¸c trùc truÈn Oxyz. ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng ®i qua 3 ®iÓm: C, D vµ t©m mÆt 
cÇu néi tiÕp h×nh chãp A.BCD. 
   3) T×m tËp hîp c¸c ®iÓm M(x, y) trong hÖ to¹ ®é §Òc¸c trùc truÈn Oxy, sao cho 

kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn ®iÓm F(0; 4) b»ng hai lÇn kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn ®−êng th¼ng y 

= 1. TËp hîp ®−êng ®ã lµ g×? 

 

§Ò sè 71 

 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = f(x) = x3 + ax + 2,  (a lµ tham sè) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi a = -3. 

   2) T×m tÊt c¶ gi¸ trÞ cña a ®Ó ®å thÞ hµm sè y = f(x) c¾t trôc hoµnh t¹i mét vµ chØ 

mét ®iÓm.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 431 +−>+ xx  

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( )2
10010

3264
xlgxlgxlg .=−     

C©u3: (1 ®iÓm) 

Víi n lµ sè tù nhiªn bÊt kú lín h¬n 2, t×m x ∈ 





 π

2
0;  tho¶ mmn ph−¬ng tr×nh: 

         2

2

2

n
nn xcosxsin

−

=+     

C©u4: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c trùc truÈn Oxyz cho ®−êng th¼ng  

(d): 
2

3

2

1

1

1

−
−=−=+ zyx

  vµ mÆt ph¼ng (P): 2x - 2y + z - 3 = 0 

   1) T×m to¹ ®é giao ®iÓm A cña ®−êng th¼ng (d) víi mÆt ph¼ng (P) . TÝnh gãc 

gi÷a ®−êng th¼ng (d) vµ mÆt ph¼ng (P). 

   2) ViÕt ph−¬ng tr×nh h×nh chiÕu vu«ng gãc (d') cña ®−êng th¼ng (d) trªn mÆt 

ph¼ng (P).  
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C©u5: (3 ®iÓm)  

 1) T×m 2 sè A, B ®Ó hµm sè: h(x) = 
( )2
2

2

xsin

xsin

+
 cã thÓ biÓu diÔn ®−îc d−íi 

d¹ng:  h(x) = 
( ) xsin

xcos.B

xsin

xcos.A
+

+
+ 22

2
, tõ ®ã tÝnh tÝch ph©n J = ( )∫

π−

0

2

dxxh  

 2) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè g(x) = sinx.sin2x.cos5x 

   3) TÝnh tæng: S = ( ) n
n

n
nnnn C.n....CCCC 14321

1432
−−++−+−   

    (n lµ sè tù nhiªn bÊt kú lín h¬n 2, k
nC  lµ sè tæ hîp chËp k cña n phÇn tö) 

§Ò sè 72 

C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè y = 
3

2

−
+

x
x

 

   2) T×m trªn ®å thÞ cña hµm sè ®iÓm M sao cho kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm M ®Õn 

®−êng tiÖm cËn ®øng b»ng kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn ®−êng tiÖm cËn ngang.   

C©u2: (3 ®iÓm) 

1) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh: 






≤−+−

≤++

012

0910

2

2

mxx

xx
 

            cã nghiÖm 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 1444
7325623

222

+=+ +++++− xxxxxx  

   3) Cho c¸c sè x, y tho¶ mmn: x ≥ 0, y ≥ 0 vµ x + y = 1. Hmy t×m gi¸ trÞ lín nhÊt 

vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu thøc: P = 
11 +

+
+ x

y
y

x
   

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: cosx + cos2x + cos3x + cos4x = 0 

   2) Hmy tÝnh c¸c gãc cña ∆ABC nÕu trong tam gi¸c ®ã ta cã: 

    sin2A + sin2B + 2sinAsinB = 
4

9
 + 3cosC + cos2C.   

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho tø diÖn ®Òu ABCD c¹nh b»ng a.  
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   1) Gi¶ sö I lµ mét ®iÓm thay ®æi ë trªn c¹nh CD. Hmy x¸c ®Þnh vÞ trÝ cña I ®Ó 

diÖn tÝch ∆IAB lµ nhá nhÊt. 

   2) Gi¶ sö M lµ mét ®iÓm thuéc c¹nh AB. Qua ®iÓm M dùng mÆt ph¼ng song 

song víi AC vµ BD. MÆt ph¼ng nµy c¾t c¸c c¹nh AD, DC, CB lÇn l−ît t¹i N, P, Q. Tø 

gi¸c MNPQ lµ h×nh g×? Hmy x¸c ®Þnh vÞ trÝ cña M ®Ó diÖn tÝch tø gi¸c MNPQ lµ lín 

nhÊt.  

C©u5: (1 ®iÓm) 

 Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=+

=+
222

4

myx

yx
 cã nghiÖm?    

§Ò sè 73 

C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè y = 
1

1
2

−
+−

x
xx

 

   2) T×m trªn ®å thÞ cña hµm sè hai ®iÓm A, B thuéc hai nh¸nh kh¸c nhau cña ®å 

thÞ ®Ó kho¶ng c¸ch gi÷a chóng lµ nhá nhÊt.   

C©u2: (1,5 ®iÓm) 

Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: sin3x.cos3x + cos3x.sin3x = sin34x 

C©u3: (3 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 123
22 =−+−+− xxxx  

2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 

( )

( )












=









++

=






 ++

49
1

1

5
1

1

22

22

yx
yx

xy
yx

 

   3) Cho c¸c sè x, y thay ®æi tho¶ mmn ®iÒu kiÖn x ≥ 0, y ≥ 0 vµ x + y = 1. Hmy 

t×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu thøc: P = 3x + 9y. 

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho hä ®−êng trßn: x2 + y2 - 2mx - 2(m + 1)y + 2m - 1 = 0 

   1) Chøng minh r»ng khi m thay ®æi, hä ®−êng trßn lu«n lu«n ®i qua hai ®iÓm cè 

®Þnh. 
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   2 Chøng minh r»ng víi mäi m, hä ®−êng trßn lu«n c¾t trôc tung t¹i hai ®iÓm 

ph©n biÖt. 

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

TÝnh tÝch ph©n: 
( )∫

++

1

0
22

23xx

dx
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C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè y = 
1

2
2

+
+

x
xx

  (H) 

   2) T×m nh÷ng ®iÓm M trªn ®−êng th¼ng y = 1 sao cho tõ M cã thÓ kÎ ®−îc 

®óng mét tiÕp tuyÕn ®Õn ®å thÞ (H).   

C©u2: (2 ®iÓm) 

Cho f(x) = cos22x + 2(sinx + cosx)3 - 3sin2x + m. 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh f(x) = 0 khi m = -3. 

   2) TÝnh theo m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña f(x). Tõ ®ã t×m m sao cho 

(f(x))2 ≤ 36 víi mäi x. 

C©u3: (2 ®iÓm) 

Cho tËp hîp A = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8} 

         1) Cã bao nhiªu tËp con X cña A tho¶ mmn ®iÒu kiÖn X chøa 1 vµ kh«ng chøa 2? 

         2) Cã bao nhiªu sè tù nhiªn ch½n gåm 5 ch÷ sè ®«i mét kh¸c nhau lÊy tõ tËp A 

vµ kh«ng b¾t ®Çu bëi 123? 

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho hai ®−êng trßn: (C1): x
2 + y2 - 4x + 2y - 4 = 0 

(C2): x
2 + y2 - 10x - 6y + 30 = 0 cã t©m lÇn l−ît lµ I vµ J 

   1) Chøng minh (C1) tiÕp xóc ngoµi víi (C2) vµ t×m to¹ ®é tiÕp ®iÓm H. 
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   2) Gäi (D) lµ mét tiÕp tuyÕn chung kh«ng ®i qua H cña (C1) vµ (C2). T×m to¹ ®é 

giao ®iÓm K cña (D) vµ ®−êng th¼ng IJ. ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn (C) ®i qua K vµ 

tiÕp xóc víi hai ®−êng trßn (C1) vµ (C2) t¹i H. 

C©u5: (2 ®iÓm) 

Cho h×nh chãp tam gi¸c SABC cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c ®Òu c¹nh a,  

SA ⊥ (ABC) vµ SA = a. M lµ mét ®iÓm thay ®æi trªn c¹nh AB. §Æt gãc ACM = α, h¹ 

SH vu«ng gãc víi ®−êng th¼ng CM. 

  1) T×m quü tÝch ®iÓm H khi ®iÓm M ch¹y trªn ®o¹n AB. Gãc α b»ng bao nhiªu ®Ó 

thÓ tÝch tø diÖn SAHC ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt. 

  2) H¹ AI ⊥ SC, AK ⊥ SH. TÝnh ®é dµi SK, AK vµ thÓ tÝch tø diÖn SAKL theo a vµ α. 
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

1

−
+

x
x

 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 

   2) T×m nh÷ng ®iÓm trªn trôc tung mµ tõ mçi ®iÓm Êy chØ kÎ ®−îc ®óng mét tiÕp 

tuyÕn tíi ®å thÞ hµm sè (ë phÇn 1).  

C©u2: (3 ®iÓm) 

 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 2tgx + cotg2x = 2sin2x + 
xsin2

1
 

2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 3312723 2
2

2
2

2 logxxlogxxlog +=+++++  

3) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh theo tham sè a: axx =−++ 11  

C©u3: (1 ®iÓm) 

TÝnh giíi h¹n: 
1

23
3

1 −
−−

→ x
xx

lim
x

 

C©u4: (2 ®iÓm) 
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Trong kh«ng gian cho hÖ to¹ ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxyz; vµ cho c¸c ®iÓm  

A(a; 0; 0), B(0; b; 0), C(0; 0; c)  (a, b, c > 0). Dùng h×nh hép ch÷ nhËt nhËn O, A, B, C 

lµm bèn ®Ønh vµ gäi D lµ ®Ønh ®èi diÖn víi ®Ønh O cña h×nh hép ®ã. 

   1) TÝnh kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm C ®Õn mÆt ph¼ng (ABD). 

   2) TÝnh to¹ ®é h×nh chiÕu vu«ng gãc cña C xuèng mÆt ph¼ng (ABD). T×m ®iÒu 

kiÖn ®èi víi a, b, c ®Ó h×nh chiÕu ®ã n»m trªn mÆt ph¼ng (xOy)    

C©u5: (2 ®iÓm) 

 1) TÝnh tÝch ph©n: ∫
+

1

0 1
xe

dx
 

2) TÝnh hä nguyªn hµm cña:  f(x) = x(1 - x)20  
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C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = x3 - x2 - x + 1 

   2) BiÖn luËn theo tham sè m sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: ( ) mxx =+− 11
2  

C©u2: (2 ®iÓm) 

Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh:    

   1) sin4x + cos2x + 4cos6x = 0 

   2) xlog
x

log
x

logxlogxlog xx 2
44

2
44

2
2

2
22 =+++   

C©u3: (1 ®iÓm) 

T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña tham sè m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:  

  ( )( ) mxxxx =+−−++− 2222  

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Cho tø diÖn SABC víi gãc tam diÖn ®Ønh S lµ vu«ng. Gäi H lµ trùc t©m cña  

∆ABC. Chøng minh r»ng: 

   1) SH ⊥ (ABC). 
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  2) 
2222

1111

SCSBSASH
++=   

C©u5: (2 ®iÓm) 

Cho n ∈ N 

   1) TÝnh tÝch ph©n: ( )∫ +
1

0

2
1 dxxx

n
 

   2) Chøng minh r»ng: 
1

12

1

1

4

1

3

1

2

1
1

1
321

+
−=

+
+++++

+

n
C

n
...CCC

n
n
nnnn  

C©u6: (1,5 ®iÓm) 

 1) TÝnh tÝch ph©n: I = ( )∫ +
1

0

32
1 dxxx

n
  (n ∈ N) 

   2) LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm M(1; 0) sao cho ®−êng th¼ng ®ã 

cïng víi hai ®−êng th¼ng: (d1): 2x - y + 1 = 0  (d2): x + 2y - 2 = 0 t¹o ra mét tam gi¸c 

c©n cã ®Ønh lµ giao ®iÓm cña hai ®−êng th¼ng d1, d2. 
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 + 3mx2 + 3(m2 - 1)x + m3 - 3m 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè øng víi m = 0. 

   2) Chøng minh r»ng víi mäi m hµm sè ®m cho lu«n lu«n cã cùc ®¹i vµ cùc tiÓu; 

®ång thêi chøng minh r»ng khi m thay ®æi c¸c ®iÓm cùc ®¹i vµ cùc tiÓu cña ®å thÞ 

hµm sè lu«n lu«n ch¹y trªn hai ®−êng th¼ng cè ®Þnh.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c:  

sinx + sin2x + sin3x + sin4x = cosx + cos2x + cos3x + cos4x 

   2) Chøng minh r»ng trong ∀ ∆ABC ta cã: 

    





 +++=++

2222222

1111 C
gcot

B
gcot

A
gcot

C
tg

B
tg

A
tg

CsinBsinAsin
    

C©u3: (2 ®iÓm) 
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1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






=+−

=+

13

5

4224

22

yyxx

yx
 

   2) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× ph−¬ng tr×nh: 1
5

1 24
34

2

+−=







+−
mm

xx
 

cã bèn nghiÖm ph©n biÖt. 

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho gãc tam diÖn ba mÆt vu«ng Oxyz. Trªn Ox, Oy, Oz lÇn l−ît lÊy c¸c ®iÓm 

A, B, C. 

   1) TÝnh diÖn tÝch ∆ABC theo OA = a 

  2) Gi¶ sö A, B, C thay ®æi nh−ng lu«n cã: OA + OB + AB + BC + CA = k 

kh«ng ®æi. Hmy x¸c ®Þnh gi¸ trÞ lín nhÊt cña thÓ tÝch tø diÖn OABC. 

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè: f(x) = tg4x 

   2) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè: f(x) = 
xx

x

−

−
3

4
2

. 
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C©u1: (2 ®iÓm) 
Cho hµm sè: y = f(x) = x4 + 2mx2 + m        (m lµ tham sè) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = -1. 

   2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó hµm sè f(x) > 0 víi ∀x. Víi nh÷ng gi¸ trÞ cña 

m t×m ®−îc ë trªn, CMR hµm sè: F(x) = f(x) + f'(x) + f"(x) + f"'(x) + f(4)(x) > 0 ∀x     

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: 
( )

1

2

2

1

−
−=

+ gxcot
xsinxcos

xgcottgx
 

   2) Hai gãc A, B cña ∆ABC tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: 1
22

=+ B
tg

A
tg . Chøng minh 

r»ng: 1
24

3 <≤ C
tg     

C©u3: (1,5 ®iÓm) 
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Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®−êng th¼ng (d): 








=
−=
+=

tz

ty

tx

3

2

21

     

vµ mÆt ph¼ng (P): 2x - y - 2z + 1 = 0  
   1) T×m to¹ ®é c¸c ®iÓm thuéc ®−êng th¼ng (d) sao cho kho¶ng c¸ch tõ mçi 
®iÓm ®ã ®Õn mÆt ph¼ng (P) b»ng 1 
   2) Gäi K lµ ®iÓm ®èi xøng cña I(2; -1; 3) qua ®−êng th¼ng (d). Hmy x¸c ®Þnh 
to¹ ®é ®iÓm K.    
C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( )3
2

1
265

3

1

3

1
2

3 +>−++− xlogxlogxxlog  

   2) Víi a  > 1 th× ph−¬ng tr×nh sau v« nghiÖm: 

1122
22 −++=++− aaxcosxxsinx  

C©u5: (2,5 ®iÓm) 
1) TÝnh diÖn tÝch cña h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi parabol (P) cã ph−¬ng tr×nh: 

 y = x2 - 4x + 5 vµ  hai tiÕp tuyÕn cña (P) kÎ t¹i hai ®iÓm A(1; 2)  vµ B(4; 5) 

   2) TÝnh tÝch ph©n: I = ( )∫

π

+
2

0

44
2 dxxcosxsinxcos        J = ∫

π

0

dxxsinxcos  

3) ViÕt khai triÓn Newton cña biÓu thøc (3x - 1)16. Tõ ®ã chøng minh r»ng: 

      1616
16

2
16

141
16

150
16

16
2333 =+−+− C...CCC  
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C©u1: (2 ®iÓm) 
Cho hµm sè: y = -x4 + 2(m + 1)x2 - 2m - 1 

 1) X¸c ®Þnh tham sè m ®Ó ®å thÞ hµm sè c¾t trôc hoµnh t¹i bèn ®iÓm lËp thµnh 
mét cÊp sè céng. 
 2) Gäi (C) lµ ®å thÞ khi m = 0. T×m tÊt c¶ c¸c ®iÓm thuéc trôc tung sao cho tõ 
®ã cã thÓ kÎ ®−îc ba tiÕp tuyÕn víi ®å thÞ (C).    
C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: x2 + 11 =+x  

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: m.cotg2x = 
xsinxcos

xsinxcos
66

22

+

−
 theo tham sè m    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 
1) Cho hai hµm sè: f(x) = 4cosx + 3sinx;  g(x) = cosx + 2sinx 

    a) T×m c¸c sè A, B tho¶ mmn: g(x) = A.f(x) + B.f'(x) 
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    b) TÝnh tÝch ph©n: 
( )
( )∫

π
4

0

dx
xf
xg

 

   2) T×m thÓ tÝch vËt thÓ t¹o bëi elÝp: 
( )

1
164

4
22

≤+− yx
 quay quanh trôc Oy   

C©u4: (2,5 ®iÓm) 
1) Cho h×nh hép ch÷ nhËt ABCD.A1B1C1D1; H vµ K lµ c¸c h×nh chiÕu vu«ng 

gãc cña A vµ C1 xuèng mÆt ph¼ng (B1CD1). Chøng minh: 12KCAH =   
   2) Cho hai ®−êng trßn: t©m A(1; 0) b¸n kÝnh rA = 4 vµ t©m B(-1; 0) b¸n kÝnh rB 
= 2. T×m tËp hîp t©m I(x, y) cña c¸c ®−êng trßn tiÕp xóc c¶ 2 ®−êng trßn trªn. TËp hîp 
®ã lµ ®−êng g×? 
   3) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng d vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (P): x + y + z = 1 

vµ c¾t c¶ hai ®−êng th¼ng d1: 
11

1

2

1 zyx =
−
+=−

      d2: 




=++−
=−+−

0122

042

zyx

xyx
 

C©u5: (2 ®iÓm) 
 1) Cho ba hép gièng nhau, mçi hép ®ùng 7 bót ch× kh¸c nhau vÒ mµu s¾c. 
  Hép I  cã 3 bót mµu ®á, 2 bót mµu xanh, 2 bót mµu ®en; 
  Hép II  cã 2 bót mµu ®á, 2 bót mµu xanh, 3 bót mµu ®en; 
  Hép III  cã 5 bót mµu ®á, 1 bót mµu xanh, 1 bót mµu ®en; 
LÊy ngÉu nhiªn mét hép vµ rót hó ho¹ tõ hép ®ã ra 2 bót. 
    a) TÝnh tÊt c¶ sè c¸c kh¶ n¨ng x¶y ra vµ sè kh¶ n¨ng ®Ó 2 bót ®ã cã cïng mµu 
    b) TÝnh sè kh¶ n¨ng ®Ó 2 bót ®ã kh«ng cã mµu ®en 
   2) Cã bao nhiªu sè tù nhiªn kh¸c nhau, nhá h¬n 10.000 ®−îc t¹o thµnh tõ 5 ch÷ 
sè: 0, 1, 2, 3, 4 
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho (C) lµ ®å thÞ cña hµm sè 

 y = x + 
x
1

 vµ (d) lµ ®−êng th¼ng cã ph−¬ng tr×nh y = ax + b 

 1) T×m ®iÒu kiÖn cña a vµ b ®Ó (d) tiÕp xóc víi (C). 

 2) Gi¶ sö (d) tiÕp xóc víi (C) t¹i I. Gäi M vµ N theo thø tù lµ giao ®iÓm cña (d) 

víi trôc tung vµ víi ®−êng ph©n gi¸c cña gãc phÇn t− thø nhÊt. Chøng minh: 

   a) I lµ trung ®iÓm cña ®o¹n MN. 

   b) Tam gi¸c OMN cã diÖn tÝch kh«ng phô thuéc vµo a vµ b.  
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C©u2: (1,5 ®iÓm) 

T×m k ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=−
=+

kyx

yx 1
22

 cã nghiÖm duy nhÊt. 

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

1) Chøng minh r»ng: 11
22 +−+++ aaaa  ≥ 2    ∀a ∈ R 

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=−+−

=−−−

1023

122

xyyx

xyyx
 

C©u4: (3 ®iÓm) 

1) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè: f(x) = (sin4x + cos4x)(sin6x + cos6x) 

   2) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c Oxy cho hai ®−êng th¼ng: 

    (∆1): 4x - 3y - 12 = 0 (∆2): 4x + 3y - 12 = 0 

  a) T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh cña tam gi¸c cã ba c¹nh lÇn l−ît n»m trªn c¸c 

®−êng th¼ng (∆1), (∆2) vµ trôc tung. 

  b) X¸c ®Þnh t©m vµ b¸n kÝnh ®−êng trßn néi tiÕp cña tam gi¸c nãi trªn.     

   3) Cho h×nh hép ch÷ nhËt ABCD.A'B'C'D' víi AA' = a, AB = b, AD = c. TÝnh 

thÓ tÝch cña tø diÖn ACB'D' theo a, b, c. 

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

 Cho x, y, z lµ nh÷ng sè d−¬ng. Chøng minh r»ng: 

    ( )zyxxzxzzyzyyxyx ++≥++++++++ 3
222222     
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C©u1: (2 ®iÓm) 

XÐt hµm sè víi tham sè a: y = 
1

3
2

+
++

x
axx

 

   1) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña tham sè a th× ®å thÞ cña hµm sè trªn cã tiÕp tuyÕn 

vu«ng gãc víi ®−êng ph©n gi¸c cña gãc thø nhÊt cña hÖ trôc to¹ ®é? Chøng minh r»ng 

khi ®ã ®å thÞ cña hµm sè cã ®iÓm cùc ®¹i vµ ®iÓm cùc tiÓu. 

   2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi a = 3.    

C©u2: (2 ®iÓm) 
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1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 










=−

=−

y
x

xy

x
y

yx

43

43

 

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn bÊt ph−¬ng tr×nh sau theo tham sè a: ( ) ( )4axx axloga ≥    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: cosx.sinx + 1=+ xsinxcos     

2) TÝnh giíi h¹n sau: 
x

xx
lim
x

3

0

812 −−+
→

    

C©u4: (2 ®iÓm) 

AB lµ ®−êng vu«ng gãc chung cña hai ®−êng th¼ng x, y chÐo nhau, A thuéc x, 

B thuéc y. §Æt ®é dµi AB = d. M lµ mét ®iÓm thay ®æi thuéc x, N lµ mét ®iÓm thay 

®æi thuéc y. §Æt AM = m, BN = n (m ≥ 0, n ≥ 0). Gi¶ sö ta lu«n cã m2 + n2 = k > 0, k 

kh«ng ®æi. 

   1) X¸c ®Þnh m, n ®Ó ®é dµi ®o¹n th¼ng MN ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt, nhá nhÊt. 

   2) Trong tr−êng hîp hai ®−êng th¼ng x, y vu«ng gãc víi nhau vµ nm ≠ 0, hmy 

x¸c ®Þnh m, n (theo k vµ d) ®Ó thÓ tÝch tø diÖn ABMN ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt vµ tÝnh gi¸ 

trÞ ®ã. 

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n sau: ∫

π

+

2

0
2

3

1
dx

xcos

xsin
 

  2) T×m diÖn tÝch cña miÒn trong mÆt ph¼ng to¹ ®é xOy giíi h¹n bëi parabol cã 

ph−¬ng tr×nh: y = x2 + x + 2 vµ ®−êng th¼ng cã ph−¬ng tr×nh: y = 2x + 4.   

 
§Ò sè 82 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = (2 - x2)2       (1) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) 

   2) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña ®å thÞ hµm sè (1) biÕt r»ng tiÕp tuyÕn ®ã ®i 

qua ®iÓm A(0; 4)    

C©u2: (1,5 ®iÓm) 
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Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




−=+−

=−+

222

11

yyx

yx
    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

T×m nghiÖm cña pt: cos7x - 273 −=xsin  tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: π<<π
7

6

5

2
x     

C©u4: (2 ®iÓm) 

T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña hµm sè: f(x) = 90723
23 +−+ xxx  trªn ®o¹n [-5; 5]    

C©u5: (3 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: ( )∫ −
1

0

635
1 dxxx  

   2) Cho h×nh chãp tam gi¸c ®Òu SABC cã ®−êng cao SO = 1 vµ ®¸y ABC cã 

c¹nh b»ng 2 6 . §iÓm M, N lµ trung ®iÓm cña c¹nh AC, BC t−¬ng øng. TÝnh thÓ tÝch 

h×nh chãp S.AMN vµ b¸n kÝnh h×nh cÇu néi tiÕp h×nh chãp ®ã. 

   3) Cho hai ®−êng th¼ng cã ph−¬ng tr×nh:   d1: 
3

4

1

2

2

1 −=+=
−
− zyx

 vµ d2: 









−=
−=

−=

23

1

tz

ty

tx

.Hmy chøng tá hai ®−êng th¼ng ®m cho n»m trªn cïng mét mÆt ph¼ng ®ã. 
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

mx
mxmmx

−
−−−+ 122

22

  (1)   (m lµ tham sè)  

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = -1. Tõ ®ã suy ra 

®å thÞ hµm sè: y = 
1

1
2

+
++−

x
xx
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   2) T×m gi¸ trÞ cña m ®Ó hµm sè (1) cã cùc trÞ. Chøng minh r»ng víi m t×m ®−îc, 
trªn ®å thÞ hµm sè (1) lu«n t×m ®−îc hai ®iÓm mµ tiÕp tuyÕn víi ®å thÞ t¹i hai ®iÓm ®ã 

vu«ng gãc víi nhau.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 2
243

2

<+++−
x
xx

 

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( ) ( )









=
−

++

=−+−−+

3
2

1
2

026452
2222

yx
yx

yxyxyx
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xcos
xtgxtg

xcosxsin
4

44

22 4
44

=






 +π







 −π

+
 

   2) Cho sinx + siny + sinz = 0. T×m gi¸ trÞ lín nhÊt, gi¸ trÞ nhá nhÊt cña biÓu 
thøc:    P = sin2x + sin4y + sin6z    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Hmy tÝnh thÓ tÝch vËt thÓ trßn xoay t¹o nªn khi ta quay quanh trôc Ox h×nh 

ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng: y = xlnx, y = 0, x = 1, x = e  (1 ≤ x ≤ e)    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Cho hai ®−êng th¼ng (d) vµ (∆), biÕt ph−¬ng tr×nh cña chóng nh− sau: 

   (d): 




=+−−
=−−

05

0112

zyx

yx
     (∆): 

3

6

1

2

2

5 −=−=− zyx
    

   1) X¸c ®Þnh vÐct¬ chØ ph−¬ng cña ®−êng th¼ng (d). 

   2) Chøng minh r»ng hai ®−êng th¼ng (d) vµ (∆) cïng thuéc mét mÆt ph¼ng. 

ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng ®ã. 

   3) ViÕt ph−¬ng tr×nh chÝnh t¾c h×nh chiÕu song song cña (d) theo ph−¬ng (∆) 

lªn mÆt ph¼ng: 3x - 2y = 0. 

§Ò sè 84 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 + 3x2 + (m + 1)x + 4m 

   1) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× hµm sè ®m cho nghÞch biÕn trªn (-1; 1). 

   2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè øng víi m = -1.    

C©u2: (3 ®iÓm) 
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1) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: 

     
( )





≤+++−

≤−+−

012

012

22

2

mmxmx

mxx
 

   2) Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )( )




=++
=+++

myxxy

yxyx

11

8
22

 

   a) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh khi m = 12. 

   b) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× hÖ ph−¬ng tr×nh ®m cho cã nghiÖm.    

C©u3: (1 ®iÓm) 

Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 9sinx + 6cosx - 3sin2x + cos2x = 8 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè: f(x) = 
xgcottgx
xsin.xsin

2

43

+
 

   2) Cho ®−êng trßn (C): x2 + y2 + 2x - 4y - 4 = 0 vµ ®iÓm A(3; 5). 

   Hmy t×m ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn kÎ tõ A ®Õn ®−êng trßn. Gi¶ sö c¸c tiÕp tuyÕn tiÕp 

xóc víi ®−êng trßn t¹i M vµ N; hmy tÝnh ®é dµi ®o¹n MN.    

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) Cho a, b, c > 0. Chøng minh r»ng: 

   
ba

c
ac

b
cb

a
ac

c
cb

b
ba

a
+

+
+

+
+

<
+

+
+

+
+

 

  2) Gi¶ sö x, y, z lµ nh÷ng sè d−¬ng thay ®æi tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: x + y + z = 1 

    Hmy t×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña biÓu thøc: P = 
111 +

+
+

+
+ z

z
y

y
x

x
 

 

 

§Ò sè 85 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = f(x) = -x3 + 3mx - 2     (m lµ tham sè)  

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè khi m = 1. 

  2) X¸c ®Þnh c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh: f(x) ≤ -
3

1

x
 ®−îc tho¶ mmn ∀x ≥ 1.      
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C©u2: (2 ®iÓm) 

Gi¶i c¸c bÊt ph−¬ng tr×nh:  1) 
1

2

3

1
3

2 −−
−







≥

xx
xx  

        2) 
( ) ( )

0
43

11
2

3
3

2
2 >

−−

+−+

xx

xlogxlog
    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c trùc chuÈn Oxy, hmy viÕt ph−¬ng tr×nh 

®−êng trßn ®i ®iÓm A(2; -1) vµ tiÕp xóc víi hai trôc to¹ ®é Ox vµ Oy. 

   2) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®iÓm M(1; 2; -1) vµ ®−êng 

th¼ng (d) cã ph−¬ng tr×nh: 
2

2

2

2

3

1 −−=
−
−=+ zyx

. Gäi N lµ ®iÓm ®èi xøng cña M qua 

®−êng th¼ng (d). TÝnh ®é dµi ®o¹n th¼ng MN.    

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: ( ) xsinxcosxcosxcos 4
2

1
21 =+−  

   2) Cho Hypebol (H): 1
2

2

2

2

=−
b

y

a

x
 

 a) T×m tËp hîp c¸c ®iÓm trong mÆt ph¼ng to¹ ®é Oxy sao cho tõ mçi ®iÓm ®ã 

kÎ ®−îc hai tiÕp tuyÕn víi (H) vµ hai tiÕp tuyÕn Êy vu«ng gãc víi nhau. 

 b) M lµ ®iÓm bÊt kú trªn (H). (∆1), (∆2) lµ hai ®−êng th¼ng ®i qua M vµ t−¬ng 

øng song song víi hai ®−êng tiÖm cËn cña (H). Chøng minh r»ng diÖn tÝch S cña h×nh 

b×nh hµnh ®−îc giíi h¹n bëi (∆1), (∆2) vµ hai ®−êng tiÖm cËn lµ mét sè kh«ng ®æi. 

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: J = ( )∫ −
1

0

2
1 dxxx

n
 

   2) Chøng minh r»ng: 
( )

( )12

1

22

1

8

1

6

1

4

1

2

1 3211

+
=

+
−++−+−

n
C...CCCC n

n

n

nnnn   
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C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
1

22
2

−
+−

x
xx
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   2) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ bÐ nhÊt cña hµm sè: y = sinx - cos2x + 
2

1
    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: 3(cotgx - cosx) - 5(tgx - sinx) = 2 

   2) T×m m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh:  

     ( )( ) ( )352321
2 +−+>−+ xxmxx  tho¶ mmn: ∀x ∈ 





− 3

2

1
;      

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) T×m ®¹o hµm cña hµm sè: f(x) = 







≠

=

   0x víi   
x
cosx-1

0x víi             1

  

   2) Cho y = sin25x.    T×m ( )ny    

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

1) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ba ®iÓm H 





 00

2

1
;; , 

K 





 0

2

1
0 ;; , I 








3

1
11 ;;  

  a) ViÕt ph−¬ng tr×nh giao tuyÕn cña mÆt ph¼ng (HKI) víi mÆt ph¼ng: x + z = 0 ë 

d¹ng chÝnh t¾c. 

  b) TÝnh cosin cña gãc ph¼ng t¹o bëi mÆt ph¼ng (HKI) víi mÆt to¹ ®é Oxy.     

   2) TÝnh: 
( )∫ 











−
+

+
+

9

1

0
52

3

14

1

12
5 dx

xxsin

xx  

   3) Cho tø diÖn ®Òu ABCD. Gäi M, N lµ trung ®iÓm t−¬ng øng cña c¸c c¹nh AB, 

CD vµ CB = a. TÝnh ®é dµi MN. 

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

1) T×m:  
x

cos.xlim
x

1

0→
 

   2) T×m m ®Ó hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh: ( )( )





<+−

≤−

0

01

2

2

mxxm

x
  v« nghiÖm. 
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C©u1: (1,5 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè: y = 
1

2
2

−
++

x
xx
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   2) T×m tÊt c¶ c¸c cÆp ®iÓm M1, M2 ë trªn (C) ®èi xøng nhau qua ®iÓm I 







2

5
0; .    

C©u2: (1,5 ®iÓm) 
Cho ph−¬ng tr×nh: 4cos5x.sinx - 4sin5x.cosx = sin24x + m  (1) 

   1) BiÕt r»ng x = π lµ mét nghiÖm cña (1). Hmy gi¶i ph−¬ng tr×nh trong tr−êng 
hîp ®ã. 

   2) Cho biÕt x = -
8

π
 lµ mét nghiÖm cña (1). Hmy t×m tÊt c¶ c¸c nghiÖm cña 

ph−¬ng tr×nh (1) tho¶ mmn: x4 - 3x2 + 2 < 0    
C©u3: (2 ®iÓm) 

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( )



+=++

=+

21
2 ymxyyx

myx
   

   1) Gi¶i hÖ khi m = 4 
   2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña tham sè m ®Ó hÖ cã nhiÒu h¬n hai nghiÖm.    
C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh: I = ∫
−

2

1

0
2

4

1
dx

x

x
  

   2) §Æt I(t) = ∫
t

dx
xcos

xtg

0

4

2
   (0 < t < 

4

π
). TÝnh I(t) vµ chøng minh bÊt ®¼ng thøc    

      tg 





 π+

4
t  > 

( )tgtttg
e

3
3

2 3 +
  víi 0 < t < 

4

π
  

C©u5: (3 ®iÓm) 

1) Cho parabol (P): y = 
2

2x
 vµ ®iÓm A 








8

27

8

15
; . 

    a) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm 





−

2

1
11 ;M  vµ vu«ng gãc víi 

tiÕp tuyÕn cña (P) t¹i M1 
    b) T×m tÊt c¶ c¸c ®iÓm M ë trªn (P) sao cho AM vu«ng gãc víi tiÕp tuyÕn cña 
(P) t¹i M. 

2) Cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y ABCD lµ h×nh vu«ng c¹nh a, SA ⊥ (ABCD) 
vµ cã ®é dµi SA = a. Mét mÆt ph¼ng ®i qua CD c¾t c¸c c¹nh SA, SB lÇn l−ît ë M, N. 
§Æt AM = x. 
      a) Tø gi¸c MNCD lµ h×nh g×? tÝnh diÖn tÝch tø gi¸c MNCD theo a vµ x. 

     b) X¸c ®Þnh gi¸ trÞ cña x ®Ó thÓ tÝch cña h×nh chãp S.MNCD b»ng 
9

2
lÇn thÓ 

tÝch h×nh chãp S.ABCD. 
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C©u1: (1,5 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè: y = x3 - 6x2 + 9x    
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   2) T×m tÊt c¶ c¸c ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm A(4; 4) vµ c¾t (C) t¹i ba ®iÓm ph©n 

biÖt. 

C©u2: (1,75 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: mxmxx −−=+− 12
22      (1) 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh (1) víi m = 2  

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh (1) theo m   

C©u3: (1,75 ®iÓm) 

Cho hµm sè: yk = 
2

12

++
++

xsinxcos
kxcosk

 

   1) T×m c¸c gi¸ trÞ nhá nhÊt vµ lín nhÊt cña hµm sè y1 øng víi k = 1. 

   2) X¸c ®Þnh tham sè k sao cho gi¸ trÞ lín nhÊt cña hµm sè yk lµ nhá nhÊt.   

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
2

1
2

dx
x

xln
 

   2) §Æt J(t) = ∫ 







t

dx
x
xln

1

2

  víi t > 1 

      TÝnh J(t) theo t, tõ ®ã suy ra r»ng: J(t) < 2, ∀t > 1     

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

Cho Parabol (P): y = x2 - 2x + 3 vµ (D) lµ ®−êng th¼ng cïng ph−¬ng víi ®−êng 

th¼ng y = 2x sao cho (D) c¾t (P) t¹i ®iÓm A vµ B. 

   1) ViÕt ph−¬ng tr×nh cña (D) khi hai tiÕp tuyÕn víi (P) t¹i A vµ B vu«ng gãc víi 

nhau. 

   2) ViÕt ph−¬ng tr×nh cña (D) khi ®é dµi AB = 10. 

C©u6: (1,5 ®iÓm) 

Cho tø diÖn ABCD cã AB = CD = 2x vµ 4 c¹nh cßn l¹i ®Òu cã ®é dµi b»ng 1. 

   1) TÝnh diÖn tÝch toµn phÇn (Tæng diÖn tÝch cña 4 mÆt) theo x. 

   2) X¸c ®Þnh x ®Ó diÖn tÝch toµn phÇn ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt. 

§Ò sè 89 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 + mx2 + 9x + 4  (1)    (m lµ tham sè) 
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   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) khi m = 1. Khi ®ã hmy chØ 

ra sè giao ®iÓm cña ®å thÞ víi trôc Ox . 

   2) T×m ®iÒu kiÖn cña tham sè m ®Ó trªn ®å thÞ cña hµm sè (1) cã mét cÆp ®iÓm 

®èi xøng víi nhau qua gèc to¹ ®é.   

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

1) Cho ph−¬ng tr×nh: cos3x + sin3x = ksinxcosx 

  a) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi k = 2 . 

  b) Víi gi¸ trÞ nµo cña k th× ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm? 

   2) Chøng minh r»ng nÕu: cosB + cosC = 
a

cb +
 th× ∆ABC vu«ng. 

      Th× ∆ABC lµ tam gi¸c ®Òu    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 2.14x + 3.49x - 4x ≥ 0 

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 








=++
=++
=++

2

2

2

16164

993

442

ylogxlogzlog

xlogzlogylog

zlogylogxlog

    

C©u4: (3,5 ®iÓm) 

1) TÝnh ®¹o hµm cÊp n cña hµm sè: y = ln(2x + 1) 

   2) TÝnh tÝch ph©n I = ∫ +
3

0

25
1 dxx.x  

   3) Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz, Cho h×nh lËp ph−¬ng 

ABCDA1B1C1D1 c¹nh a cã A(0; 0; 0), B(0; a; 0), D(a; 0; 0), A1(0; 0; a). C¸c ®iÓm M, 

N, K lÇn l−ît n»m trªn c¸c c¹nh AA1, D1C1, CC1 sao cho A1M = 
2

3a
; D1N = 

2

2a
; 

CK = 
3

3a
. 

   a) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng (d) ®i qua ®iÓm K vµ song song víi ®−êng 

th¼ng MN. 

   b) TÝnh ®é dµi ®o¹n th¼ng thuéc ®−êng th¼ng (d) vµ n»m phÝa trong h×nh lËp 

ph−¬ng. 
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C©u1: (2 ®iÓm) 
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Cho hµm sè: y = 
1

22
2

+
++

x
mxx

     (m lµ tham sè)  

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi m = 1. 

   2) T×m gi¸ trÞ cña m ®Ó ®å thÞ hµm sè cã ®iÓm cùc ®¹i, cùc tiÓu. ViÕt ph−¬ng 

tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua hai ®iÓm cùc ®¹i vµ cùc tiÓu. T×m m ®Ó kho¶ng c¸ch tõ hai 

®iÓm ®ã ®Õn ®−êng th¼ng x + y + 2 = 0 b»ng nhau.      

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña tham sè a ®Ó hÖ sau cã nghiÖm (x; y) tho¶ mmn ®iÒu 

kiÖn x ≥ 4: 




≤+++

=+

ayx

yx

35

3
 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 3x + 5x = 6x + 2    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = 
xcosxsin

xsinxcos
24

24

23

43

+

+
 

   2) Cho c¸c sè 1, 2, 5, 7, 8. Cã bao nhiªu c¸ch lËp ra mét sè gåm ba ch÷ sè  

kh¸c nhau tõ 5 sè trªn sao cho sè t¹o thµnh lµ mét sè nhá h¬n 278.   

C©u4: (3 ®iÓm) 

Cho hai h×nh ch÷ nhËt ABCD (AC lµ ®−êng chÐo) vµ ABEF (AE lµ ®−êng chÐo) 

kh«ng cïng n»m trong mét mÆt ph¼ng vµ  tho¶ mmn c¸c ®iÒu kiÖn; AB = a; AD = AF 

= a 2 ; ®−êng th¼ng AC vu«ng gãc víi ®−êng th¼ng BF. Gäi HK lµ ®−êng vu«ng gãc 

chung cña AC vµ BF  (H ∈ AC, K ∈ BF) 

   1) Gäi I lµ giao ®iÓm cña ®−êng th¼ng DF víi mÆt ph¼ng chøa AC vµ song song 

víi BF. TÝnh tû sè 
DF
DI

 

   2) TÝnh ®é dµi ®o¹n HK. 

   3) TÝnh b¸n kÝnh mÆt cÇu néi tiÕp tø diÖn ABHK.    

C©u5: (1 ®iÓm) 

Trong khai triÓn cña 
10

3

2

3

1






 + x  thµnh ®a thøc:  

   10
10

9
910 xaxa...xaa ++++   Hmy t×m hÖ sè ak lín nhÊt (0 ≤ k ≤ 10 
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 
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Cho hµm sè: y = x3 - 6x2 + 9x 

         1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè.  

         2) a) Tõ ®å thÞ hµm sè ®m cho hmy suy ra ®å thÞ cña hµm sè:  y = xxx 96
23 +−     

      b) BiÖn luËn theo m sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: 0396
23 =+−+− mxxx  

C©u2: (2 ®iÓm) 

 1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=++
=+

22

8
33

xyyx

yx  

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 1
23

232
2

≤
−

− +

xx

xx.
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: tgx + 2cotg2x = sin2x 

   2) TÝnh c¸c gãc cña ∆ABC nÕu c¸c gãc A, B, C cña tam gi¸c ®ã tho¶ mmn hÖ 

thøc:  cos2A + ( ) 0
2

5
223 =++ CcosBcos  

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

Cho h×nh hép ch÷ nhËt ABCD.A'B'C'D' (AA', BB', CC', DD' song song vµ AC lµ 

®−êng chÐo cña h×nh ch÷ nhËt ABCD) cã AB = a, AD = 2a, AA' = a 2 ; M lµ mét 

®iÓm thuéc ®o¹n AD, K lµ trung ®iÓm cña B'M. 

   1) §Æt AM = m (0 ≤ m < 2a). TÝnh thÓ tÝch khèi tø diÖn A'KID theo a vµ m, 

trong ®ã I lµ t©m cña h×nh hép. T×m vÞ trÝ cña ®iÓm M ®Ó thÓ tÝch ®ã ®¹t gi¸ trÞ lín 

nhÊt. 

   2) Khi M lµ trung ®iÓm cña AD; 

    a) Hái thiÕt diÖn cña h×nh hép c¾t bëi mÆt ph¼ng (B'CK) lµ h×nh g×? TÝnh diÖn tÝch 

thiÕt diÖn ®ã theo a. 

    b) Chøng minh r»ng ®−êng th¼ng B'M tiÕp xóc víi mÆt cÇu ®−êng kÝnh AA'    

C©u5: (1 ®iÓm) 

TÝnh tÝch ph©n: ∫ −
1

0

23
1 dxxx  
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

1) Cho hµm sè: y = 
1

1
2

−
+−

x
xx

 

  a) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè ®m cho. 

  b) X¸c ®Þnh ®iÓm A(x1; y1)  víi x1 > 1 thuéc ®å thÞ cña hµm sè trªn sao cho kho¶ng 

c¸ch tõ A ®Õn giao ®iÓm cña 2 tiÖm cËn cña ®å thÞ lµ nhá nhÊt. 

   2) T×m tËp gi¸ trÞ cña hµm sè: y = 
1

3

2 +

+

x

x
 vµ c¸c tiÖm cËn cña ®å thÞ cña hµm 

sè ®m cho.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña tham sè a ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh:  

      a.9x + (a - 1)3x + 2 + a - 1 > 0  nghiÖm ®óng víi ∀x 

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: 02 =++ alogalogalog xaaxx     a lµ tham sè  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Cho biÓu thøc P = cosA + cosB + cosC, trong ®ã A, B, C lµ ba gãc cña mét 

tam gi¸c bÊt kú. Chøng minh P ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt nh−ng kh«ng ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt. 

   2) Chøng minh bÊt ®¼ng thøc: 21
1

1

0

lndx
xsin.x

xsin.x −≤
+∫       

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho h×nh chãp S.ABC ®Ønh S, ®¸y lµ tam gi¸c c©n, AB = AC = 3a, BC = 2a. BiÕt 

r»ng c¸c mÆt bªn (SAB), (SBC), (SCA) ®Òu hîp víi mÆt ph¼ng ®¸y (ABC) mét gãc 600 

KÎ ®−êng cao SH cña h×nh chãp. 

   1) Chøng minh r»ng H lµ t©m vßng trßn néi tiÕp ∆ABC vµ SA ⊥ BC. 

   2) TÝnh thÓ tÝch cña h×nh chãp.    

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

1) TÝnh thÓ tÝch khèi trßn xoay ®−îc t¹o thµnh do quay xung quanh trôc Oy 

h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi ®−êng trßn (x - a)2 + y2 = b2  víi 0 < b < a. 

   2) TÝnh tæng cña tÊt c¶ c¸c sè tù nhiªn gåm 5 ch÷ sè kh¸c nhau ®«i mét ®−îc 

thµnh lËp tõ 6 ch÷ sè 1, 3, 4, 5, 7, 8.   
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

1) Sè ®o ba gãc cña ∆ABC lËp thµnh mét cÊp sè céng vµ tho¶ mmn ®¼ng thøc: 

 sinA + sinB + sinC = 
2

33 +
 

  a) TÝnh c¸c gãc A, B, C. 

  b) BiÕt nöa chu vi tam gi¸c b»ng 50 (®¬n vÞ dµi). TÝnh c¸c c¹nh cña tam gi¸c. 

2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
xsin

tgxgxcot
1+=      

C©u2: (2 ®iÓm) 

 Cho bÊt ph−¬ng tr×nh: mx - 3−x  ≤ m + 1 

 1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh víi m = 
2

1
. 

 2) Víi gi¸ trÞ nµo cña m th× bÊt ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm.    

C©u3: (2 ®iÓm) 

 1) Víi gi¸ trÞ nµo cña m th× ph−¬ng tr×nh: 23
2

1
1

−=
−

m
x

 cí nghiÖm duy nhÊt. 

 2) Cho c¸c sè x1, x2, y1, y2, z1, z2 tho¶ mmn c¸c ®iÒu kiÖn:  

  x1x2 > 0  x1z1 ≥ 2
1y   x2z2 ≥ 2

2y  

 Chøng minh r»ng: ( )( ) ( )2
212121 yyzzxx +≥++     

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

TÝnh: I = ∫

π

+

2

0
2222

dx
xsinbxcosa

xcosxsin
 (a,b ≠ 0)    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Cho h×nh vu«ng ABCD c¹nh a trong mÆt ph¼ng (P). Hai ®iÓm M, N di ®éng 

trªn c¹nh CB vµ CD, ®Æt CM = x, CN = y. Trªn ®−êng th¼ng At vu«ng gãc víi (P), lÊy 

®iÓm S. T×m liªn hÖ gi÷a x vµ y ®Ó: 

 1) C¸c mÆt ph¼ng (SAM) vµ (SAN) t¹o víi nhau gãc 450. 
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 2) C¸c mÆt ph¼ng (SAM) vµ (SMN) vu«ng gãc víi nhau.   
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 + 3x2 + mx + m. 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi m = 0. 

 2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña hµm sè ®Ó hµm sè nghÞch biÕn trªn mét ®o¹n cã ®é 

dµi b»ng1.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

 1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )




=+++

=++

283

11

22 yxyx

xyyx
 

 2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 8.3x + 3.2x = 24 + 6x 

C©u3: (3 ®iÓm) 

 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 1 + 3tgx = 2sin2x 

 2) Víi A, B, C lµ 3 gãc cña mét tam gi¸c, chøng minh r»ng: 

  
2221

B C
gcot

B
tg

A
tg

CcosBcosAcos
CsinsinAsin =
+−+

−+
 

 3) Víi a, b, c lµ ba sè thùc d−¬ng tho¶ mmn ®¼ng thøc: ab + bc + ca = abc. 

Chøng minh r»ng: 3
222

222222

≥+++++
ca

ca
bc

bc
ab

ab
    

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho mét l¨ng trô ®øng ABC.A'B'C' cã ®¸y ABC lµ tam gi¸c c©n ®Ønh A, gãc 

ABC = α, BC' hîp víi ®¸y (ABC) gãc β. Gäi I lµ trung ®iÓm cña AA'. BiÕt gãc BIC lµ 

gãc vu«ng 

 1) Chøng minh r»ng ∆BCI vu«ng c©n. 

 2) Chøng minh r»ng: tg2α +tg2β = 1   

C©u5: (1 ®iÓm) 

 T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè f(x) = 







 π+

4

1

xcosxcos
 



ĐỀ THI THỬ ĐẠI HỌC 2009 CHỌN LỌC 

 

Toanhoccapba.wordpress.com Page 98 
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

1
2

−
+−

x
xx

 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 
 2) T×m tÊt c¶ nh÷ng ®iÓm M trªn ®å thÞ sao cho tæng kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn hai 
®−êng tiÖm cËn lµ nhá nhÊt.    
C©u2: (2 ®iÓm) 

 Cho f(x) = ( ) 12
6

2
61 ++−− mm

x
x  

 1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh f(x) ≥ 0 víi m = 
3

2
. 

 2) T×m m ®Ó: ( ) ( )xfx x−− 1
6  ≥ 0 víi ∀x ∈ [0; 1].    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

 1) TÝnh tÝch ph©n: I = dxxsin∫

π
4

0

4  

 2) TÝnh tÝch ph©n: J = ( )∫ π
1

0

2 dxxsinex     

C©u4: (2,5 ®iÓm) 
1) Cã bao nhiªu sè ch½n gån 6 ch÷ sè kh¸c nhau ®«i mét trong ®ã ch÷ sè ®Çu 

tiªn lµ ch÷ sè lÎ? 
 2) Cã bao nhiªu sè gåm 6 ch÷ sè kh¸c nhau ®«i mét trong ®ã cã ®óng 3 ch÷ sè 
lÎ vµ 3 ch÷ sè ch½n? 
 3) Trªn mÆt ph¼ng cho thËp gi¸c låi (h×nh 10 c¹nh låi) A1A2...A10. 
    a) Hái cã bao nhiªu tam gi¸c mµ c¸c ®Ønh cña c¸c tam gi¸c nµy lµ c¸c ®Ønh cña thËp 
gi¸c låi trªn.  
    b) Hái trong sè c¸c tam gi¸c trªn cã bao nhiªu tam gi¸c mµ c¶ ba c¹nh cña nã ®Òu 
kh«ng ph¶i lµ c¹nh cña thËp gi¸c.    
C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ®iÓm I(1; 1; 1) vµ ®−êng th¼ng 

(D) cã ph−¬ng tr×nh: 




=++
=−+−

052

092

zy

zyx
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 1) X¸c ®Þnh to¹ ®é h×nh chiÕu vu«ng gãc H cña I lªn ®−êng th¼ng (D). 
 2) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu (C) cã t©m t¹i I vµ c¾t ®−êng th¼ng (D) t¹i hai 
®iÓm A, B sao cho AB = 16.    

§Ò sè 96 

C©u1: (2,25 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: x4 - 4x3 + 8x 

 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi k = 5. 

 2) T×m k ®Ó ph−¬ng tr×nh cã 4 nghiÖm ph©n biÖt.  

C©u2: (2 ®iÓm) 

BiÕt r»ng a, b, c lµ ®é dµi ba c¹nh cña mét tam gi¸c vµ S lµ diÖn tÝch tam gi¸c 

®ã, hmy x¸c ®Þnh d¹ng cña tam gi¸c nÕu: 

 1) S = ( )( )cbacba +−−+
4

1
 

 2) S = ( )2

36

3
cba ++  

C©u3: (2,25 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
2

12

+
+

x
x

 

 1) Chøng minh r»ng ®−êng th¼ng y = -x + m lu«n c¾t ®å thÞ t¹i hai ®iÓm ph©n 

biÖt A vµ B. T×m m ®Ó ®o¹n AB ng¾n nhÊt. 

 2) T×m t sao cho ph−¬ng tr×nh: t
xsin
xsin =
+
+
2

12
 cã ®óng hai nghiÖm tho¶ mmn ®iÒu 

kiÖn: 0 ≤ x ≤ π.    

C©u4: (3,5 ®iÓm) 

 Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D' víi ®é dµi c¹nh b»ng 1. §iÓm M ch¹y 

trªn c¹nh AA', ®iÓm N ch¹y trªn c¹nh BC sao cho AM = BN = h víi 0 < h < 1. 

 1) Chøng minh r»ng khi h thay ®æi, MN lu«n c¾t vµ vu«ng gãc víi mét ®−êng 

th¼ng cè ®Þnh. 

 2) Gäi T lµ trung ®iÓm c¹nh C'D'. Hmy dùng thiÕt diÖn t¹o víi mÆt ph¼ng 

(MNT) c¾t h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D'. Chøng minh r»ng mÆt ph¼ng ®ã chia 

h×nh lËp ph−¬ng ra hai phÇn cã thÓ tÝch b»ng nhau. 
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 3) T×m h ®Ó thiÕt diÖn cã chu vi ng¾n nhÊt. 
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

 1) Gi¶i vµ biÖn luËn hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( )
( ) ( )



=++−
=−++

bybaxba

aybaxba

22
 

 2) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: xxmx =−+− 122
22     

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
xsinxsinxcos 4

2

2

11 =+  

 2) X¸c ®Þnh a ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh sau ®©y cã nghiÖm duy nhÊt: 

  






=+

++=+

1

2

22

2

yx

axyx
x

    

C©u3: (2 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = x4 + 4mx3 + 3(m + 1)x2 + 1 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè øng víi m = 0. 

 2) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× hµm sè chØ cã cùc tiÓu vµ kh«ng cã cùc ®¹i?    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

 Cho ph−¬ng tr×nh: x2 + (2a - 6)x + a - 13 = 0   víi 1 ≤ a <+∞   

 T×m a ®Ó nghiÖm lín cña ph−¬ng tr×nh nhËn gi¸ trÞ lín nhÊt.    

C©u5: (1,5 ®iÓm) 

 XÐt h×nh cã diÖn tÝch ch¾n bëi Parabol y = x2 vµ ®−êng th¼ng cã hÖ sè gãc k, ®i 

qua ®iÓm trong A(x0; y0) cña Parabol (tøc lµ ®iÓm A víi täa ®é tho¶ mmn ®iÒu kiÖn  

y0 > x 2
0 ). X¸c ®Þnh k ®Ó diÖn tÝch Êy nhá nhÊt.     
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C©u1: (3 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 2x3 + 3(m - 1)x2 + 6(m - 2)x - 1      (1) 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 2. 

 2) LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm A(0; -1) vµ tiÕp xóc víi ®å thÞ 

cña hµm sè (1). 

 3) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× hµm sè (1) cã cùc ®¹i, cùc tiÓu vµ ®−êng 

th¼ng ®i qua c¸c ®iÓm cùc ®¹i, cùc tiÓu cña ®å thÞ song song víi ®−êng th¼ng y = kx 

(k cho tr−íc)? BiÖn luËn theo k sè gi¸ trÞ cña m.    

C©u2: (1 ®iÓm) 

 Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=+

=+

2

2

ycosxcos

ysinxsin
    

C©u3: (3 ®iÓm) 

 1) X¸c ®Þnh m ®Ó mäi nghiÖm cña bÊt ph−¬ng tr×nh: 12
3

1
3

3

1
1

12

>





+








+
xx  còng 

lµ nghiÖm cña bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) ( ) 01632
22 <+−−−− mxmxm  

 2) x, y lµ hai sè thay ®æi lu«n lu«n tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: x2 + y2 = 1 

X¸c ®Þnh c¸c gi¸ trÞ nhá nhÊt, lín nhÊt cña biÓu thøc: 

  A = xyyx +++ 11     

C©u4: (1,75 ®iÓm) 

 TÝnh: I(a) = ∫ −
1

0

dxaxx     

víi a lµ tham sè. Sau ®ã vÏ ®å thÞ hµm I(a) cña ®èi sè a.    

C©u5: (1,25 ®iÓm) 
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 Chøng minh r»ng tÝch c¸c kho¶ng c¸ch tõ mét ®iÓm bÊt kú cña Hypebol 

1
2

2

2

2

=−
b

y

a

x
 ®Õn c¸c tiÖm cËn cña nã lµ mét sè kh«ng ®æi.   
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = -x4 + 2x2 + 3 cã ®å thÞ (C). 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 

   2) Dùa vµo ®å thÞ (C). hmy x¸c ®Þnh c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó ph−¬ng tr×nh: x4 - 2x2 + 

m = 0 cã bèn nghiÖm ph©n biÖt.       

C©u2: (3 ®iÓm) 

1)T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña hµm sè: f(x) = x
x 2sin
2

+  trªn 



−

2
;

2

ππ
   

2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=+−
−=−

01sin32cos

sinsin

yx

yxyx
  

3) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 3cosx + cos2x - cos3x + 1 = 2sinxsin2x    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh giíi h¹n: 
x

xxx

x

3 33 2

0

11
lim

+−++
→

 

 2) TÝnh tÝch ph©n: I = 
( )
∫

+++

1

0
2 11 xxx

dx
           

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é §Òc¸c vu«ng gãc Oxy cho c¸c ®iÓm A(2; 1) 

B(0; 1) C(3; 5) D(-3; -1). TÝnh to¹ ®é c¸c ®Ønh h×nh vu«ng cã hai c¹nh song song ®i 

qua A vµ C, hai c¹nh song song cßn l¹i ®i qua B vµ D, biÕt r»ng täa ®é c¸c ®Ønh h×nh 

vu«ng ®Òu d−¬ng. 

   2) Cho h×nh chãp SABCD, ®¸y ABCD lµ h×nh vu«ng c¹nh a, SA ⊥ (ABCD) vµ 

SA = 2a. TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng chÐo nhau BD vµ SC theo a. 
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Bài5: (1 ®iÓm) 

T×m a ®Ó hÖ sau cã nghiÖm: 
( )




=+−++

≤+

212

2

ayxyx

yx
    

 
 
 

§Ò sè 100 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè: y = 
2

34
2

+
++

x
xx

 

 2) T×m k ®Ó ®−êng th¼ng y = kx + 1 c¾t ®å thÞ (C) t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt A, B. 

 3) T×m quü tÝch trung ®iÓm I cña ®o¹n AB khi k thay ®æi.     

C©u2: (2,5 ®iÓm) 

 1) Gi¶i vµ biÖn luËn theo m hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=−+

=−+

mxy

myx

12

12
 

 2) Trong c¸c nghiÖm (x, y) cña bÊt ph−¬ng tr×nh: ( )yxlog yx ++ 22  ≥ 1. Hmy t×m 

nghiÖm cã tæng x + 2y lín nhÊt. 

C©u3: (1 ®iÓm) 

T×m k ®Ó gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = 
2

1

+
+

xcos
xsink

 nhá h¬n -1    

C©u4: (3 ®iÓm) 

1) Chøng minh r»ng tÝch c¸c kho¶ng c¸ch tõ c¸c tiªu ®iÓm tíi mét tiÕp tuyÕn 

bÊt kú cña mét elÝp b»ng b×nh ph−¬ng ®é dµi nöa trôc nhá cña elÝp. 

 2) Cho ∆ABC ®Òu c¹nh a. Trªn ®−êng th¼ng d vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (ABC) 

t¹i A lÊy ®iÓm M. Gäi H lµ trùc t©m cña ∆ABC, O lµ trùc t©m cña ∆BCM. 

 a) CM: MC ⊥ (BOM), OH ⊥ (BCM) 

 b) §−êng th¼ng OH c¾t d t¹i N. Chøng minh r»ng tø diÖn BCMN cã c¸c cÆp 

c¹nh ®èi diÖn vu«ng gãc víi nhau.     
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C©u5: (1 ®iÓm) 

Cho hµm sè: f(x) = x2 + bx + 1    víi b ∈ 







2

7
3; . Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh:  

( )[ ] xxff >  
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C©u1: (2 ®iÓm) 

   1) Chøng minh r»ng nÕu ®å thÞ cña hµm sè: y = x3 + ax2 + bx + c   c¾t trôc 

hoµnh t¹i 3 ®iÓm c¸ch ®Òu nhau, th× ®iÓm uèn n»m trªn trôc hoµnh. 

   2) Cho hµm sè: y = x3 - 3mx2 + 2x(m - 4)x + 9m2 - m 

T×m m ®Ó ®å thÞ hµm sè c¾t trôc hoµnh t¹i 3 ®iÓm c¸ch ®Òu nhau. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )



+=+−
=−

126

2

cbyxb

acybx  

   T×m a sao cho tån t¹i c ®Ó hÖ cã nghiÖm víi ∀b.      

 2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






+=++

=+ +−+

113

2322

2

3213

xxyx

. xyyx

 

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cos3xcos3x - sin3xsin3x = cos34x + 
4

1
 

   2) Cho ∆ABC. Chøng minh r»ng: cosAcosBcosC ≤ 
8

1
. DÊu "=" x¶y ra khi nµo?    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) T×m hä nguyªn hµm: I = ( )( )∫
+−++

−
dx

xxxx

x

1315

1
22

2

    

   2) Trªn mÆt ph¼ng cho thËp gi¸c låi (h×nh 10 c¹nh låi) A1A2...A10. 

    a) Hái cã bao nhiªu tam gi¸c mµ c¸c ®Ønh cña c¸c tam gi¸c nµy lµ c¸c ®Ønh cña thËp 

gi¸c låi trªn.  

    b) Hái trong sè c¸c tam gi¸c trªn cã bao nhiªu tam gi¸c mµ c¶ ba c¹nh cña nã ®Òu 

kh«ng ph¶i lµ c¹nh cña thËp gi¸c. 
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C©u5: (2 ®iÓm) 

1) LËp ph−¬ng tr×nh c¸c c¹nh ∆ABC nÕu cho B(-4; -5) vµ hai ®−êng cao cã 

ph−¬ng tr×nh: (d1): 5x + 3y - 4 = 0  vµ  (d2): 3x + 8y + 13 = 0    

   2) Cho mÆt ph¼ng (P) vµ ®−êng th¼ng (d) cã ph−¬ng tr×nh: 

       (P): 2x + y + z - 1 = 0      (d): 
3

2

12

1

−
+==− zyx

 

ViÕt ph−¬ng tr×nh cña ®−êng th¼ng qua giao ®iÓm cña (P) vµ (d), vu«ng gãc víi 

(d) vµ n»m trong (P).  

§Ò sè 102 

C©u1: (3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = -x4 + 2mx2 - 2m + 1  (Cm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 1. 

  2) CMR: (Cm) lu«n ®i qua hai ®iÓm cè ®Þnh A, B víi ∀m. 

  3) T×m m ®Ó c¸c tiÕp tuyÕn víi (Cm) t¹i A, B vu«ng gãc víi nhau. 

  4) X¸c ®Þnh m ®å thÞ hµm sè (Cm) c¾t trôc hoµnh t¹i bèn ®iÓm lËp thµnh cÊp sè céng.      

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: ( ) axx xx 22
2

2

−=− +   (a lµ tham sè)  

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 3
411

2

<−−
x

x
    

C©u3: (1 ®iÓm) 

Cho bÊt ph−¬ng tr×nh: x2 + 2x(cosy + siny) + 1 ≥ 0 

   T×m x ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh ®−îc nghiÖm ®óng víi ∀y. 

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫

π

−
2

0

21 dxxsin     

   2) TÝnh giíi h¹n: 
x

xxx
lim
x

3 33 2

0

11 +−++
→

  

C©u5: (2,5 ®iÓm) 
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Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D' cã c¹nh b»ng a. Hai ®iÓm M, N chuyÓn 

®éng trªn hai ®o¹n th¼ng BD vµ B'A t−¬ng øng sao cho BM = B'N = t. Gäi α vµ β lÇn 

l−ît lµ c¸c gãc t¹o bëi ®−êng th¼ng MN víi c¸c ®−êng th¼ng BD vµ B'A. 

  1) TÝnh ®é dµi ®o¹n MN theo a vµ t. T×m t ®Ó ®é dµi MN ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt. 

  2) TÝnh α vµ β khi ®é dµi ®o¹n MN ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt. 

  3) Trong tr−êng hîp tæng qu¸t, Chøng minh hÖ thøc: cos2α + cos2β = 
2

1
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

1

−+
−+

mx
mmx

   (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè víi m = 2.    

   2) T×m M ∈ (C) ®Ó tæng kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn 2 tiÖm cËn lµ nhá nhÊt. 

   3) CMR: ∀m ≠ 1, ®å thÞ (Cm) lu«n tiÕp xóc víi 1 ®−êng th¼ng cè ®Þnh.  

C©u2: (1,75 ®iÓm) 

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 




+=+

+=++

1

2

22 mxyyx

myxyx
 

   1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh víi m = -3 
   2) X¸c ®Þnh m ®Ó hÖ cã nghiÖm duy nhÊt.    
C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 48 - ( ) 021
21
24

=+− gxcot.xgcot
xsinxcos

 

   2) Chøng minh r»ng, kh«ng tån t¹i tam gi¸c mµ c¶ ba gãc trong cña nã ®Òu lµ 

nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: ( ) 062
2

1
714

2 =





 −−− xsinxsinxcos     

C©u4: (1,75 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: 
( )

∫

π
+

+
+2

0

1

1

1
dx

xcos
xsin

ln
xcos

 

   2) TÝnh tÝch ph©n: ∫

π

π−

3

3

2
dx

xcos

xsinx
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C©u5: (2 ®iÓm) 

1) LËp ph−¬ng tr×nh c¸c c¹nh cña ∆ABC biÕt ®Ønh C(4; -1) ®−êng cao vµ ®−êng 
trung tuyÕn kÎ tõ mét ®Ønh cã ph−¬ng tr×nh t−¬ng øng lµ (d1): 2x - 3y + 12 = 0 vµ  
(d2): 2x + 3y = 0    
   2) Cho hai ®iÓm A(1; 2; -1), B(7; -2; 3) vµ ®−êng th¼ng (d) cã ph−¬ng tr×nh:  

    (d) : 
2

2

2

2

3

1 −=
−
−=+ zyx

  

     a) Chøng minh r»ng ®−êng th¼ng (d) vµ ®−êng th¼ng AB cïng n»m trong mét 
mÆt ph¼ng. 

     b) T×m ®iÓm I ∈ (d) sao cho AI + BI nhá nhÊt. 
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

ax
xax

+
−++ 312

2

  (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi a = 2. 

   2) T×m a ®Ó tiÖm cËn xiªn cña ®å thÞ (Cm) tiÕp xóc parabol y = x2 + 5. 

   3) T×m quü tÝch giao ®iÓm cña tiÖm cËn xiªn vµ tiÖm cËn ®øng cña (Cm).    

C©u2: (1,75 ®iÓm) 

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=+
=+

myx

yx

2

84
22

 

  1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh víi m = 4. 

  2) Gi¶i vµ biÖn luËn hÖ ph−¬ng tr×nh theo tham sè m.    

C©u3: (1,75 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
3

1011 =+++
xsin

xsin
xcos

xcos     

   2) Chøng minh bÊt ®¼ng thøc: n
n

n

<





 + 1
1   víi ∀n ∈ N, n > 2 

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

1) Cho n lµ mét sè nguyªn d−¬ng cè ®Þnh. Chøng minh r»ng k
nC  lín nhÊt nÕu k 

lµ sè tù nhiªn kh«ng v−ît qu¸ 
2

1+n
. 
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  2) CMR: ( )122333
200520042004

2005
20044

2005
42

2005
20

2005 −=++++ C...CCC     

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é trùc chuÈn Oxy cho parabol (P): y2 = 8x 

  1) T×m to¹ ®é tiªu ®iÓm vµ ph−¬ng tr×nh ®−êng chuÈn cña parabol. 

  2) Qua tiªu ®iÓm kÎ ®−êng th¼ng bÊt kú c¾t parabol t¹i hai ®iÓm A vµ B. Chøng minh 

r»ng c¸c tiÕp tuyÕn víi parabol t¹i A vµ B vu«ng gãc víi nhau. 

  3) T×m quü tÝch c¸c ®iÓm M mµ tõ ®ã cã thÓ kÎ ®−îc hai tiÕp tuyÕn víi parabol, sao 

cho chóng vu«ng gãc víi nhau.    
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C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
1

55
2

−
+−

x
xx

  (C) 

   2) Tõ (C) suy ra ®å thÞ y = 
1

55
2

−

+−

x

xx
. BiÖn luËn theo m sè nghiÖm ph−¬ng 

tr×nh:      ( )125254 −=+− ttt m.     

C©u2: (2,5 ®iÓm)  

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( )
( ) ( )





−=−

−=−
22

22

4343

4343

mmxy

mmyx
 

   1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh víi m = 1. 

   2) T×m m ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm. 

   3) T×m m ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt.    

C©u3: (1,75 ®iÓm) 

 1) ∆ABC cã ®Æc ®iÓm g× nÕu: 
( )
( )BAsin

BAsin

ba

ba
+
−=

+

−
22

22

 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 04552
2 2

2
=++++ gxcottgxxtg

xsin
    

C©u4: (1,75 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






=−

=+

8025

9052

y
x

y
x

y
x

y
x

CA

CA
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 (ë ®©y k
nA , k

nC  lÇn l−ît lµ sè chØnh hîp  vµ tæ hîp chËp k cña n phÇn tö) 

   2) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c d−êng cã ph−¬ng tr×nh:  

y = - 2
4 x−  vµ x2 + 3y = 0    

C©u5: (2 ®iÓm) Cho hai ®−êng th¼ng (d1) vµ (d2) cã ph−¬ng tr×nh:  

    (d1): kx - y + k = 0     (d2): (1 - k)x + 2ky - (1 + k) = 0 

  1) Chøng minh r»ng khi k thay ®æi (d1) lu«n ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh. 

  2) Víi mçi gi¸ trÞ cña k, hmy x¸c ®Þnh giao ®iÓm cña (d1) vµ (d2). 

  3) T×m quü tÝch cña giao ®iÓm ®ã khi k thay ®æi.   
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

22
2

+
++

x
xx

 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè.  

   2) A lµ ®iÓm trªn ®å thÞ cã hoµnh ®é a. ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn ta cña ®å 

thÞ t¹i ®iÓm A. 

   3) X¸c ®Þnh a ®Ó ta ®i qua ®iÓm (1; 0). Chøng minh r»ng cã hai gi¸ trÞ cña a tho¶ 

mmn ®iÒu kiÖn cña C©u to¸n, vµ hai tiÕp tuyÕn t−¬ng øng vu«ng gãc víi nhau.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Cho ∆ABC lµ mét tam gi¸c bÊt kú. CMR víi ∀x ta ®Òu cã:  

             1 + 2

2

1
x  ≥ cosA + x(cosB + cosC)     

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: aaxax =++−  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 02
22

3

13 =





 ++






 − xcos

x
sinlogxsin

x
sinlog  

   2) Chøng minh r»ng víi mäi ∆ABC ta cã: S = ( )AsinbBsina 22
4

1 22 +     

C©u4: (1 ®iÓm)  

TÝnh tÝch ph©n: I = 
( )∫

π

+

−2

0
3

45
dx

xsinxcos

xsinxcos
    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 
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Trong mÆt ph¼ng (P) cho ∆ABC ®Òu c¹nh a. Trªn c¸c ®−êng th¼ng vu«ng gãc 

víi (P) t¹i B vµ C lÇn l−ît lÊy c¸c ®iÓm D vµ E n»m vÒ cïng mét phÝa ®èi víi (P) sao 

cho BD = 
2

3a
, CE = a 3 . 

  1) TÝnh ®é dµi c¸c c¹nh AD, AE, DE cña ∆ADE. 

  2) X¸c ®Þnh t©m vµ tÝnh b¸n kÝnh mÆt cÇu ngo¹i tiÕp h×nh tø diÖn ABCE. 

  3) Gäi M lµ giao ®iÓm cña c¸c ®−êng th¼ng ED vµ BC. Chøng minh ®−êng th¼ng 

AM vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (ACE). TÝnh sè ®o gãc gi÷a hai mÆt ph¼ng (ADE) vµ 

(ABC).     
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C©u1: (3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

1

1442
2

−
−+−+

x
mxmmx

 

         1) X¸c ®Þnh m ®Ó hµm sè cã 2 cùc trÞ trong miÒn x > 0. 

         2) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C1) cña hµm sè khi m = 1. 

         3) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña (C1) // (d): y = -x. 

         4) Dùa vµo ®å thÞ (C1) biÖn luËn sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: 2x - 1 + a
x

=
− 1

2
.   

C©u2: (1,5 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






=++

=++

222

932

22

22

yxyx

yxyx
    

   2) T×m a ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm víi ∀x: 
( ) ( )






=++

=+++

1

211

2

22

yxbxya

bx
ya

  

C©u3: (2 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: 2cos2x + sin2xcosx + sinxcos2x = m(sinx + cosx) 
   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh khi m = 2. 

   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã Ýt nhÊt mét nghiÖm thuéc 




 π

2
0; .   

C©u4: (1,5 ®iÓm) 
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1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫

π

π−
+

+4

4

66

16
dx

xcosxsin
x

 

   2) Cã 6 häc sinh n÷ xÕp theo mét hµng däc ®Ó ®i vµo líp. Hái cã bao nhiªu 
c¸ch xÕp ®Ó cã ®óng 2 häc sinh nam ®øng xen kÏ 3 häc sinh n÷. (Khi ®æi chç hai häc 
sinh bÊt kú cho nhau ta ®−îc mét c¸ch xÕp míi).    

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) Cho ∆ABC biÕt A(2; -1) vµ hai ®−êng ph©n gi¸c cña gãc B, C cã ph−¬ng 

tr×nh (dB): x - 2y + 1 = 0  vµ   (dC): x + y + 3 = 0. LËp ph−¬ng tr×nh c¹nh BC.  
   2) LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng qua ®iÓm A(0; 1; 1) vu«ng gãc víi ®−êng 

th¼ng: (d1): 
11

2

3

1 zyx =+=−
 vµ c¾t ®−êng th¼ng (d2): 





=+
=+−+

01

02

x

zyx
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x4 - (m2 + 10)x2 + 9      (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi m = 0.  

   2) CMR: ∀m ≠ 0 (Cm) c¾t Ox t¹i 4 ®iÓm ph©n biÖt. CMR: trong sè c¸c giao 

®iÓm ®ã cã 2 ®iÓm ∈ (-3; 3) vµ 2 ®iÓm ∉ (-3; 3).  

C©u2: (1,75 ®iÓm) 

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )( )




=++
=+++

myxxy

yxyx

11

8
22

 

   1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh víi m = 12. 

   2) X¸c ®Þnh m ®Ó hÖ cã nghiÖm.  

C©u3: (2,25 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: sin2x - cos2x = 3sinx + cosx - 2 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) 22 22 =++ + xlogxlog xx   

   3) Cho c¸c ch÷ sè 0; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7. Cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè gåm 10 

ch÷ sè ®−îc chän tõ 8 ch÷ sè trªn, trong ®ã ch÷ sè 6 cã mÆt ®óng 3 lÇn, c¸c ch÷ sè 

kh¸c cã mÆt ®óng mét lÇn.             

C©u4: (1,5 ®iÓm) TÝnh c¸c tÝch ph©n sau:  
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   1) I = 
( )∫

− +

1

1
22

1 x

dx
       2) ∫

π

+

2

0

dx
xcosxsin

xcos
  

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

1) Cho tam gi¸c vu«ng c©n ABC cã AB = AC = a. M lµ trung ®iÓm cña BC. 

Trªn mÆt ph¼ng (ABC) vÒ cïng mét phÝa, lÊy tia Ax ⊥ (ABC), My ⊥ (ABC), lÊy t−¬ng 

øng c¸c ®iÓm N vµ I (N ∈ Ax, I ∈ My) sao cho 2MI = NA = a. Gäi H lµ ch©n ®−êng 

vu«ng gãc h¹ tõ A xuèng NB. Chøng minh r»ng AH vu«ng gãc víi NI. 

   2) Cho h×nh chãp S.ABC ®Ønh S cã SA = SB = SC vµ c¹nh ®¸y ®Òu b»ng a, 

®−êng cao h×nh chãp SH = h. 

    a) X¸c ®Þnh thiÕt diÖn t¹o bëi h×nh chãp vµ mÆt ph¼ng (P) qua c¹nh ®¸y BC vµ 

vu«ng gãc víi c¹nh bªn SA. 

    b) NÕu tû sè 3=
a
h

 th× mÆt ph¼ng (P) chia thÓ tÝch h×nh chãp ®m cho theo tû sè nµo 

§Ò sè 109 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x4 - ax3 - (2a + 1)x2 + ax + 1 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi a = 0. 

   2) T×m ®iÓm A thuéc trôc tung sao cho qua A cã thÓ kÎ ®−îc ba tiÕp tuyÕn víi 

®å thÞ ë phÇn 1. 

   3) X¸c ®Þnh a sao cho ph−¬ng tr×nh: x4 - ax3 - (2a + 1)x2 + ax + 1 = 0 cã hai 

nghiÖm kh¸c nhau vµ lín h¬n 1.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )




+=++
+=+

323

44 2

mymx

mymx
 

  1) Víi c¸c gi¸ trÞ nµo cña m th× hÖ cã nghiÖm duy nhÊt (x, y) tho¶ mmn x ≥ y. 

  2) Víi c¸c gi¸ trÞ cña m ®m t×m ®−îc, hmy t×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña tæng x + y.    

C©u3: (2 ®iÓm) 

         1) T×m c¸c nghiÖm x ∈ (0; π) cña ph−¬ng tr×nh: xcosxsin
xcos

xsinxsin
22

21

3 +=
−

−
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         2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 






+=

=−
+ xlogxlog

xlog
yy

y

2
1

2

2

233

1532
   

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

TÝnh c¸c tÝch ph©n sau: 

   1) I = ∫

+

+−

+2

51

1
24

2

1

1
dx

xx

x
      2) J = ∫

10

1

2 xdxlgx     

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz Cho ®−êng th¼ng (d) cã ph−¬ng 

tr×nh lµ: 




=−
=−+

02

0

yz

zyx
 vµ 3 ®iÓm A(2; 0; 0), B(2; -1; 0), C(1; 0; 1) 

  1) T×m trªn ®−êng th¼ng (d) ®iÓm S sao cho: SA + SB + SC ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt. 

  2) TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp OABC.    
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x2(m - x) - m       (1) 

   1) Chøng minh r»ng ®−êng th¼ng: y = kx + k + 1 lu«n lu«n c¾t ®−êng cong (1) 

t¹i mét ®iÓm cè ®Þnh. 

   2) T×m k theo m ®Ó ®−êng th¼ng c¾t ®−êng cong (1) t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt. 

   3) T×m m ®Ó hµm sè (1) ®ång biÕn trong kho¶ng 1 < x < 2.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 






=+

−=−+

1

1

22

2

yxtg

xsinyaax
.  

            T×m a ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt    

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 4523423
222 +−≥+−++− xxxxxx  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: sin2x + sin23x - 3cos22x = 0 
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   2) Cho a, b lÇn l−ît lµ c¸c c¹nh ®èi diÖn víi c¸c gãc A, B cña ∆ABC. X¸c ®Þnh 

d¹ng cña ∆ABC nÕu cã: (a2 + b2)sin(A - B) = (a2 - b2)sin(A + B).    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

1) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi ®−êng parabol: y = 4x - x2 víi c¸c 

®−êng tiÕp tuyÕn víi parabol nµy, biÕt r»ng c¸c tiÕp tuyÕn ®ã ®i qua ®iÓm M 





 6

2

5
; . 

   2) T×m: L = 
1

75
2

3 2

1 −

+−−
→ x

xx
lim
x

   

C©u5: (2 ®iÓm) 

      1) LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng qua P(2; -1) sao cho ®−êng th¼ng ®ã cïng víi 

hai ®−êng th¼ng (d1): 2x - y + 5 = 0 vµ (d2): 3x + 6y - 1 = 0 t¹o ra mét tam gi¸c c©n cã 

®Ønh lµ giao ®iÓm cña hai ®−êng th¼ng (d1) vµ (d2). 

      2) T×m tËp hîp c¸c ®iÓm trong kh«ng gian c¸ch ®Òu ba ®iÓm A(1; 1; 1), B(-1; 2; 0) 

C(2; -3; 2).    
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )mx

mmmx

+
++

2

22 2

   (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 1. 

   2) Chøng minh r»ng (Cm) kh«ng cã cùc trÞ. 

   3) T×m trªn Oxy c¸c ®iÓm cã ®óng 1 ®−êng cña hä (Cm) ®i qua.  

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó hÖ sau cã nghiÖm duy nhÊt: 
( )







<+−

=++++−

0910

05633

24

22

xx

mmxmx
    

  2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( )

( ) ( )





=+++

=−

111

239

22

322

yx

xy logxylog

 

C©u3: (1,5 ®iÓm) 
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1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 2cosx - sinx = 1    

   2) Chøng minh r»ng: 943 9432 abccba ≥++  

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: ∫

π










+

4

0
66

4
dx

xcosxsin

xsin
 

   2) Tõ c¸c ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 thiÕt lËp tÊt c¶ bao nhiªu c¸c sè cã 

chÝn ch÷ sè kh¸c nhau? Hái trong c¸c sè ®m thiÕt lËp ®−îc cã bao nhiªu sè mµ ch÷ sè 

9 ®óng ë vÞ trÝ chÝnh gi÷a?    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho ba ®iÓm I(0; 1; 2), A(1; 2; 3), 

B(0; 1; 3). 

   1) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu (S) t©m I qua ®iÓm A. ViÕt ph−¬ng tr×nh cña mÆt 

ph¼ng (P) qua ®iÓm B cã vect¬ ph¸p tuyÕn n  = (1; 1; 1) 

   2) Chøng minh r»ng mÆt ph¼ng (P) c¾t mÆt cÇu theo mét ®−êng trßn (C). 

   3) T×m t©m vµ b¸n kÝnh cña (C).    
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
3

155
2

+
++

x
xx

 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè.  

   2) T×m ®iÓm thuéc ®å thÞ sao cho to¹ ®é cña c¸c ®iÓm ®ã lµ c¸c sè nguyªn. 

   3) T×m ®iÓm M thuéc ®å thÞ sao cho kho¶ng c¸ch tõ M tíi trôc hoµnh gÊp hai 

lÇn kho¶ng c¸ch tõ M tíi trôc tung.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Cho hµm sè: y = 
( )

( )2

1

+
+−

mxlog
mxm

a
  (0 < a ≠ 1) 

    a) T×m miÒn x¸c ®Þnh cña hµm sè khi m = 2. 

    b) T×m m ®Ó hµm sè x¸c ®Þnh víi ∀x ≥ 1.     

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: xxx −+−≥+ 7823  
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C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Cho ∆ABC cã: 
c
caB

cos
22

+=  Chøng minh r»ng ∆ABC vu«ng 

   2) Chøng minh ®¼ng thøc: 
( )( )

( )
( )122

1

121275

3

53

2

31

1
2222

+
+=

+−
++++

n
nn

nn
n

...
...

 

      ¸p dông CMR: 250
20052003

1002

75

3

53

2

31

1
2222

>++++
.

...
...

   

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho In = ∫
+

−1

0
2

2

1
dx

e

e
x

nx
    víi n = 0, 1, 2, ...    

   1) TÝnh I0 

   2) TÝnh In + In + 1 

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong mÆt ph¼ng (P) cho mét h×nh vu«ng ABCD cã c¹nh b»ng a. S lµ mét ®iÓm bÊt kú 

n»m trªn ®−êng th¼ng At vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (P) t¹i A. 

   1) TÝnh theo a thÓ tÝch h×nh cÇu ngo¹i tiÕp h×nh chãp S.ABCD khi SA = 2a. 

   2) M, N lÇn l−ît lµ hai ®iÓm di ®éng trªn c¸c c¹nh CB, CD (M ∈ CB, N ∈ CD) 

vµ ®Æt CM = m, CN = n. T×m mét biÓu thøc liªn hÖ gi÷a m, vµ n ®Ó c¸c mÆt ph¼ng 

(SAM) vµ (SAN) t¹o víi nhau mét gãc 450.     
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó (C): y = 
mx

mmxx
+

−+ 2
2

 cã cùc trÞ. 

   2) VÏ ®å thÞ khi m = 1, tõ ®ã suy ra ®å thÞ y = 
1

12
2

+
−+

x

xx
 vµ biÖn luËn sè 

nghiÖm ph−¬ng tr×nh: 
1

12
2

+
−+

x

xx
 = a. 

   3) T×m m ®Ó hµm sè ë phÇn 1) ®ång biÕn trªn (1; +∞ )    

C©u2: (1,75 ®iÓm) 
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1) Cho ph−¬ng tr×nh: x2 - (2cosα - 3)x + 7cos2α - 3cosα - 
4

9
 = 0 

  Víi gi¸ trÞ nµo cña α th× ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm kÐp   

  2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 1444
7325623

222

+=+ +++++− xxxxxx    

C©u3: (1,75 ®iÓm) 

       1) Chøng minh r»ng víi 5 sè a, b, c, d, e bÊt kú, bao giê ta còng cã: 

     a2 + b2 + c2 + e2 ≥ a(b + c + d + e) 

      2) Cho a ≤ 6, b ≤ -8, c ≤ 3. Chøng minh r»ng víi ∀x ≥ 1 ta ®Òu cã: x4 - ax2 - bx ≥ c     

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh giíi h¹n: 
11

1

2

44

0 −+

−−
→ x

xsinxcos
lim
x

 

   2) Chøng minh r»ng: ( )122333
21222

2
44

2
22

2
0
2 +=++++ − nnnn

nnnn C...CCC     

C©u5: (2 ®iÓm) 

    Cho hä ®−êng th¼ng (dα): phô thuéc vµo tham sè α lµ: (dα): x.cosα + y.sinα + 1 = 0 

   1) Chøng minh r»ng mäi ®−êng th¼ng cña hä ®Òu tiÕp xóc víi mét ®−êng trßn 

cè ®Þnh. 

   2) Cho ®iÓm I(-2; 1). Dùng IH vu«ng gãc víi (dα) (H ∈ (dα)) vµ kÐo dµi IH mét 

®o¹n HN = 2HI. TÝnh to¹ ®é cña N theo α.    
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C©u1: 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
2

54
2

+
++

x
xx

  (C) 

  2) T×m M ∈ (C) ®Ó kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn ®−êng th¼ng (∆): y + 3x + 6 = 0 nhá nhÊt.     

C©u2: Cho ph−¬ng tr×nh: x2 - 2kx + 2k2 + 05
4
2

=−
k

  (k ≠ 0) 

  1) T×m k ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm. Khi ®ã gäi x1, x2 lµ nghiÖm. 

  2) §Æt E = ( )( )2
2

2
121 xxxx ++ . T×m k ®Ó biÓu thøc E 

    a) §¹t gi¸ trÞ lín nhÊt. 

    b) §¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt.    
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C©u3: 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xsin
x

cos
x

sin 21
22

44 −=+  

  2) Chøng minh r»ng ∆ABC ®Òu khi vµ chØ khi: 

     sin2A + sin2B + sin2C = 
222

222 C
cos

B
cos

A
cos ++    

C©u4: 1) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè: f(x) = 





 π+

4
2

2 xgcot  

  2) Cho a > 0. TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng cã ph−¬ng tr×nh: 

y = 
4

22

1

32

a

aaxx

+

++
  vµ y = 

4

2

1 a

axa

+

−
      

C©u5: Cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y lµ h×nh ch÷ nhËt, ®é dµi c¸c c¹nh AB = 2a;  

BC = a. C¸c c¹nh bªn cña h×nh chãp b»ng nhau vµ b»ng a 2 . 

  1) TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp S.ABCD theo a. 

  2) Gäi M, N t−¬ng øng lµ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB vµ CD, K lµ ®iÓm trªn c¹nh 

AD sao cho AK = 
3

a
. Hmy tÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng MN vµ SK theo a.    

 
 
 
 

§Ò sè 115 
C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
mx

mxx
−

+− 32
2

  (1) 

   1) X¸c ®Þnh tham sè m ®Ó ®å thÞ hµm sè kh«ng cã tiÖm cËn ®øng. VÏ ®å thÞ 
hµm sè trong tr−êng hîp ®ã. 
   2) T×m m ®Ó hµm sè (1) cã cùc ®¹i, cùc tiÓu tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: 

8>− CT§C yy . 

   3) Gi¶ sö m ≠ 0 vµ m ≠ 1. Chøng minh r»ng tiÕp tuyÕn cña (1) t¹i giao ®iÓm cña 
nã víi trôc tung lu«n c¾t tiÖm cËn ®øng t¹i ®iÓm cã tung ®é b»ng 1.   
C©u2: (1,75 ®iÓm) 
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Cho ph−¬ng tr×nh: ( )( ) ( ) m
x
x

xxx =
−
+−++−

3

1
3413  

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi m = -3. 
   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm. 
C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( )( ) 12312
33 +−=++− xxxcosxsinxx   

   2) Cho a > b > 0; x > y, x ∈ N, y ∈ N. Chøng minh r»ng: 
yy

yy

xx

xx

ba

ba

ba

ba

+

−>
+

−
   

C©u4: (1,75 ®iÓm) 

 1) T×m hä nguyªn hµm: I = ∫
+3 1x

xdx
 

   2) T×m c¸c sè ©m trong dmy sè: x1, x2, ..., xn, ... víi: 

          
nn

n
n

PP

A
x

4

143

2

4
4 −=

+

+     (n = 1, 2, 3, ...)    

C©u5: (2 ®iÓm) 
Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng (d1) vµ (d2) 

lÇn l−ît cã ph−¬ng tr×nh: (d1): 




=++−
=++

01

02

zyx

zyx
       (d2): 









+=
−=

+−=

tz

ty

tx

2

5

22

 (t ∈ R) 

  1) ViÕt ph−¬ng tr×nh hai ®−êng th¼ng d1 vµ d2 chÐo nhau. 

  2) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (α) chøa d2 vµ song song víi d1. 
  3) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a d1 vµ d2.     

 
§Ò sè 116 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 23
2

3

−+− mx
m
x

    víi m ≠ 0 

    1) X¸c ®Þnh gi¸ trÞ cña m ®Ó ®å thÞ cña hµm sè nhËn ®iÓm I(1; 0) lµm t©m ®èi xøng. 

    2) T×m tÊt c¶ nh÷ng ®iÓm n»m trªn ®−êng th¼ng y = 2 mµ tõ ®ã cã thÓ kÎ ®−îc ba 

tiÕp tuyÕn ®Õn ®å thÞ cña hµm sè øng víi gi¸ trÞ cña m = 1.    

C©u2: (2 ®iÓm) 
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1) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) =−−++ 1224

3

1
2

3 mxlogmxxlog 0 

       cã nghiÖm duy nhÊt.    

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: xxx 31415 ≤−−+  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( )xsinxsinxcosxcos −+=+





 π++






 π− 1224

4
2

4
2  

   2) Cho x, y ∈ 





 ππ−

44
; . Chøng minh bÊt ®¼ng thøc: 1

1
<

−
−

tgy.tgx

tgytgx
    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Cho c¸c ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 4. Hái cã thÓ thµnh lËp ®−îc bao nhiªu sè cã b¶y 

ch÷ sè tõ nh÷ng ch÷ sè trªn, trong ®ã ch÷ sè 4 cã mÆt ®óng ba lÇn, cßn c¸c ch÷ sè 

kh¸c cã mÆt ®óng mét lÇn. 

   2) Trong sè 16 häc sinh cã 3 häc sinh giái, 5 kh¸, 8 trung b×nh. Cã bao nhiªu 

c¸ch chia sè häc sinh ®ã thµnh 2 tæ, mçi tæ 8 ng−êi sao cho ë mçi tæ ®Òu cã häc sinh 

giái vµ mçi tæ cã Ýt nhÊt hai häc sinh kh¸.    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é trùc chuÈn Oxy Cho 2 Elip cã ph−¬ng tr×nh: 

1
23

22

=+ yx
 vµ 1

32

22

=+ yx
 

   1) ViÕt ph−¬ng tr×nh cña ®−êng trßn ®i qua giao ®iÓm cña hai Elip. 

   2) ViÕt ph−¬ng tr×nh cña c¸c tiÕp tuyÕn chung cña hai Elip.    

§Ò sè 117 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
2

32
2

+
−++

x
mmxx

             (m lµ tham sè) 

     1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè khi m = 3. 

     2) Chøng minh r»ng tiÕp tuyÕn tõ M bÊt kú thuéc ®å thÞ ë (C) lu«n t¹o víi hai tiÖm 

cËn mét tam gi¸c cã diÖn tÝch kh«ng ®æi. 

     3) T×m m ®Ó hµm sè cã cùc ®¹i, cùc tiÓu ®èi xøng nhau qua (d): x + 2y + 8 = 0.    
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C©u2: (1,75 ®iÓm) 

       1) T×m m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 03621213 <+−++ xxx mm  ®óng víi ∀x > 0  

       2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 4347347 =−++
xsinxsin

    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: cos2x - (2m + 1)cosx + m + 1 = 0 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi m = 
2

3
. 

   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm x ∈ 





 ππ

2

3

2
; .    

C©u4: (2,5 ®iÓm) 

1) Víi c¸c ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 cã thÓ lËp ®−îc bao nhiªu sè cã ba ch÷ sè 

kh¸c nhau vµ kh«ng lín h¬n 345? 

          2) TÝnh tÝch ph©n sau: I = ∫ −
3

2

2
1dxx  

   3) TÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi c¸c ®−êng: y = x2, y = 
8

2x
 vµ y = 

x
27

    

C©u5: (1,75 ®iÓm) 

Cho h×nh hép ch÷ nhËt ABCD.A'B'C'D' víi AB = a, BC = b, AA' = c. 

    1) TÝnh diÖn tÝch cña tam gi¸c ACD' theo a, b, c. 

    2) Gi¶ sö M vµ N lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña AB vµ BC. Hmy tÝnh thÓ tÝch tø diÖn 

DD'MN theo a, b, c.    

 

§Ò sè 118 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = ( ) ( ) 11283
3

2 2
3

++−−+ xacosxasinacos
x

  (a lµ tham sè) 

  1) Chøng minh r»ng hµm sè lu«n lu«n cã cùc ®¹i, cùc tiÓu. 

  2) Gi¶ sö hµm sè ®¹t cùc trÞ t¹i hai ®iÓm x1, x2. Chøng minh r»ng 2
2

2
1 xx +  ≤ 18 ∀a.     

C©u2: (2 ®iÓm) 
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Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=−+
=−+
0

0
22

aayx

xyx  

   1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh khi a = 1. 

   2) T×m a ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh ®m cho cã hai nghiÖm ph©n biÖt. 

  3) Gäi (x1; y1), (x2; y2) lµ c¸c nghiÖm cña hÖ ®m cho. Chøng minh r»ng: 

         ( ) ( ) 1
2

12
2

12 ≤−+− yyxx     

C©u3: (1 ®iÓm) 

Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: sin2x + 2cos2x = 1 + sinx - 4cosx    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
+−

−2

1

0
2

23

14
dx

xx

x
 

   2) TÝnh giíi h¹n: 
xx

xx
lim
x +−−

+−−
→ 11

11
2

0
    

C©u5: ( 3 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz xÐt ba ®iÓm A(a; 0; 0), B(0; b; 0), 

C(0; 0; c) víi a, b, c > 0. 

   1) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (ABC ).   

   2) X¸c ®Þnh c¸c to¹ ®é cña ®iÓm H lµ h×nh chiÕu vu«ng gãc cña gèc to¹ ®é O 

lªn mÆt ph¼ng (ABC). TÝnh ®é dµi OH. 

   3) TÝnh diÖn tÝch ∆ABC. 

   4) Gi¶ sö a, b, c thay ®æi nh−ng vÉn tho¶ mmn ®iÒu kiÖn a2 + b2 + c2 = k2  víi k > 

0 cho tr−íc. Khi nµo th× ∆ABC cã diÖn tÝch lín nhÊt? Chøng minh r»ng khi ®ã ®o¹n 

OH còng cã ®é dµi lín nhÊt. 

§Ò sè 119 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

mx
mxmx

+−
++−+ 112

2

   (1) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 1. 

   2) X¸c ®Þnh m ®Ó hµm sè (1) nghÞch biÕn trong kho¶ng (0; +∞ ).  
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   3) Chøng minh r»ng víi ∀m ≠ 1, c¸c ®−êng cong (1) ®Òu tiÕp xóc víi mét 

®−êng th¼ng cè ®Þnh t¹i mét ®iÓm cè ®Þnh.     

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó hÖ sau cã nghiÖm: 




=−+
−=−+

445

1

xy)yx(

mxyyx
    

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( ) ( )

( ) ( )







−=+−+−+

+=+−+

142241

312

4
2

44

44
22

4

y
x

logxyylogxylog

yxlogxlogyxlog
 

C©u3: (1 ®iÓm) 

Mét tr−êng tiÓu häc cã 50 häc sinh ®¹t danh hiÖu ch¸u ngoan B¸c Hå, trong ®ã 

cã 4 cÆp anh em sinh ®«i. CÇn chän mét nhãm 3 häc sinh trong sè 50 häc sinh trªn ®i 

dù §¹i héi ch¸u ngoan B¸c Hå, sao cho trong nhãm kh«ng cã cÆp anh em sinh ®«i 

nµo. Hái cã bao nhiªu c¸ch chän.    

C©u4: (2 ®iÓm) 

Cho tÝch ph©n: In = ∫

π
2

0

xdxcosn   n ∈ N* 

   1) TÝnh I3 vµ I4. 

   2) ThiÕt lËp hÖ thøc gi÷a In vµ In - 2 víi n > 2. Tõ ®ã tÝnh I11 vµ I12.    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D' cã c¹nh b»ng a. trªn AB lÊy ®iÓm M, trªn 

CC' lÊy ®iÓm N, trªn D'A' lÊy ®iÓm P sao cho AM = CN = D'P = x (0 ≤ x ≤ a). 

   1) Chøng minh r»ng tam gi¸c MNP lµ tam gi¸c ®Òu. TÝnh diÖn tÝch ∆MNP theo 

a vµ x. T×m x ®Ó diÖn tÝch Êy lµ nhá nhÊt. 

   2) Khi x = 
2

a
 hmy tÝnh thÓ tÝch khèi tø diÖn B'MNP vµ tÝnh b¸n kÝnh mÆt cÇu 

ngo¹i tiÕp tø diÖn Êy.     

§Ò sè 120 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
2

5
2

−
−+

x
xx

  (C) 
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   2) Chøng minh r»ng tÝch c¸c kho¶ng c¸ch tõ 1 ®iÓm M bÊt kú ∈ (C) ®Õn c¸c 

tiÖm cËn lµ 1 h»ng sè. 

   3) T×m trªn mçi nh¸nh cña (C) mét ®iÓm kho¶ng c¸ch gi÷a chóng lµ nhá nhÊt.    

C©u2: (1,75 ®iÓm) 

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )
( )





−=+

−=+

1

1

2

2

xmyxy

ymxxy
 

   1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh víi m = -1. 

   2) T×m m ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt.    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) xcosxsinxgcot 232223
22 +=+  

   2) Tam gi¸c ABC cã AB = AC = b, BC = a. BiÕt ®−êng trßn néi tiÕp tam gi¸c ®i 

qua trung ®iÓm E cña ®−êng cao AH. Chøng minh: 3a = 2b; TÝnh b¸n kÝnh R cña 

®−êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c theo a.    

C©u4: (1,75 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ −
1

0

35
1 dxxx  

   2) Chøng minh r»ng: 1332211
433323

−−−− =++++ nn
n

n
n

n
n

n
n .nC.n...C.C.C     

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c cã ba c¹nh trªn ba ®−êng 

th¼ng sau: 5y = x - 2; y = x + 2; y = 8 - x  

   2) LËp ph−¬ng tr×nh mÆt cÇu cã t©m I(2; 3; -1) c¾t ®−êng th¼ng:  

   (d): 




=−+−
=++−

0843

020345

zyx

zyx
 t¹i hai ®iÓm A, B sao cho AB = 16   

 

§Ò sè 121 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 4x3 + (a + 3)x2 + ax 

   1) Tuú theo c¸c gi¸ trÞ cña a, hmy kh¶o s¸t sù biÕn thiªn cña hµm sè. 
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   2) X¸c ®Þnh a ®Ó y  ≤ 1 khi x  ≤ 1.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: x + 
ba
ba

ba
ba

x −
++

+
−=1

    

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 

( ) ( )






+−=−
=

+

yxlogyxlog

x

y

y
x

33 1

324  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 







=

=

tgytgx

ycosxsin

3

4

1

  

   2) Chøng minh bÊt ®¼ng thøc sau: x4 + y4 + z2 + 1 ≥ 2x(xy2 - x + z + 1)   

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Tõ c¸c ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 thiÕt lËp tÊt c¶ c¸c sè cã 5 ch÷ sè kh¸c nhau. 

Hái trong c¸c sè ®m thiÕt lËp ®−îc, cã bao nhiªu sè mµ sè ®ã nÕu cã mÆt sè 1 vµ sè 6 

th× hai ch÷ sè 1 vµ 6 kh«ng ®øng c¹nh nhau? 

   2) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè: f(x) = 
xsin

gxcot
9

1 +
    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cã c¸c ®−êng th¼ng: 

  (∆): 




=++−
=+−+

0132

0132

zyx

zyx
     (D): 









−=
+−=

+=

tz

ty

atx

33

21

2

 

   1) Víi a cho tr−íc, hmy x¸c ®Þnh ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (P) ®i qua (∆) vµ song 

song víi (D). 

   2) X¸c ®Þnh a ®Ó tån t¹i mét mÆt ph¼ng (Q) ®i qua (∆) vµ vu«ng gãc víi (D). 

Khi ®ã hmy viÕt ph−¬ng tr×nh cña mÆt ph¼ng (Q) ®ã.    

 
§Ò sè 122 

C©u1: (2 ®iÓm) 
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  Cho hµm sè: y = 
2

2

−
++

x
cbxax

 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè ®m cho khi a = 1, b = -4, c = 8. 

 2) X¸c ®Þnh a, b, c biÕt r»ng hµm sè cã ®¹t cùc trÞ b»ng 1 khi x = 1 vµ ®−êng 

tiÖm cËn xiªn cña ®å thÞ vu«ng gãc víi ®−êng th¼ng y = 
2

1 x−
.  

C©u2: (1 ®iÓm) 

T×m m ®Ó hÖ sau cã nghiÖm: 
( )
( )





≥++++−

<−−+

06552

0632

22

222

mmxmx

mxmx
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
2

1
213

2
3 =





 +−−+ xxlogx     

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh:  













 +π







 −π++=






 π−+






 π−






 π− xcosxcosxsinxcosxcosxsin

33
43

8
2

88
32

22  

C©u4: (2 ®iÓm) 

§Æt I = ∫ +

6

0

2

cos3sin

sin

π

xx

xdx
  vµ J = ∫ +

6

0

2

cos3sin

cos

π

xx

xdx
    

  1) TÝnh I - 3J vµ I + J. 

  2) Tõ c¸c kÕt qu¶ trªn, hmy tÝnh c¸c gi¸ trÞ cña I, J vµ K = ∫ +

3

5

2

3 3sinx

cos2xdx

π

π xcos
 

C©u5: (3 ®iÓm) 

Cho gãc tam diÖn vu«ng Oxyz. trªn Ox, Oy, Oz lÇn l−ît lÊy c¸c ®iÓm A, B, C 

cã OA = a, OB = b, OC = c (a, b, c > 0). 

  1) Chøng minh r»ng ∆ABC cã ba gãc nhän. 

  2) Gäi H lµ trùc t©m cña ∆ABC. Chøng minh OH ⊥ (ABC). Hmy tÝnh OH theo a, b, c. 

  3) Chøng minh r»ng b×nh ph−¬ng diÖn tÝch ∆ABC b»ng tæng b×nh ph−¬ng diÖn tÝch 

c¸c mÆt cßn l¹i cña tø diÖn OABC.   

§Ò sè 123 
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho c¸c ®−êng: y = - x
x

3
3

3

+   (P)             y = m(x - 3)  (T) 

   1) T×m m ®Ó (T) lµ tiÕp tuyÕn cña (P). 

   2) Chøng minh r»ng hä (T) ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh A thuéc (P). 

   3) Gäi A, B, C lµ c¸c giao ®iÓm cña (P) vµ (T). Hmy t×m m ®Ó OB ⊥ OC  (O lµ 

gèc to¹ ®é).    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: ( ) 012 =+−+ mxx   

  2) BiÕt: a.cosx + b.cos2x + c.cos3x = 0 víi ∀x. Chøng minh r»ng: a = b = c = 0.    

C©u3: (1,75 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: (1 - a)tg2x - 031
2 =++ a

xcos
 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh khi a = 
2

1
. 

   2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña tham sè a ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nhiÒu h¬n mét 

nghiÖm trong kho¶ng 





 π

2
0; .    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Cho k vµ n lµ c¸c sè nguyªn tho¶ mmn: 0 ≤ k ≤ n. Chøng minh r»ng: 

       ( )2222
n

n
n

kn
n

kn CC.C ≤−+ .  

   2) Gäi (D) lµ miÒn ®−îc giíi h¹n bëi c¸c ®−êng y = -3x + 10; y = 1; y = x2 (x > 

0). TÝnh thÓ tÝch vËt thÓ trßn xoay ®−îc t¹o nªn khi (D) quay xung quanh trôc Ox. 

C©u5: (2,25 ®iÓm) 

Cho Hypebol (H): 1
49

22

=− yx
. Gäi  (d) lµ ®−êng th¼ng qua O cã hÖ sè gãc k, 

(d') lµ ®−êng th¼ng qua O vµ vu«ng gãc víi (d). 

  1) T×m ®iÒu kiÖn ®èi víi k ®Ó (d) vµ (d') ®Òu c¾t (H). 

  2) TÝnh theo k diÖn tÝch h×nh thoi víi 4 ®Ønh lµ 4 giao ®iÓm cña (d), (d') vµ (H). 

  3) X¸c ®Þnh k ®Ó h×nh thoi Êy cã diÖn tÝch nhá nhÊt.    
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§Ò sè 124 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho c¸c ®−êng: y = 
1

22
2

−
+−

x
xx

  (H)     y = -x + m  (T) 

   1) X¸c ®Þnh m ®Ó (T) c¾t (H) t¹i hai ®iÓm A, B ®èi xøng nhau qua ®−êng th¼ng: 

      y = x + 3. 

   2) T×m c¸c gi¸ trÞ k sao cho trªn (H) cã hai ®iÓm kh¸c nhau P, Q tho¶ mmn ®iÒu 

kiÖn: 




=+
=+

kyx

kyx

QQ

PP
. Chøng minh r»ng khi ®ã P vµ Q cïng thuéc mét nh¸nh cña (H).    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Hmy biÖn luËn gi¸ trÞ nhá nhÊt cña F = (x - 2y + 1)2 + (2x + ay + 5)2 theo a 

   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh: mxx =−+− 3 22
121  cã nghiÖm duy nhÊt    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c:  

2cos2x + sin2x.cosx + cos2x.sinx= 2(sinx + cosx)   

   2) Chøng minh r»ng: 44
20052004

1

32

1

21

1 <
+

++
+

+
+

...   

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

1) X¸c ®Þnh c¸c sè A, B, C sao cho:  

     
( )( )∫ ∫ 








+
+

+
+

+
=

++
dx

x
C

x
B

x
A

xx

dx
21221

2
 

   2) TÝnh diÖn tÝch S(t) h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi ®å thÞ cña hµm sè:  

y = 
( )( )2

21

1

++ xx
 trªn ®o¹n [0; t] (t > 0) vµ trôc hoµnh. T×m )t(Slim

t +∞→
    

C©u5: (3 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho h×nh hép ch÷ nhËt 

ABCD.AA'B'C'D' víi A'(0; 0; 0) B'(a; 0; 0), D'(0; b; 0), A(0; 0; c) trong ®ã a, b, c > 0. 

Gäi P, Q, R, S lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB, B'C', C'D', DD'. 

  1) ViÕt ph−¬ng tr×nh tham sè cña hai ®−êng th¼ng PR, QS. 

  2) X¸c ®Þnh a, b, c ®Ó hai ®−êng th¼ng PR, QS vu«ng gãc víi nhau. 

  3) Chøng minh r»ng hai ®−êng th¼ng PR, QS c¾t nhau. 
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  4) TÝnh diÖn tÝch tø gi¸c PQRS.    

§Ò sè 125 
C©u1: (3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( )

1

241
22

−
−+−++

x
mmxmx

   (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi m = 0. 
   2) T×m m ®Ó hµm sè cã cùc trÞ. Khi ®ã hmy viÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i 

qua hai ®iÓm cùc ®¹i vµ cùc tiÓu. 

   3) T×m m ®Ó tÝch c¸c tung ®é ®iÓm cùc ®¹i vµ cùc tiÓu ®¹t gi¸ trÞ nhá nhÊt.     

C©u2: (1 ®iÓm) 

Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 




−=+
−=+

32

2
222

ayx

ayx  

  Gäi (x, y) lµ nghiÖm cña hÖ. X¸c ®Þnh a ®Ó tÝch xy lµ nhá nhÊt     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: 

( ) 013
3 2

2
=−+++ gxcottgxmxtg

xsin
   

   2) Kh«ng dïng m¸y tÝnh chøng minh r»ng: log23 > log34 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Cho hµm sè: f(x) = ax + b víi a2 + b2 > 0. Chøng minh r»ng: 

             ( ) ( ) 0

2

2

0

2

2

0

>


















+


















∫∫

ππ

xdxcosxfxdxsinxf     

   2) Mét nhãm gåm 10 häc sinh, trong ®ã cã 7 nam vµ 3 n÷. hái cã bao nhiªu 
c¸ch xÕp 10 häc sinh trªn thµnh mét hµng däc sao cho 7 häc sinh nam ph¶i ®øng liÒn 

nhau. 

C©u5: (2 ®iÓm) 

Cho hai nöa mÆt ph¼ng (P) vµ (Q) vu«ng gãc víi nhau theo giao tuyÕn (∆). Trªn 

(∆) lÊy ®o¹n AB = a (a lµ ®é dµi cho tr−íc). Trªn nöa ®−êng th¼ng Ax vu«ng gãc víi 

(∆) vµ ë trong (P) lÊy ®iÓm M víi AM = b (b > 0). Trªn nöa ®−êng th¼ng Bt vu«ng 

gãc víi (∆) vµ ë trong (Q) lÊy ®iÓm N sao cho BN = 
b

a2

 

  1) TÝnh kho¶ng c¸ch tõ A ®Õn mÆt ph¼ng (BMN) theo a, b. 
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  2) TÝnh MN theo a, b. Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña b th× MN cã ®é dµi cùc tiÓu. TÝnh ®é 
dµi cùc tiÓu ®ã.    

§Ò sè 126 

C©u1: (3 ®iÓm) 

       1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
1

2
2

−
+−

x
xx

 

       2) BiÖn luËn theo tham sè m sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: mlog
x

xx
2

2

1

2
=

−
+−

 

       3) X¸c ®Þnh tham sè a ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:  
1

2
2

−
+−

x
xx

 - ax + a - 1 = 0    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó hÖ sau cã nghiÖm: 






≥−−−

≤−−

0153

043

23

2

mmxxx

xx
    

   2) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )
( )




=+
=+

223

223

xylog

yxlog

y

x
 

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: sin2x + cos2x + tgx = 2 

   2) Cho ∆ABC cã c¸c c¹nh BC = a, CA = b vµ c¸c gãc A, B, C tho¶ mmn hÖ thøc: 

    a + b = (atgB + btgA)tg
2

C
. Chøng minh r»ng ∆ABC c©n hoÆc vu«ng    

C©u4: (1 ®iÓm) 

     Parabol (P): y2 = 2x chia diÖn tÝch h×nh trßn (C) t©m O b¸n kÝnh 2 2  theo tû sè 

nµo?     

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) Cho hai ®−êng trßn (C1): x
2 + y2 + 4x + 3 = 0 vµ (C2): x

2 + y2 - 8x + 12 = 0. 

X¸c ®Þnh ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn chung cña hai ®−êng trßn trªn.  

   2) LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng qua ®iÓm M(-4; -5; 3) vµ  c¾t hai ®−êng 

th¼ng: (d1): 
1

2

2

3

3

1

−
−=

−
+=+ zyx

     (d2): 
5

1

3

1

2

2

−
−=+=− zyx
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§Ò sè 127 
 

C©u1: (3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
( ) ( )

mx
mmmxxm

−
−−−−+ 221

232

   víi m ≠ -1 

       1) Víi c¸c gi¸ trÞ nµo cña m th× hµm sè ®¹t cùc ®¹i vµ cùc tiÓu trong kho¶ng (0; 2) 

       2) X¸c ®Þnh tiÖm cËn xiªn cña ®å thÞ. Chøng minh r»ng tiÖm cËn xiªn lu«n tiÕp 

xóc víi mét parabol cè ®Þnh. 

       3) T×m m > 0 ®Ó t©m ®èi xøng n»m trªn parabol y = x2 + 1. Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn 

vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi gi¸ trÞ m t×m ®−îc. 

       4) T×m c¸c ®iÓm trªn trôc hoµnh sao cho tõ ®ã ta cã thÓ kÎ ®−îc ®óng mét tiÕp 

tuyÕn tíi ®å thÞ cña hµm sè ë phÇn 3.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Chøng minh r»ng kh«ng tån t¹i m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã hai nghiÖm tr¸i 

dÊu:  m.4x + (2m + 3)2x - 3m + 5 = 0    

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) ( )93113331 5
1

55 −=++− + xx .logloglogx  

C©u3: (2 ®iÓm) 

Cho f(x) = cos22x + 2(sinx + cosx)2 - 3sin2x + m 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh f(x) = 0 khi m = -3. 

   2) TÝnh theo m gi¸ trÞ lín nhÊt vµ gi¸ trÞ nhá nhÊt cña f(x).  

        Tõ ®ã t×m m sao cho f2(x) ≤ 36  ∀x    

C©u4: (1 ®iÓm) 

TÝnh tÝch ph©n: I = ∫

π

+

4

0
22

dx
xcosxsin

xcosxsin
    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng ∆1, ∆2 cã 

ph−¬ng tr×nh: (∆1): 








−=
=

−=

tz

ty

tx 1

    (∆2): 








=
−=

=

'tz

'ty

'tx

1

2

    (t, t' ∈ R) 

  1) Chøng minh r»ng hai ®−êng th¼ng ∆1, ∆2 chÐo nhau. 
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  2) ViÕt ph−¬ng tr×nh c¸c mÆt ph¼ng (P), (Q) song song víi nhau vµ lÇn l−ît ®i qua ∆1 

∆2. 

  3) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a ∆1 vµ ∆2 .         

§Ò sè 128 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
2

33
2

+
++

x
xx

    (1) 

   

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè trªn, tõ ®ã suy ra ®å thÞ cña 

hµm sè: y = 
2

33
2

+
++

x
xx

 

   2) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn víi ®−êng cong (1) biÕt r»ng tiÕp tuyÕn nµy 

vu«ng gãc víi ®−êng th¼ng: 3y - x + 6 = 0. 

   3) BiÖn luËn theo a sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: x2 + (3 - a)x + 3 - 2a = 0  (2) 

vµ so s¸nh c¸c nghiÖm ®ã víi sè -3 vµ -1.   

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 2152
2 =−++− xxx   

   2) BiÖn luËn theo m sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: x + 3 = m 1
2 +x    

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

XÐt ph−¬ng tr×nh: sin4x + cos4x = m  (m lµ tham sè) 

   1) X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm. 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh ®ã khi m = 
4

3
.    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) TÝnh tÝch ph©n: I = ( )∫
+

2

1
4

1xx

dx
 

   2) Chøng minh r»ng: víi n lµ sè tù nhiªn, n ≥ 2 ta cã:  

        
n

n

A
...

AA n

1111
22

3
2
2

−=+++     

C©u5: (2 ®iÓm) 
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Cho h×nh chãp tø gi¸c S.ABCD cã ®¸y ABCD lµ h×nh thang vu«ng t¹i c¸c ®Ønh 

A vµ D. BiÕt r»ng AB = 2a, AD = CD = a, (a > 0). C¹nh bªn SA = 3a vu«ng gãc víi 

®¸y. 

   1) TÝnh diÖn tÝch tam gi¸c SBD theo a. 

   2) TÝnh thÓ tÝch tø diÖn SBCD theo a.    

 
§Ò sè 129 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
2

52
2

−
−

x
xx

  (C) 

   2) ViÕt ph−¬ng tr×nh tiÕp tuyÕn cña ®å thÞ (C) vu«ng gãc víi: x + 4y - 1 = 0 

   3) BiÖn luËn theo m sè nghiÖm ph−¬ng tr×nh: m
x

xx
=

−
−

2

52
2

    

C©u2: (1,5 ®iÓm) 

Chøng minh r»ng víi ∀m hÖ sau lu«n cã nghiÖm: 
( )




+=+

+=++

mmyxxy

mxyyx
2

12
     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 
5

4
31

5

3
2

2 x
cos

x
cos =+    

   2) Chøng minh r»ng nÕu a, b, c lµ ba c¹nh cña mét tam gi¸c th×: 

    ab + bc + ca > 
2

1
(a2 + b2 + c2)  

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

TÝnh diÖn tÝch phÇn mÆt ph¼ng h÷u h¹n ®−îc giíi h¹n bëi c¸c ®−êng th¼ng: x = 

0, x = 
2

1
, trôc Ox vµ ®−êng cong y = 

4
1 x

x

−
    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

 1) Cho hai ®−êng trßn t©m A(1; 0) b¸n kÝnh r1 = 4 vµ t©m B(-1; 0) b¸n kÝnh r2 = 2  

 a) Chøng minh r»ng hai ®−êng trßn ®ã tiÕp xóc trong víi nhau.     
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    b) T×m tËp hîp t©m I(x, y) cña c¸c ®−êng trßn tiÕp xóc víi c¶ hai ®−êng trßn 

trªn. TËp hîp ®ã gåm nh÷ng ®−êng g×? 

  2) Cho Elip: 4x2 + 9y2 = 36  ®iÓm M(1; 1). LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng qua M vµ 

c¾t Elip t¹i hai ®iÓm M1, M2 sao cho MM1 = MM2 

 
 
 

§Ò sè 130 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho parabol: y = x2 + (2m + 1)x + m2 - 1 

   1) T×m quü tÝch ®Ønh cña parabol khi m biÕn thiªn. 

   2) Chøng minh r»ng kho¶ng c¸ch gi÷a c¸c giao ®iÓm cña ®−êng th¼ng y = x víi 

parabol kh«ng phô thuéc vµo m. 

   3) Chøng minh r»ng víi ∀m parabol lu«n tiÕp xóc víi mét ®−êng th¼ng cè 

®Þnh.     

C©u2: (1,75 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã 4 nghiÖm ph©n biÖt:  

             mxxxx +−=−+− 58102
22     

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 163322 −>+ xxx ..  

C©u3: (1,75 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: sin2x + sin22x + sin23x = 2 

   2) TÝnh sè ®o c¸c gãc cña ∆ABC, biÕt r»ng: cosA = sinB + sinC - 
2

3
    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

1) Cã bao nhiªu sè ch½n cã ba ch÷ sè kh¸c nhau ®−îc t¹o thµnh tõ c¸c ch÷ sè 1, 

2, 3, 4, 5, 6? 

   2) Cã bao nhiªu sè cã ba ch÷ sè kh¸c nhau ®−îc t¹o thµnh tõ c¸c ch÷ sè 1, 2, 3, 

4, 5, 6 mµ c¸c sè ®ã nhá h¬n sè 345?    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 
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Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho h×nh lËp ph−¬ng 

ABCD.A'B'C'D'. BiÕt A'(0; 0; 0), B'(a; 0; 0) D'(0; a; 0), A(0; 0; a) trong ®ã a > 0. Gäi 

M, N lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB vµ B'C'. 

   1) ViÕt ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng (α) ®i qua M vµ song song víi hai ®−êng th¼ng 

AN vµ BD'. 

   2) TÝnh thÓ tÝch tø diÖn AMND'. 

   3) TÝnh gãc vµ kho¶ng c¸ch gi÷a c¸c ®−êng th¼ng AN vµ BD'.    

 

§Ò sè 131 

C©u1: (2 ®iÓm)  

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = x + 1 + 
1

1

−x
 

   2) Tõ ®å thÞ trªn, hmy suy ra sè nghiÖm x ∈ 





 π

2
0  ;  cña ph−¬ng tr×nh: 

    sinx + cosx + m
xcosxsin

gxcottgx =





 +++ 11

2

1
 tuú theo gi¸ trÞ cña tham sè m    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: 

   xloga
xloga

xlogaxlogaxlog axaxa =+++ 4444    

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 
2

3
1212 >−−+−+ xxxx   

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) T×m c¸c nghiÖm x ∈ 





 ππ

3
2

 ;  cña ph−¬ng tr×nh:  

  sin xsinxcosx 21
2

7
3

2

5
2 +=






 π−−






 π+     

  2) Chøng minh r»ng víi 4 sè thùc bÊt kú x1, x2, x3, x4 ta lu«n cã: 

    a) ( )( )4321
2
4

2
3

2
2

2
1 xxxxxxxx ++≥+++  

    b) ( )( )( )( ) ( ) ( )2
42

2
31

2
4

2
3

2
2

2
1 428421 ++≥++++ xxxxxxxx  

C©u4: (2 ®iÓm) 
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1) TÝnh tÝch ph©n sau: I = 
( )
( )∫

+

+1

0
2

2

1

1
dx

x

ex x
 

   2) Cho A lµ mét tËp hîp cã 20 phÇn tö. 

    a) Cã bao nhiªu tËp hîp con cña A? 

    b) Cã bao nhiªu tËp hîp con kh¸c rçng cña A mµ cã sè phÇn tö lµ sè ch½n?    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D'  víi c¹nh b»ng a. Gi¶ sö M vµ N lÇn l−ît 

lµ trung ®iÓm cña BC vµ DD'. 

   1) Chøng minh r»ng MN song song víi mÆt ph¼ng (A'BD). 

   2) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng BD vµ MN theo a.    

§Ò sè 132 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

    1) Cho hµm sè: y = 
( )
( )xv
xu

. Chøng minh r»ng nÕu y'(x0) = 0, th× ta cã: 
( )
( )

( )
( )0

0

0

0

xv
xu

x'v
x'u =     

    2) Chøng minh r»ng nÕu hµm sè: y = 
2

232
2

+
−++

x
mxx

 (1) ®¹t cùc ®¹i t¹i x1 vµ cùc 

tiÓu t¹i x2 th× ta cã: ( ) ( ) 2121 4 xxxyxy −=− . 

    3) KiÓm tra l¹i kÕt qu¶ trong phÇn 2) bëi viÖc kh¶o s¸t vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (1) 

víi m = 2. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=−

=+

222

1

yx

yx
 

   2) T×m a, b ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm duy nhÊt: 

    ( ) ( ) 33 2223 23 2 bbxabaxbax =−+−++     

C©u3: (2 ®iÓm) 

      1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: cos3x + ( )xsinxcos 21232
22 +=−  

      2) Chøng minh r»ng nÕu a, b, c lµ ba c¹nh cña ∆ABC vµ a + b = tg ( )btgBatgA
C +
2

 

Th× ∆ABC c©n.    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 
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TÝnh nguyªn hµm: 
( )

( )∫
++

−
42

2

11

1

xx

dxx
    

C©u5: (2 ®iÓm) 

      1) NÕu Elip: 1
2

2

2

2

=+
b

y

a

x
 nhËn c¸c ®−êng th¼ng 3x - 2y - 20 = 0 vµ x + 6y - 20 = 0 

lµm tiÕp tuyÕn, hmy tÝnh a2 vµ b2. 

      2) Cho Elip 1
2

2

2

2

=+
b

y

a

x
 (E). T×m quan hÖ gi÷a a, b, k, m ®Ó (E) tiÕp xóc ®−êng 

th¼ng y = kx + m.   

      3) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng:  

    (d1): 




=+−−
=−−

04

012

yx

zx
     (d2): 





=−−
=−+

0633

023

zy

yx
 

§Ò sè 133 

C©u1: (3 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
1

2
2

−
+−

x
xx

 

   2) T×m tËp hîp c¸c ®iÓm N(x, y) tho¶ mmn: 
1

2
2

−
+−≥

x
xx

y  

   3) BiÖn luËn theo m sè nghiÖm x ∈ [0; π] cña ph−¬ng tr×nh: 

             cos2x + (m - 1)cosx + m + 2 = 0    

C©u2: (1 ®iÓm) 

X¸c ®Þnh tham sè m ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: 




=++

=++

11

1

xy

myx
    

C©u3: (2 ®iÓm)  

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) ( ) 





 π+−






 π+−−=−

4
2

4
214122 xsinxcosxsinxsin   

   2) Cho a > 0. Chøng minh r»ng: xn + (a - x)n ≥ 2
na








2
  

C©u4: (2 ®iÓm) 
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1) TÝnh tÝch ph©n: I = ∫ −
1

0

dxmxx  tuú theo m. 

   2) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè: y = 133
2 +− xx     

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho mÆt ph¼ng (P) cã ph−¬ng 

tr×nh: x + y + z = 0 vµ ®−êng th¼ng (d) cã ph−¬ng tr×nh: 




=−−
=−+

0723

032

zx

yx
 

   1) X¸c ®Þnh giao ®iÓm A cña ®−êng th¼ng (d) víi mÆt ph¼ng (P). 

   2) ViÕt ph−¬ng tr×nh cña ®−êng th¼ng (∆) ®i qua A, vu«ng gãc víi ®−êng th¼ng 

(d) vµ n»m trong mÆt ph¼ng (P).  

 
 

§Ò sè 134 

C©u1: (2 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = x3 - 3x2 - 9x + 1 

   2) T×m ®iÒu kiÖn ®èi víi a vµ b sao cho ®−êng th¼ng y = ax + b c¾t ®å thÞ trªn 

t¹i 3 ®iÓm kh¸c nhau A, B, C víi B lµ ®iÓm gi÷a cña ®o¹n AC.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: x2 + 2 1
2 −++− mmmx  ≤ 0    

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 
2

1

2

24
2 ≥









−
−

x
x

logx  

C©u3: (2 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: sin6x + cos6x = asin2x 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh khi a = 1. 

   2) T×m a ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm.    

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Tõ c¸c ch÷ c¸i cña C©u: "Tr−êng THPT Lý Th−êng KiÖt" cã bao nhiªu 

c¸ch xÕp mét tõ (tõ kh«ng cÇn cã nghÜa hay kh«ng) cã 6 ch÷ c¸i mµ trong tõ ®ã ch÷ 
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"T" cã mÆt ®óng 3 lÇn, c¸c ch÷ kh¸c cã mÆt kh«ng qu¸ mét lÇn vµ trong tõ ®ã kh«ng 

cã ch÷ "£".  

   2) TÝnh tÝch ph©n sau: I = ( )( )∫
+−−

−1

2

1
22

222

1
dx

xxxx

x
   

C©u5: (2 ®iÓm) 

    Cho c¸c ®−êng trßn (C): x2 + y2 = 1 vµ (Cm): x2 + y2
 - 2(m + 1)x + 4my = 5. 

   1) Chøng minh r»ng cã hai ®−êng trßn ( )
1mC , ( )

2mC  tiÕp xóc víi ®−êng trßn 

(C) øng víi 2 gi¸ trÞ m1, m2 cña m. 

   2) X¸c ®Þnh ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng tiÕp xóc víi c¶ hai ®−êng trßn ( )
1mC  vµ 

( )
2mC .    

 
 

§Ò sè 135 

C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
2

12
2

+
+α+α

x
sinxcosx

 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi α = 0. 

   2) X¸c ®Þnh α ®Ó ®−êng trßn cã t©m ë gèc to¹ ®é vµ tiÕp xóc víi tiÖm cËn xiªn 

cña ®å thÞ hµm sè cã b¸n kÝnh lín nhÊt.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m ®iÒu kiÖn cña y ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh sau ®óng víi ∀x ∈ R 

            








+
+−









+
+−









+
−

1
12

1
12

1
2 22

2
2

y
y

logx
y

y
logx

y
y

log  > 0     

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 
2

1

4

1 +≥− xx  

C©u3: (2 ®iÓm) 

         1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 3cosx + 4sinx + 6
143

6 =
++ xsinxcos
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         2) Chøng minh r»ng: ∀x, y, z ta cã: 19x2 + 54y2 + 16z2 + 36xy - 16xz - 24yz ≥ 0     

C©u4: (2 ®iÓm) 

         1) Chøng minh r»ng ph−¬ng tr×nh: 5x5 + 4x4 + 6x3 - 2x2 + 5x + 4 = 0 cã nghiÖm. 

         2) Víi mçi n lµ sè tù nhiªn, hmy tÝnh tæng: 

nn
nnnnn C

n
...CCCC 2

1

1
2

4

1
2

3

1
2

2

1 332210

+
+++++    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian, cho ®o¹n OO' = h kh«ng ®æi vµ hai nöa ®−êng th¼ng Od, 

O'd' cïng vu«ng gãc víi OO' vµ vu«ng gãc víi nhau. §iÓm M ch¹y trªn Od, ®iÓm N 

ch¹y trªn O'd' sao cho ta lu«n cã OM2 + O'N2 = k2, k cho tr−íc. 

   1) Chøng minh r»ng MN cã ®é dµi kh«ng ®æi. 

   2) X¸c ®Þnh vÞ trÝ cña M trªn Od, N trªn O'd' sao cho tø diÖn OO'MN cã thÓ tÝch 

lín nhÊt.    

 
§Ò sè 136 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 - 3ax2 + 4a3 
   1) Víi a > 0 cè ®Þnh, hmy kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè.   

   2) X¸c ®Þnh a ®Ó c¸c ®iÓm cùc ®¹i vµ cùc tiÓu cña ®å thÞ lµ ®èi xøng víi nhau 

qua ®−êng th¼ng y = x. 
   3) X¸c ®Þnh a ®Ó ®−êng th¼ng y = x c¾t ®å thÞ t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt A, B, C víi  
AB = AC.   

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( )

( ) ( )

( )
( )













=+−+
+

=−−
+

−+
+

01123

23

2

0123
23

122

23

1

22

2

222

y
xx

y
xx

y

xx
  

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn bÊt ph−¬ng tr×nh: mx −  < x - 2   

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: sin4x + cos4x = msin2x - 
2

1
   (1) 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh (1) khi m = 1. 



ĐỀ THI THỬ ĐẠI HỌC 2009 CHỌN LỌC 

 

Toanhoccapba.wordpress.com Page 141 

 

   2) Chøng minh r»ng víi mäi tham sè m tho¶ mmn ®iÒu kiÖn m  ≥ 1 th× ph−¬ng 

tr×nh (1) lu«n lu«n cã nghiÖm.    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Cho mét h×nh hép ch÷ nhËt cã thÓ tÝch b»ng 27, diÖn tÝch toµn phÇn b»ng 9t vµ 
c¸c c¹nh lËp thµnh mét cÊp sè nh©n. 
   1) TÝnh c¸c c¹nh cña h×nh hép ®ã khi a = 6. 

   2) X¸c ®Þnh t ®Ó tån t¹i h×nh hép ch÷ nhËt cã c¸c tÝnh chÊt nªu trªn.    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng ∆1, ∆2 cã 

ph−¬ng tr×nh: ∆1: 




=+−
=+−

0104

0238

zy

zx
   ∆2: 





=++
=−−

022

032

zy

zx
 

  1) ViÕt ph−¬ng tr×nh c¸c mÆt ph¼ng (P) vµ (Q) song song víi nhau vµ lÇn l−ît ®i qua 

∆1 vµ ∆2. 

  2) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a ∆1 vµ ∆2 

  3) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ∆ song song víi trôc Oz vµ c¾t c¶ hai ®−êng th¼ng 

∆1 vµ ∆2          

§Ò sè 137 

C©u1: (3 ®iÓm) 

1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè: y = 
1

1
2

−
+−

x
xx

  (C). Tõ ®ã 

suy ra ®å thÞ hµm sè: y = 
1

1
2

−
+−

x
xx

 

   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: x2 - (m + 1)x + m + 1 = 0 

   3) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã 3 nghiÖm ph©n biÖt ∈ [-3; 0]: 

  ( ) ( )( ) 01212
222 =++++−+ mttmtt    

C©u2: (1 ®iÓm) 

Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh: xxmmxx 222
22 +=−−     

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 8sinx = 
xsinxcos

13 +    
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   2) Cho a3 > 36 vµ abc = 1. Chøng minh r»ng: cabcabcb
a ++>++ 22

2

3
  

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Chøng minh r»ng: xn = ( )∑
=

−
n

k

kk
nn

xC
0

12
2

1
    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

Cho h×nh chãp S.ABCD cã ®¸y ABCD lµ h×nh vu«ng c¹nh a, SA ⊥ (ABCD) vµ 

SA= a 2 . Trªn c¹nh AD lÊy ®iÓm M thay ®æi. §Æt gãc ACM = α. H¹ SN ⊥ CM. 

  1) Chøng minh N lu«n thuéc mét ®−êng trßn cè ®Þnh vµ tÝnh thÓ tÝch tø diÖn SACN 

theo a vµ α. 

  2) H¹ AH ⊥ SC, AK ⊥ SN. Chøng minh r»ng SC ⊥ (AHK) vµ tÝnh ®é dµi ®o¹n HK.   
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C©u1: (3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

2

−x
x

 

      1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 

      2) T×m hai ®iÓm A, B n»m trªn ®å thÞ vµ ®èi xøng nhau qua ®−êng th¼ng y = x - 1. 

      3) Dïng ®å thÞ ®m vÏ ®−îc ë phÇn 1), hmy biÖn luËn sè nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh: 

         z4 - mz3 + (m + 2)z2 - mz + 1 = 0      (m lµ tham sè)     

C©u2: (2 ®iÓm) 

 1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 253294123
2 +−+−=−+− xxxxx     

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh:  

     ( ) 2323
2

2

1
2

2 +−−−=−++− xxmxmxlogxxlog  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: cos3x - 2cos2x + cosx = 0 
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   2) Cho ∆ABC tho¶ mmn hÖ thøc: tgA + tgB = 2cotg
2

C
. Chøng minh ∆ABC c©n.    

C©u4: (1 ®iÓm) 

Chøng minh bÊt ®¼ng thøc: π<
−

<π
∫
π2

0
354 xcos
dx

    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é trùc chuÈn Oxy cho Elip: (E) 1
49

22

=+ yx
 vµ hai 

®−êng th¼ng: (D): ax - by = 0; (D'): bx + ay = 0; Víi a2 + b2 > 0. 

Gäi M, N lµ c¸c giao ®iÓm cña (D) víi (E); P, Q lµ c¸c giao ®iÓm cña (D') víi (E). 

   1) TÝnh diÖn tÝch tø gi¸c MPNQ theo a vµ b. 

   2) T×m ®iÒu kiÖn ®èi víi a, b ®Ó diÖn tÝch tø gi¸c MPNQ nhá nhÊt.    

 
 
 

§Ò sè 139 

C©u1: (2,25 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 - 3mx2 + (m2 + 2m - 3)x + 4      (Cm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C1) cña hµm sè víi m = 1.  

  2) ViÕt ph−¬ng tr×nh Parabol qua cùc ®¹i, cùc tiÓu cña (C1) vµ tiÕp xóc y = -2x + 2. 

  3) T×m m ®Ó (Cm) cã cùc ®¹i, cùc tiÓu n»m vÒ hai phÝa cña Oy.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i vµ biÖn luËn hÖ ph−¬ng tr×nh: 






+=+

+=+

xmyxyy

ymxxyx

2

2

2

2

  

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 0
24

233
2

≥
−

−+−

x

x x
   

C©u3: (2 ®iÓm) 

    1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 3
32

32 =
++
++

xcosxcosxcos
xsinxsinxsin
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    2) Chøng minh r»ng nÕu x > 0, ∀n ∈ Z+  ta lu«n cã: ex > 1 + 
!n

x
...

!
x

!
x

!
x n

++++
321

32

   

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Chøng minh: ( ) ( ) ( )∫∫∫

π
ππ

π=π=
2

000
2

dxxsinfdxxsinfdxxsinf.x  

   ¸p dông tÝnh tÝch ph©n: I = ∫
π

+0
2

1
dx

xcos

xsin.x
    

C©u5: (2,25 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng d1 vµ d2 cã 

ph−¬ng tr×nh: d1: 




=++−
=+

04

0

zyx

yx
   d2: 





=−+
=−+
02

013

zy

yx
 

   1) Chøng minh r»ng ®ã lµ hai ®−êng th¼ng chÐo nhau. 

   2) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng ®ã. 

   3) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm M(2; 3; 1) vµ c¾t c¶ hai ®−êng 

th¼ng d1 vµ d2.    
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x4 - 6bx2 + b2 

     1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè øng víi b = 1. 

     2) Víi b lµ tham sè, tuú theo b hmy t×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña hµm sè trªn ®o¹n [-2; 1]  

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó hai ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm chung: 

      ax2 + x + 1 = 0   vµ   x2 + ax + 1 = 0   

   2) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: 
( )
( )

3
5

35
3

>
−
−

xlog
xlog

a

a    (a lµ tham sè > 0, ≠ 1) 

C©u3: (2 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: (2sinx - 1)(2cos2x + 2sinx + m) = 3 - 4cos2x  (1)  

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh (1) víi m = 1. 
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   2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó ph−¬ng tr×nh (1) cã ®óng 2 nghiÖm tho¶ mmn 

®iÒu kiÖn: 0 ≤ x ≤ π.    

C©u4: (1 ®iÓm) 

Cho In = 
( )∫

+
n

x

dx

2
1

. Chøng minh r»ng: In = 
( )( ) ( )12

32

112
12 −

−+
+−

− n
n

xn

x
n

In - 1  

C©u5: (3 ®iÓm0 

Cho tø diÖn SABC cã SC = CA = AB = a 2 , SC ⊥ (ABC), ∆ABC vu«ng t¹i A, 

c¸c ®iÓm M thuéc SA vµ N thuéc BC sao cho AM = CN = t (0 < t < 2a). 

   1) TÝnh ®é dµi ®o¹n th¼ng MN. 

   2) T×m gi¸ trÞ cña t ®Ó ®o¹n MN ng¾n nhÊt. 

   3) Khi ®o¹n th¼ng MN ng¾n nhÊt, chøng minh MN lµ ®−êng vu«ng gãc chung 

cña BC vµ SA.    
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C©u1: ( 3 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 2x3 - 3(2m + 1)x2 + 6m(m + 1)x + 1    (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C0) cña hµm sè øng víi m = 0. 

   2) T×m ®iÒu kiÖn ®èi víi a vµ b ®Ó ®−êng th¼ng (D): y = ax + b c¾t ®å thÞ (C0) 

t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt A, B, C sao cho B c¸ch ®Òu A vµ C. Chøng minh r»ng khi ®ã (D) 

lu«n lu«n ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh I. 

   3) T×m quü tÝch c¸c ®iÓm cùc trÞ cña (Cm). X¸c ®Þnh c¸c trong mÆt ph¼ng to¹ ®é 

lµ ®iÓm cùc ®¹i øng víi gi¸ trÞ nµy cña m vµ lµ ®iÓm cùc tiÓu øng víi gi¸ trÞ kh¸c cña 

m.   

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) 12103
22 −−=−+ xxxx     

   2) X¸c ®Þnh m ®Ó ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm x1, x2 tho¶ mmn 1
2
2

2
1 >+ xx :      
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     ( ) ( ) 024222
22

2

1
22

4 =−++−+− mmxxlogmmxxlog   

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: tg2x - tg3x - tg5x = tg2x.tg3x.tg5x    

   2) Chøng minh nÕu a, b, c > 0 th×: 
2

3≥
+

+
+

+
+ ba

c
ac

b
cb

a
 

C©u4: (1 ®iÓm) 

TÝnh tÝch ph©n: I(m) = ∫ +−
1

0

2
2 dxmxx     

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trong kh«ng gian víi hÖ to¹ ®é §Òc¸c Oxyz cho hai ®−êng th¼ng: 

  D1: 




=++−
=+

04

0

zyx

yx
    D2: 





=−+
=−+
02

013

zy

yx
 

   1) Chøng minh r»ng ®ã lµ hai ®−êng th¼ng chÐo nhau. 

   2) TÝnh kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®−êng th¼ng ®ã. 

   3) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua ®iÓm M(2; 3; 1) vµ c¾t c¶ hai ®−êng 

th¼ng D1 vµ D2.     
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

 Cho hµm sè: y = 
2

123
2

+
+++

x
aaxax

        (1) 

 1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi a = -1. 

 2) Chøng minh r»ng tiÖm cËn xiªn cña (1) lu«n qua mét ®iÓm cè ®Þnh víi ∀a. 

 3) Víi gi¸ trÞ nµo cña a th× ®å thÞ cña (1) tiÕp xóc víi ®−êng th¼ng y = a. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: mxmxx −−=+− 12
22  

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi m = 2. 

   2) Gi¶i vµ biÖn luËn ph−¬ng tr×nh theo m.    

C©u3: (1 ®iÓm) 
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Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: sinx + cosx + cos2x - 2sinx.cosx = 0 

C©u4: (2 ®iÓm) 

1) Cho hai ph−¬ng tr×nh:  x2 + 3x + 2m = 0  x2 + 6x + 5m = 0 

 T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó mçi ph−¬ng tr×nh ®Òu cã hai nghiÖm ph©n biÖt 

vµ gi÷a 2 nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh nµy cã ®óng mét nghiÖm cña ph−¬ng tr×nh kia. 

   2) T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = ( ) ( )13
2

3

2

1
22 ++− −+ xlogxlog xx  

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

1) ViÕt ph−¬ng tr×nh c¸c c¹nh cña ∆ABC biÕt ®−êng cao vµ ph©n gi¸c trong qua 

®Ønh A, C lÇn l−ît lµ: (d1): 3x - 4y + 27 = 0 vµ (d2): x + 2y - 5 = 0 

   2) Cho h×nh lËp ph−¬ng ABCD.A'B'C'D'. Gäi M, N lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña 

AD vµ BB'. chøng minh r»ng MN vu«ng gãc víi AC.     

 3) Cho tø diÖn ABCD. T×m ®iÓm O sao cho: 0=+++ ODOCOBOA  

Chøng minh r»ng ®iÓm O ®ã lµ duy nhÊt.   

 
 
 
 

§Ò sè 143 

C©u1: ( 3 ®iÓm) 

Cho (C) lµ ®å thÞ hµm sè: y = x + 12
2 +x  

   1) X¸c ®Þnh c¸c tiÖm cËn cña ®å thÞ (C). 

   2) Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña m th× ph−¬ng tr×nh: x + 12
2 +x  = m cã nghiÖm? 

   3) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng tiÕp xóc víi (C) t¹i ®iÓm thuéc (C) cã hoµnh 

®é x = 2.   

   4) T×m quü tÝch c¸c ®iÓm trªn trôc tung Oy sao cho tõ ®ã cã thÓ kÎ ®−îc Ýt nhÊt 

mét ®−êng th¼ng tiÕp xóc víi (C). 

C©u2: (2 ®iÓm) 
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Cho hÖ ph−¬ng tr×nh: 
( ) ( )



+=++

=+

21
2 ymxyyx

myx
 

   1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh víi m = 4. 

   2) T×m m ®Ó hÖ ph−¬ng tr×nh cã nhiÒu h¬n hai nghiÖm.    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 




=+

=+

2

2

ycosxcos

ysinxsin
 

   2) Chøng minh r»ng nÕu ∆ABC cã ba gãc A, B, C tho¶ mmn ®iÒu kiÖn: 

sinA + sinB + sinC = sin2A + sin2B + sin2C     Th× ∆ABC ®Òu.    

C©u4: (1 ®iÓm) 

Víi c¸c ch÷ sè 0, 1, 2, 3, 6, 9 cã thÓ thµnh lËp ®−îc bao nhiªu sè chia hÕt cho 3 

vµ gåm 5 ch÷ sè kh¸c nhau?    

C©u5: (2 ®iÓm) 

       1) Gäi ®−êng trßn (T) lµ giao tuyÕn cña mÆt cÇu: (x - 3)2 + (y + 2)2 - (z - 1)2 = 100 

víi mÆt ph¼ng: 2x - 2y - x + 9 = 0.  X¸c ®Þnh to¹ ®é t©m vµ b¸n kÝnh cña (T).    

       2) Cho ∆ABC víi A(1; 2; -1), B(2; -1; 3), C(-4; 7; 5). TÝnh ®é dµi ®−êng ph©n 

gi¸c trong kÎ tõ ®Ønh B.  
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 + 3x2 + mx + 1 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè khi m = 3. 

   2) Chøng minh r»ng víi ∀m, ®å thÞ hµm sè (Cm) ®m cho lu«n lu«n c¾t ®å thÞ 

y = x3 + 2x2 + 7 t¹i hai ®iÓm ph©n biÖt A vµ B. T×m quü tÝch trung ®iÓm I cña AB. 

   3) X¸c ®Þnh m ®Ó ®å thÞ (Cm) c¾t ®−êng y = 1 t¹i 3 ®iÓm ph©n biÖt C(0; 1), D, 

E. T×m m ®Ó c¸c tiÕp tuyÕn t¹i D vµ E vu«ng gãc víi nhau.      

C©u2: (2 ®iÓm) 

Cho ph−¬ng tr×nh: ( )( )xxxx −+−−++ 6363  = m 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh víi m = 3. 
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   2) T×m m ®Ó ph−¬ng tr×nh cã nghiÖm.    

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) T×m tÊt c¶ c¸c nghiÖm cña pt: sinxcos4x + 2sin22x = 1 - 4 





 −π

24

2 x
sin     

 tho¶ mmn hÖ bÊt ph−¬ng tr×nh: 




−>+

<−

xx

x

3

31

2
  

   2) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña hµm sè: f(x) = 5cosx - cos5x trªn ®o¹n 




 ππ−

44
; . 

C©u4: (1 ®iÓm) 

TÝnh: I = ∫
π

0

2 xdxsinx     

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

          1) Trong mÆt ph¼ng víi hÖ täa ®é trùc chuÈn Oxy cho hai ®iÓm A(-1; 3), B(1; 1) 

vµ ®−êng th¼ng (d): y = 2x. 

    a) X¸c ®Þnh ®iÓm C trªn (d) sao cho ∆ABC lµ mét tam gi¸c ®Òu.     

    b) X¸c ®Þnh ®iÓm C trªn (d) sao cho ∆ABC lµ mét tam gi¸c c©n. 

          2) LËp ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng tiÕp xóc víi mÆt cÇu:  

(S): x2 + y2 + z2 - 10 x+ 2y + 26z - 113 = 0 vµ song song víi hai ®−êng th¼ng:  

(d1): 
2

13

3

1

2

5 +=
−
−=+ zyx

 vµ (d2): 
0

8

2

1

3

7 −=
−
+=+ zyx
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C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

2
2

+
++

x
mmxx

   (Cm) 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C-1) cña hµm sè khi m = -1. Tõ ®ã suy ra 

®å thÞ cña hµm sè sau: y = 
( )

1

12

+
+

x

x1-x
 

   2) X¸c ®Þnh c¸c gi¸ trÞ cña m sao cho qua A(0; 1) kh«ng cã ®−êng th¼ng nµo 

tiÕp xóc víi (Cm). 

   3) X¸c ®Þnh c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó (Cm) c¾t Ox t¹i hai ®iÓm vµ hai tiÕp tuyÕn t¹i 

hai ®iÓm ®ã vu«ng gãc víi nhau.    

C©u2: (1,5 ®iÓm) 
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T×m m ®Ó hÖ sau cã nghiÖm duy nhÊt: 






+−=

+−=

myyyx

mxxxy
232

232

4

4
    

C©u3: (2 ®iÓm) 

   1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 2sin3x - sinx = 2cos3x - cosx + cos2x  

   2) T×m gi¸ trÞ lín nhÊt, gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè: y = sin4x + cos4x + sinxcosx + 1   

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: g(x) = sinxsin2xcos5x 

   1) T×m hä nguyªn hµm cña hµm sè g(x). 

   2) TÝnh tÝch ph©n: I = 
( )

∫

π

π−
+

2

2

1
dx

e

xg
x

    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

Cho h×nh chãp tø gi¸c S.ABCD cã ®¸y ABCD lµ h×nh thang vu«ng t¹i A vµ D, 

víi AB = AD = a; DC = 2a. C¹nh bªn SD vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng ®¸y vµ SD = a 3  

(a lµ sè d−¬ng cho tr−íc). Tõ trung ®iÓm E cña DC dùng EK vu«ng gãc víi SC  

(K ∈ SC). 

   1) TÝnh thÓ tÝch h×nh chãp S.ABCD theo a vµ chøng minh SC vu«ng gãc víi mÆt 

ph¼ng (EBK). 
   2) Chøng minh r»ng 6 ®iÓm S, A, B, E, K, D cïng thuéc mét mÆt cÇu. X¸c ®Þnh 
t©m vµ tÝnh b¸n kÝnh mÆt cÇu ®ã theo a. 

          3) TÝnh kho¶ng c¸ch tõ trung ®iÓm M cña ®o¹n SA ®Õn mÆt ph¼ng (SBC) theo a.    
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C©u1: (2 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
22

43
2

−
+−

x
xx

 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè. 

  2) Gäi I lµ giao ®iÓm cña hai tiÖm cËn, M lµ mét ®iÓm tuú ý thuéc (C). TiÕp 

tuyÕn t¹i (C) t¹i M c¾t tiÖm cËn ®øng vµ tiÖm cËn xiªn theo thø tù t¹i A vµ B. Chøng 

minh r»ng M lµ trung ®iÓm cña ®o¹n AB vµ diÖn tÝch ∆IAB kh«ng phô thuéc vÞ trÝ cña 

M trªn (C). 

   3) T×m trªn (C) hai ®iÓm ®èi xøng nhau qua ®−êng th¼ng y = x.      

C©u2: (2 ®iÓm) 
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1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: xxxx −+=−+ 1
3

2
1

2     

   2) X¸c ®Þnh c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh sau nghiÖm ®óng víi ∀x tho¶ 

mmn ®iÒu kiÖn 
2

1≥x :      ( ) ( ) 0416129
222

222 ≥++−− −−− xxxxxx mm  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Chøng minh: 
2

1

7

3

7

2

7
=π+π−π

coscoscos  

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: (1 + tgx)(1 + sin2x) = 1 + tgx    

C©u4: (2 ®iÓm) 

         1) T×m 2 sè A, B ®Ó hµm sè: h(x) = 
( )2
2

2

xsin

xsin

+
 cã thÓ biÓu diÔn ®−îc d−íi 

d¹ng: h(x) = 
( ) xsin

xcosB

xsin

A
+

+
+ 22

2
, Tõ ®ã tÝnh tÝch ph©n I = ∫

π−

0

2

dx)x(h  

         2) TÝnh tæng: S = ( ) n
n

n
nnnn C.n....C.C.C.C 14321

1432
−−++−+−     (n ∈ Z, n ≥ 2)    

C©u5: (2 ®iÓm) 

Trªn mÆt ph¼ng (P) cho ®o¹n th¼ng AB = a, E lµ mét ®iÓm cè ®Þnh n»m trªn 

®o¹n AB sao cho BE = b (b < a), qua E kÎ ®−êng th¼ng Ex ⊂ (P), Ex ⊥ AB, C lµ mét 

®iÓm bÊt kú trªn Ex. Trªn ®−êng th¼ng d ⊥ (P) t¹i A lÊy ®iÓm M bÊt kú. 

 1) Chøng minh r»ng CE ⊥ (MAB). 

 2) M di ®éng trªn d, gäi K lµ h×nh chiÕu vu«ng gãc cña C trªn BM. Chøng minh 

r»ng tÝch BM.b¸n kÝnh kh«ng ®æi.  

§Ò sè 147 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

12
2

−
++

x
mxx

 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè øng víi m = 1. 

   2) Chøng minh r»ng nÕu ®å thÞ cña hµm sè c¾t trôc hoµnh t¹i x = x0 th×:  

y'(x0) = 
( )

1

2

0

0

−
+

x
mx

 

   3) T×m sè a nhá nhÊt ®Ó: a ( ) ( )222
11 ++≤−+ xxxx   ®−îc tho¶ mmn víi ∀x ∈ [0; 1]     
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C©u2: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i hÖ ph−¬ng tr×nh: 










=+

++=−+++

36

97

1

6

13

6

131

22 yx

y
yyx

x
y

    

   2) T×m m ®Ó bÊt ph−¬ng tr×nh sau cã nghiÖm: mx - 3−x  ≤ m + 1 

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: sin 





 π+=






 π−

4
2

4
3 xsin.xsinx  

   2) T×m gi¸ trÞ nhá nhÊt cña hµm sè sau trªn tËp R. 

       f(x) = 2sin2x + 4sinxcosx + 5     

C©u4: (1 ®iÓm) 

TÝnh tÝch ph©n: I = ∫
+e

dx
x

xlnxln

1

3 2
2

    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

Cho tø diÖn OABC cã c¸c c¹nh OA, OB, OC ®«i mét vu«ng gãc víi nhau vµ 

OA = OB = OC = a. Ký hiÖu K, M, N lÇn l−ît lµ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB, BC, 

CA. Gäi E lµ ®iÓm ®èi xøng cña O qua K vµ I lµ giao ®iÓm cña CE víi mÆt ph¼ng 

(OMN). 

  1) Chøng minh CE vu«ng gãc víi mÆt ph¼ng (OMN). 

  2) TÝnh diÖn tÝch cña tø gi¸c OMIN theo a.    

 

§Ò sè 148 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
1

1
2

−
+−

x
xx

 

   1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. Tõ ®ã suy ra ®å thÞ cña hµm 

sè: y = 
1

1
2

−
+−

x
xx
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   2) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó cho ph−¬ng tr×nh: x2 - (m + 1)x + m + 1 = 0 

cã nghiÖm. 

   3) T×m tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó cho ph−¬ng tr×nh sau ®©y cã ba nghiÖm ph©n 

biÖt n»m trong ®o¹n [-3; 0]: ( ) ( )( ) 01212
222 =++++−+ mttmtt     

C©u2: (2 ®iÓm) 

         1) Cho hµm sè: y = 
mxmx

xx
cos

++

+−

4

1
2

2

. T×m m ®Ó hµm sè x¸c ®Þnh víi ∀x ∈ R    

         2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 

    ( ) ( ) ( ) ( )1111
4

2
24

2
2

2
2

2 +−+++=+−+++ 2xxlogxxlogxxlogxxlog   

C©u3: (1,5 ®iÓm) 

1) Chøng minh r»ng hµm sè: y =sin6x + cos6x + 3sin2x cos2x + 2005x cã ®¹o 

hµm kh«ng phô thuéc vµo x. 

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: 3sinx + 2cosx = 2 + 3tgx    

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

Trong mét phßng cã hai bµn dµi, mçi bµn cã 5 ghÕ. Ng−êi ta muèn xÕp chç 

ngåi cho 10 häc sinh gåm 5 nam vµ 5 n÷. Hái cã bao nhiªu c¸ch xÕp chç ngåi nÕu: 

  1) C¸c häc sinh ngåi tuú ý. 

  2) C¸c häc sinh nam ngåi mét bµn vµ c¸c häc sinh n÷ ngåi mét bµn.    

C©u5: (2,5 ®iÓm) 

  1) Cho hai ®−êng trßn:  

(C1): x
2 + y2 - 2x + 4y - 4 = 0 vµ (C2): x

2 + y2 + 2x - 2y - 14 = 0 

    a) Chøng minh r»ng hai ®−êng trßn (C1) vµ (C2) c¾t nhau. 

    b) ViÕt ph−¬ng tr×nh ®−êng trßn qua giao ®iÓm cña (C1) vµ (C1) vµ qua ®iÓm M(0;1) 

    2) Cho hai ®iÓm A(-1; 3; -2), B(-9; 4; 9) vµ mÆt ph¼ng (P): 2x - y + z + 1 = 0 

T×m K ∈ (P) sao cho AK + BK nhá nhÊt.   

§Ò sè 149 

C©u1: (2,5 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = 
3

55
2

+
++

x
xx

  (C) 

     1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ (C) cña hµm sè.     

     2) T×m M ∈ (C) ®Ó M cã to¹ ®é nguyªn. 
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     3) T×m M ∈ (C) ®Ó kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn Ox gÊp 2 lÇn kho¶ng c¸ch tõ M ®Õn Oy. 

C©u2: (2 ®iÓm) 

1) T×m m ®Ó hÖ sau cã nghiÖm duy nhÊt: 
( )

( )





≤++

≤++

myx

myx
22

22

1

1
    

   2) Gi¶i ph−¬ng tr×nh: ( ) 0523229 =−+−+ xx xx  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Gi¶i ph−¬ng tr×nh l−îng gi¸c: sin3x.cos3x + cos3x.sin3x = sin34x 

   2) Cho A, B, C lµ ba gãc cña mét tam gi¸c. Hmy chøng minh r»ng: 

    1
222222

=++ A
tg

C
tg

C
tg

B
tg

B
tg

A
tg    vµ   

33

1

222
≤C

tg
B

tg
A

tg     

C©u4: (1,5 ®iÓm) 

1) Cho hµm sè f liªn tôc trªn (0; 1). Chøng minh: ( )∫

π
2

0

dxxsinf  = ( )∫

π
2

0

dxxcosf    

   2) Sö dông kÕt qu¶ trªn ®Ó tÝnh: I = ∫

π

+

2

0

3

dx
xcosxsin

xcos
  vµ J = ∫

π

+

2

0

3

dx
xcosxsin

xsin
  

C©u5: (2 ®iÓm) 

Cho hai ®−êng th¼ng (d) vµ (∆), biÕt ph−¬ng tr×nh cña chóng nh− sau: 

  (d): 




=+−−
=−−

05

0112

zyx

yx
   (∆): 

3

6

1

2

2

5 −=−=− zyx
 

 1) X¸c ®Þnh vÐct¬ chØ ph−¬ng cña ®−êng th¼ng (d). 

 2) Chøng minh r»ng hai ®−êng th¼ng (d) vµ (∆) cïng thuéc mét mÆt ph¼ng, viÕt 

ph−¬ng tr×nh mÆt ph¼ng ®ã. 

 3) ViÕt ph−¬ng tr×nh chÝnh t¾c cña h×nh chiÕu song song cña (d) theo ph−¬ng 

(∆) lªn mÆt ph¼ng: 3x - 2y - 2z - 1 = 0.    

 

§Ò sè 150 

C©u1: (3,25 ®iÓm) 

Cho hµm sè: y = x3 - 2mx2 + (2m2 - 1)x + m(1 - m2)  (Cm) 

  1) Kh¶o s¸t sù biÕn thiªn vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè víi m = 0. 
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  2) T×m ®iÒu kiÖn cña m ®Ó ®å thÞ (Cm) cã cùc ®¹i vµ cùc tiÓu. Khi ®ã hmy viÕt ph−¬ng 

tr×nh ®−êng th¼ng ®i qua 2 ®iÓm cùc ®¹i vµ cùc tiÓu. 

  3) T×m m ®Ó (Cm) c¾t Ox t¹i ba ®iÓm ph©n biÖt cã hoµnh ®é lín h¬n 0.  

  4) T×m m ®Ó (Cm) c¾t Ox t¹i ba ®iÓm cã hoµnh ®é lËp thµnh cÊp sè céng.    

C©u2: (2 ®iÓm) 

        1) Gi¶i bÊt ph−¬ng tr×nh: ( ) x22x2 32xx3x-.2x32xx3x- ++−>++− 2525    

        2) T×m m ®Ó 

( ) mm

xx

xsin
xcos

22
2

1
1

33

2
2

1

2

++





−

−+−

+
−

 < 0 víi ∀x  

C©u3: (2 ®iÓm) 

1) Cho hai ph−¬ng tr×nh: 2cosxcos2x = 1 + cos2x + cos3x  

  4cos2x - cos3x = (a - 1)cosx - 5−a (1 + cos2x)  

    T×m a ®Ó hai ph−¬ng tr×nh trªn t−¬ng ®−¬ng.        

   2) Chøng minh r»ng víi ∀x > 0, ta ®Òu cã: xxsin
x

x <<−
6

3

  

C©u4: (0,75 ®iÓm) 

TÝnh hÖ sè cña sè h¹ng chøa x25 trong khai triÓn ( )152 xyx +   

C©u5: (2 ®iÓm) 

1) Cho hai ®iÓm P(2; 5) vµ Q(5; 1). LËp ph−¬ng tr×nh ®−êng th¼ng qua P sao 

cho kho¶ng c¸ch tõ Q tíi ®−êng th¼ng ®ã b»ng 3.    

   2) TÝnh chiÒu dµi ®−êng cao h¹ tõ ®Ønh A cña tø diÖn cã bèn ®Ønh lµ A(2; 3; 1),  

B(4 ; 1; -2), C(6; 3; 7), D(-5; -4; 8).  


